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D E F I N I T I O IV. 



§. 1. 



f • 

Y^tJ^oc W •?rtf»Toc Xfi/utaroQ fi aTro TtiQ xOfi;(pwc «"^' t«» fiaa^iv )t^K^«TO? 

-^ a^o/t^gvw. (ETKAEIAOT ra 2a^^0/U€ia. JSx recettfionc Dav. GrRKi^o- 
Rii.^Oxon. 170J.) 

• Cum in parallelogramma, parallelepipeda , prismaui, cylindros» 
quorum altitudines in Elementis (VI, i. XI, 29_}2. ^4. 40. XII» lOw 
II. 14. if.) commemorantur , definitio haec non quadrec; genuinahaud 
efle videtur. Deeft etiam in verfione Campani. (Euclidis Elementorum 
Liiri XV. cum expofitione' Theonis inpriores XI IL a EartboU Zamhtrto La^ 
tinitate donata^ Campani in omnes. Bafil. if f8. P» ij?*) Nequc ejips 
catiQnem habet.PROCLUS. (Vid. $• g.) 

§. a. 

Aceuratius certe definitionem altitudinis fegroentorum curvilineoJ 
rum, quam Propofitioni i%. Ubri de quadratura paraboU pnemiccit, Ar- 
CHiMEDBt informat: 'Ta)y riuLa/iJLara>f TrfQtiX^l^^y^^ ^t^o ti fvdtsa^ xai 
TiauLTrv^aii y^cifjifjt.a^ fiaav /uir za^cj rat ivS^aaf^ urpo^it raf jMiyi^af 
xaSri^of cLno TtfC xafATfuXat^y^afJLf/at; ayojuitvaf tm raf fiaaif rn rfjut^ 
fjtaroc Ko^v(paf i% ro crfi/uuof y a(p h a fjivyi^a xadfToc aytrai. Cui con« 
formiter in Propos. ig. infert: **Si in fegmento, quod fub recta linea'* 
& redanguli coni fedione", (arcu ^rabolse) ** continetur , a media^* 
bafi reda ducatur diametro parallelar verticem fegmenti efle pundum" 
illud, inquo, quse diametro parallela ducitur, coni fedionem fecat:'* 
quoniaro, quae fedlionem coni in hoc pundto contingic, parallela fic 
bafi; normalium igitur, qux a fedHone coni ad bafin ducuntur, mazi- 
0ia fic, quse ab illo pundo ducicur. (APXIMHAOT2 ra Sca^ofJLtfa. 
Mx recenfiom Jes. ToREtLU Oxon. 1792« p. 50.) 



Archimedis hsec argumentatio , praeter notionem curvse concavx 
& reAae eam contingentis, nititur propoHtionum. 1 , 28. 34. Coroliario: 
quod perpendicula , ab redae alicujus pundis io aliam ipfi parallelam 
demiiTa, invicem aequalia; ipfis proinde minora Cnt,. quae in hanc ab 
puudis infra illam fitis cadunt. 

Ob eandem rationem, qu^in triangulo ab vertice anguli , qui op- 
l^mtur bofi (lateri, cui tfiangulum m(iftere concipttur)> ad redam, in 
^i» ba£s ^aoet» «ducitjMr ooFiDalifi, noalor eft alio quovis perpendiculo 
ab trianguli cruribus fuper eandem redam dudo } & quaecunque in pa- 
^allelogramvM) ^b later^ , quiCid DpfS^nkur bafi (kiteri , cui parallelogram- 
^um iniiftece condpitur), ipfo, vel produdo, ad redam, in qua bads 
jacet, duc tur normalib-, major eft alio qvovis perpendiculo ab paraile- 
ipgramani of uribus (feliquisduobiislaterijbus) in eand^m demiflb: quare 
Jlla trianguli, hx paraUeJogramioi altitudiAes; an^iilique bafi eppofiti 
<«f itcK ^tiam ttianguU y^ttfx dicuntyr. 

Propositio L 

Dratofiflrati^ fe^is prioris , fmWP ipraiii propcfitionem I, jS- fup- 

pDnic cQi&&jirww , hfiile ex ^ ope propos. j. &.axiom. 9. Lib. I. de- 

dyceii^inii: qioad «riaiisulja easdem intei paralli^kis, fed fuper inaequa* 

4ibiis confticuta j)a6i)us «naeQualia £nti noiainatiin^ quod illud majus 

Ht, cujus 4i0ii8 «ft iMJor. 

• • ■ 

.j^nuncj^tum propofitionis: T(i rfiP)ma xm ra TffpaAAirAaypajUyuat 
-WPV? TP^V^^ ^^^^ pvray Qxi^c (^uod & in expofitione fubjundta fit) 
.4^eptum, (upppnift itriangula-^irca ^undem verticem, & (applicationlft 
.ffu(,^ partis priofis ad demonftraoilam alceram) par^liejogramma, qud. 
tum latera bafibus oppofita ^ntigua Gnti utr^que f^per b^bus in dird- 
ctum jacenti)>us conftituta, 

Pflf. 



Prastare»- ezpofitionis enunciatum : E^ca T^iyc»¥et jmtf ra ABr, ArA 
^Fig'' !.)• 7ra^a?^?^m?<oy^aidiLLa Sf ra ETj TZ^ U7ro~ro avro i/il/oc ovraj, 
Tfif a^ro ra A «ti rnv iA xa^irov ayo/jLmv* Mycoy ort t^iv a^Q fiVTfia- 
tn^ TT^oQ Tnf TA fiaaift Hra^^ ro ABF r^iya^vov tt^oq ro AFA r^nyjfvo''^ 
TUti To ET Tra^ctX^iYtXoy^aiJt^JLOv TTQo^ro FZ Tra^ iAAif Ao^ffltu/wov , fupponit 
triangula & parallelogramma invicem contigua, eaque in' fchemate ad 
oppoOtas laceris communis Ar partes delineaai) qualia eciam {Imt, ad 
quse prppofitio in demonftrationibus VI, a. 14. ij. 2,}. z^. applicatur. 

§. 6. 

Sive autem contiguse fint figur» earumque bafes (& five tunc ad 
diver&s, fiv^e ad easdem lateris communis parces jaceant); five inviceih 
lin^ dis jundtae } five partim coincidant: propoficio I, }K- ipfiusque co- 
rollarium ($. 4.) ad triangula circa eundem vercicem & fuper bafibus in 
diredum jacemibus confticuta applicantur, ^u<^a per vercicem cummu- 
nem parallela redae , in qua jacenc bafes triangulorum -y & cum hac pa- 
rallela, quipj)e unica, qux reA?e illi per hoc pundum agi pocefl: (1, 29. 
CoroU.) coincidunt parallelogrammorum , circa eundem cum triangulis 
verttcem & fuper iisdem pariter» ac trianguia<» bafibus cooftitutorum » 
latera bafibua oppoiita. 

§. 7. 

Porro demonftratio aeque pertinet ad triangula & parallelogranima 
atqualium alcicudinuifi : quibus ica difpoficis , ut^ bafes illorum fint in 
eadem redla linea, 8t figura? ipfae ad easdem hujua redae partes;. red» 
per vercices triangulotum dudh ei, in qua bafe^ &nt, fit paralleb (l^. 
^8« }J0> parallelogranHnorum vero lacera bafibus oppofita in eandem 
incidunt redam ei, in qua bafes funt, parallelam (1, 2^. 3i* & 29« 

Coroll.). 

Quare triangula etiam ft ptiFanelogramma itquesltsr funt vti bafes. 
(Euclidis niemtntor. Lihi priores Vh item XI & Xlh SM^tis iis, quibu» 
olim Libri hi — vitiati funt , ^ qttrhusdam EucliJis dentmjitaritmhur refti^ 
/«/;i a jRo^, SiMsON. Glasg. I7f6. VI, 1. CoioU p. 176. Ausvug aus 
,Kob. Simfons VebtrSezMng Itr Etetnme. FbnMikTtHiks. Magdebw 17^* 

S. 76 ) 



Exteofionem banc Bropofitioni VI, i. immediate trij)uunt Proclvs 
& Clavius: hic quidep in demonftratione & figura adjundta {Euclidis 
Elementor. Lih'i JCF. — ferfpicuis demofjjlrationibus accuratisque fcboliis 
illuftrati. Auctqre Chrifioph. Clavio. Francof. 1607. T. I. pz-f^i.fq.), 
ac pr«miflk (p. f4i.) expJicatione Definitionis 45 ille (ETKAEIAOT 
^tOiX^im B/jSA, if. Ei^ t» avrn to 'Tr^ayrov Ef>J7>f/LtfltTa>v IIPOKAOT 
Bt^A. S. Bafil. ifjj. Lib. IV. Ad I, jg. p. lOf.) pronuncians: ToavT§ 
Vipot; hSvj Sia.:pi^u n tv rutq avraiQ- uvai TTflt^aAAwAo/c. Havra /ya^ ra 
iv rai^ avraiQ ovra Tra^aTO^nMit; vtto ro avro «91 tn^o^j xai afflfzraA/r* 
T;J/c^ 7^5 €9/ w oL-^o tmc €T€pac Tra^aXMXn v^a^%ro(; t7n Twr Ao/«:if% 

Et EuGLiDES ipfe in XI, 29 — J2« XII, 4. f. 6. xi. enunciato: 
vTTo ro avro y}poQ cvrflB, indicat folida iaov\pfi' {Xly 40. )i' atque in 
XII, 10. vTpoQ iaov dicit, (}Uod eft to avro. 

m 

Propoficum de parallelogrammis ejusdem altitudinis, vel aequealci^^» 
immediate demonftrari poflTe ope I, ;6. eodem modo,. quo aflertuin 
de triangulis ope I, jg. evincitur, fponte patet, &fic illud demonftrat 

CaMPANUS (p. Ijg.fqO* 

§. 10. 

Fropofitiones I, Jf — }S* theoremate VI, i. comprehendi; fed» 
cum hujus demonftratio illis nitatur, non fimul cum hoc una ftabiliri 
demonftratione dici poflunt, quod Proclus (1. c.) contendic: Aoxfi 
^ €^1*01 rm TiTTfltgojy rnrm ^ico^yifjLarcjv — (J^ixv ayroSu^iv %v rco ixro^ 

Bi)SAi6» TLara ro Trgfltfrov dicd^nua Tn^iiX^rPt^^"^^^^^^'^ '^* ''"t^C ^oAA«c 
T«TO TfotoiVm Ot av ^flftg T»To SuKvvvi Tflt r^i^ycovx zai ra 7ra^aX?^Y\?<o- 
y^afAiM j Tflt VTTo ro avro viJ/oq > iX^^^^ct '^^o^ fltAAwAot rov ?\.oyov , or 
iX^a^tv cLi fic^auq^ niiv cL\?io n ravra Travra lui^o^iKcori^ov aTToSuzvV' 
aiv fx TiK ava^oytaQ. To 70^ avro v\i/oq sSiv Sia^pi^u vi iv raiQ. avrat^ 
iivai Tflt^fl^AMAoic -— Ixu 'uiv av Si avaXcryi%% SiSuxrcLt y on bra>Q %X^^ 
€fa r^syma K<ti ra Tra^ct^n^iOy^a/uLiuM ra w^o ro avro t^^^oc , tht i^i . 
ra iv rai^ aurai^ xufJLiva ^flfrgfl&A AitAo/^ ^ ^C oLi iSacruQ* xa/ io^cov atrcov 
^iov ^Mio^v ta^cL ra X^^if^^ ^^ Stct>7r?ia^ia SiCLTrAao^icov ^ Kai oAAor Ao^ 

yaf 



70f iX^^^^j *roy avrof t^u kus ret X^^*^ >^ayof vr^o^ aAAnAa. Ey- 
Tav^cL i%y H yaq fiv afaJKoysa X^^^ai /jmSiTrco hSa^ctvra Tri^i avrtiq^ 
a^xufai Tfi i^oTfiTi ^covi/i, zai Tavrvif %k Tnq io-oTfirog w TavroTMrot; rcjf 
fiatjim (TvWoyi^iTai^ Ev ivi S «v %}tiivcd Ta TgTTa^:* Tavra^ica^yifzaTa 
5T§5/gpi6Tai* « luiovof OTi Sia (ULiaQ ayroSii^i^^jfQ SuKvvcnv, 07a' if TOiQ t€- 

T^a(Tif TTi^iiX^'^^' T8T0;C» 'fltAA On Zai TiMOfTi Tr^OQTi^TIJty Tflf Tfltt/TO- 

TfiTa Tm Xoymv^ xaf aviroi ai fiacru^ oo^i. 

EucLiDES quidem in demonftrationibus XII, 7. if. 14. arqualita- 
teni pyramidum triangularium , cylindrorum, in eadem altitudine & 
fiiper aequalibus baHbus exiftentium , ex propofitionibus XII, f • 1 1. fub- 
fumit} fed harum demonftrationes ez aliis fontibus» xqualitatem illam 
non fupponentibusy repetit. 

- §. II. . 

Parallelogramma & triangula raAanguIa, qute unum Intus circa air. 
golum redum commune, vel sequale habent, eife ut altera iprorum la- 
tera circa angulum redum» aiferto generali VI > i- & $. 7« continetur* 

..§- 12. 

f 

Hinc parallelogramm^ & triangula, primum redanguTa, tum (I, 
?S* }7-) quaelibet, fuper eadem vel xqualibus balibus conftituta, funt 
uti altitudines: quod Clavius (p. ^44.) (imili roodp infert; Comman- 
BlNUS (^EucliJis Elementor. Libri XV% cum fcholiis antiqnis^ A FedericQ 
CoMMANDlNO in Lotinum converfi^ commeitSariisque qiiibusdam illufircui. 
Pifauri 1^72« fol. 72, b.) prolixius, nec legitime, deducit. 

§. ij. 

PropoGtum J. it. fequentia complecflitur Lemmata, Elementorum 
Libro X. vulgo inferta; 

i^ Si (int dux re<3ae Ijnex; erit ut prima ad fecumlam, tta qua« 
dratum, quod fit a prima, ad redangulum, quod fub duabus iliis redis 
continetur. (Lemma ante X, 2j.) 

a^ Si fint duse redse linea; in ratione aliqua; erit ut major ad mt- 

noretn , 



iiorem , ita redhinguluni fub duabus cdnt^titum adP qilHdtatimt mtfiorta; 
(Lemma ante X, J2.) 

i^. Si fuerint tres redse lineae in ratioiie aJiqua; erit ut prima ad 
tertiam, ita re<^ngulum conceutum fub prima & media ad id, quod 
fub media & certia contiaetur. (Lemma ante X, j j.) 

4^. Si reda linea in inaiquales iecetur^ erit m majpr pars ad mir 
norem , ita redlangulum (ub tota & majori j^tte- ad redangulum fub tota 
& minori. (Lemma i. ance X^ J4.) 

f^ Si (int dusB redbe* inssq^ales ;. minor auDem ipfaruin ia partes 
Kquales fecetur : re&ifigulUm Gontentum fub duabus iUis redis liueis 
duplum erit ejus, quod iub majori & dimidia* aiinori& contiaetur» (Lem^ 
ma j. ante X, J4O 

Quorum fecundum non agbbfcere pleraque exemplaria; tertium, 
quartum & quintum defiderari in fuis Codd. MSS. nocat Dav. Grego- 
Rius (p. 2^9. 240. a4?0: nec poftfriora diio ^h Eiiclide effe fe arbitrari 
addits quod verofimiliter etiam de prioribus tribus eft ftacuendunf, 

Per dedudionem ad impoilibile, fimilem ei, quae demonftrandis 
1,^9. 40. adhibetur, facile demonftrantur propoiicionum VI, u &§. 7. 
X'2. convcrfae : nempe triangula & paralleiogramma , quse funt inter fe 
uti bafes, sequales habere altitudines, veleandems &, quse funt intes 
fe ut altitudines , xquales habere bafes » fi unam & eandem non ha« 
beant, (Clavius p. f^;. fq.) 

Profositio II. 

§• if. 

Redam uni laterum trianguli , intra vel extra illud, parallelam fe^ 
oare reliqua ejus lacera, ipfa vel produdla , nititur hoc propos. 29. & 
axiom. 11 Lib. I. corollario , Hepius in fequentibus fuppofico: quod redta 
fecans unam duarum parallelarum fecet & alceram» feu quod, fi una 
duarum parallelarum tertiam quandam redlam fecat, alcera hanc paricer 
fecet. 

§• 16. 



n« 




Priore pfopotuiQtiis VI, z. parte demonftratur: dudlam uni BC la. 
terum .trianguli ^BC paralleJam DE (Fig. 2.) altera duo latera AByAC 
ita fecare, ut partes unius eandem mutuohabeant rationem , quam partes 
fimiliter fitae i^keiiusi b. ^. ut fit BDiDA—CExEAy 

&, inverfe(V, 4. Cor.) 9 velimmediate pariter AD :DB==AE: EC. 

5 17- 

& inverfe ^ "1^^' "^^ ={?c[-^^- 

^ e« guam rationem Jiabetunurn triaQguIi latus ad alterum fuorum fegmen* 
torum 9 eandem & alterum latus habet ad fuum (egtnentum fimiliter fitum ; 
ac quam mionem habet alterutnim nnius lateris fegtnentum ad hoc latus^ 
eandem alcerius lateris fejg;mentum fimiliter iitum habet »i hec alterum 
latus. 

§• 1«. 

Qpod immedfate fic adftroitur : Cum^ ob panUelas BC^DE, «qua* 
Isa fifit triangiria BDE^CED (If^7)> «qualia etiam fiint (Lib. K Ax. 2.) 
triangvrte/ffift^CA: quje igitur tam ad idera triiinguUiin ^DE» quam 
;id sequalia BOE^CED^ -easdem habem jrationes {V^j.&Cox.^i 

Atqui (VI, I.) JBE:{^^^z^AB t j^^ 

* ^«^^ •• (cll =* «^^ '-{c! 



.iM« wv«r(B jBoUigttur j|»er V, 4. 4MLL f yc^ Imm^ate ^miii modo de- 
fnonftratur. 



t 



§. 19- 



Akera propofitionis VI, a. parte, prioris converfa, docetur: trian- 
guli ABC duobus lateribiis AB, AC ica fedis, ut partes unius eandeni 
mutuo habeant ratiouem • quam partes Gmiliter ficse alterius, h.p.utfic 
BD : DA — CE: EA , vel AD; DB = AE: ECy redam Df , qux puncaa 
fedlionum D, fconjungit, ^Se trianguli reliquo hteri fiC paraUelam. 

m 

§.20. 

Quare cum (V, 17.) divifim fit BD: DJt^CE-. EA- 

AD: DB — AE-.ECi 

parallela etiam eft trianguli tertio lateri BC redta DE , jungens pundU 
DyE^ quibus alrera ejus duo latera AB^ JiC ita fecantur, ut unum 
Jiorum laterum ad alterutrum fuorum fegmentorum eandem habeat nu 
tionem, ac latus alterum ad fuum fegmentum fimilicer litum > & inverfe. 

§• ^i- 
Idemque fic immediate coUigitur: quoniam (VI9 !•) 

fi i". ■ . ABi AD — AC :AEi 

pariter eft (V, ii .) ABE-. ADE = ACD : AED 
ideoque(V,9) ABE =^ACD 

vndeiLihA.ax.i,') BDE =zCED 

&.hinc (I, J9.) xedK BC, DE parallelae. 

a». ^i ABi BD — AC : CE-. 
funt (V, 1 1.) ABE : BDE = ACD : CEO 

(V, 17.) ADE : BDE = AED : CED 

(V,9.) BDE=n CED 

vnde (1> } 9.) rurfus BCt DE parallehe. 

Condttiones inveHx vel ad praecedentes reduenntur} Tel aignfflea; 
tatio ez iis fimiliter ftruitur. 



mm- 



J. zx. 

t 

Cum (V, i6.) a'terne Gnt * ' 

ii 5D : Dj4= CEz EA, AB : H^| =« -rfC -. |^|,j 

ac yicifliro ^ reda eciam DE^ uni 5C laterum trianguli :/^i5C'para]]eIa, 
Jta fecac reliqua ejus latera AB^ AC^ ut uniim fegmemum unius ad fe* 
gmentum fimiliter fitum alterius* eandem habeat rationem, quam^alt&^ 
rum fegmentum prioris ad alterum pofterioris» & quam ipfum latus priua 
ad pofteci)it; wa viciflim. 

i • 

Fropontio VI, 2. ip(a,. & quae hadtenus ei fuerunt adjundUs etiam 
valenc, ac (imiliter demonftrantur, fi (j?f. }.) redla DE fecat trianguU 
ABC latera ABy ^C, ad oppofitas vertici A partes produda^ 

Nempe rurfus du<ftis BE^ CD tt&hi funt (VI, i.) 

*«« = {^"1 = «« = ^i . «° = W = «^^ = {5^ .' 

By^E : y^£?E =:z BA i AD ^ CAD : ^££) = CA -. AE. 
Quare fi i^ Z7£ efl; lateri BC parallek j igitur ( [, ^7. ) triangulum 
BDE—CED^ & hinc q,uoque CLib.I. Ax. i.)BAEz=CADi , 

proinde (V, 7. & Coroll.) BDE : ^^^^j = CED : I^J^ 

5y^E : ADE = C^D : -<f£D : 

lariterfuDtCV, II.) BD : {^^^ = C£ :|^-^ 

BA i AD = CA : AE, 
a*. Viciflim fi a) BD i DA = CE i EA 

v«l »/^ : >^D = C^ : ^^: 
erit (V, I f .) BDE t ADE = CiED : ^f O 

vel BAR i ADE i= C^D : AED 
«nde (V,|9,) /fD£ r= ChD 

■ velBAE = CAD 

ac pofteriori cafu (Lib L ax, 2.) rurfus BDEsbCED. . - ' 

Utrogue igitur cafu funt BCt DE parallelae (I>.;9>)> 

B Atqut: 



Atque fi /8) BD : AB .= .C£ i AC x 
«runt (VT, 1 1.) BDE : ^.^^ = CED : CfD 
(V.i^.Cor.) ^D£ : ADE=zCED : ^£D 
(V, 9.) . BDE = CffD. 

ae ^I* ) 9.) rttrfus J9€* DB parallelc. 

Unde««tcra, uti fuperius, invertendo & alternando coUigaatur. 

§.94. 

Propo(itioni8 VI, 1. G non enunciacum, e^ofirio ctrte# qjMB nunc 
in Elementis exftat» eam ad redam ipfa trianguli crura fecantem, & a3 
ipras horum crurum partes i(a .^idas.|V feu fegmeiita flride fic dida, 
hinc fcilicet reda illa fecante, inde crurumJedlorum extcemis, feu .trian« 
guli vartice ac tertio hcere termiaata, reftdngic (^. 16. 19.): quod qut- 
dem ad applicationes fequentes in Eltmentor.yi^i. ^. ^ — 12, XI, 17« 
XII, j. ifoit item iii Da9or. /g; jjf. fufficit. 

Annotata S- ^7*fq* 20. (q. st;. prO{fo(itbnem ad fegmenta crurum 
ipipfUm paYitlnr-r attjue ad oppofhas verrici trianguli , feu bafi partes 
produAorum, tam qua^ hinc te€tx ifti fecanti, inde vertici trianguli ac 
terdo ejus lateri, quam quse huic tertio lateri ac vertici trianguli iiuer- 
|k(fent, extendunt; ficque, dum in Pig. %. AOE ut triangulum propofi« 
tum 9 BC ur redla ejus crura AD^ AE infra bafin 0£ produAa fecans, 
fpe<3atur, ad fegment^ etiam hinc fecante ha<f EC^ iade trianguli ver^ 
tice ^& tertio latere D^.terminata» propofitum VI, %. applicant. 

Et ad haea quidem fegmenta , hinc reifhe crura trianguli utcunque 
lecanti, inde \^^\ ac vertici crianguliinterjacentia, Koh. Scmson (p- 177% 
^70) & PlayFair (JSiemtnts of geometry ^ fontaining the first Jhc Books 
0/ Eucbd , wth two Books on tbe geometry of foUdu Edinb. i79f • /p* i f 7« 
fq.) propofittoftcm VI9 z* demonftrationie eadem^.ad Fti. z. ;• 4« applicata 
extendunt, fic eam equncianMs : Si uni laterum trianguli {java^ieia quas* 
dam reda li^ dudta fueritj proportionaliter (ecabit reliqua trianguli 
latera, vel latera produdta : & fi latera trianguii, vel latefa/produ<3a 
proportionaliter feda fuerinti quac feAiones coiljiingic re<fta liiie»» reli- 
quo trianguli Jateri pamllcla^rit. 



r •> 



§.' *r. 



* ' m 

•Omnia autem uno enunciato fic etiam licet f omple<fli : Qj3?c,,C^/f 4» 

|. 4.") ab cruribus ejusdem angfuli -B/fC> vel duorum angulQrpm ad .v^^- 

ticem oppoGtorum fl-^C,J7^£, per dua^ redlas. pawllelas ^BC» Z?£^;i 

^tam verticem inter i& alceram earum., quam ipTasinter parallelad, ibH^* 

^duntur fegmentA , ficjnroportionalia funt^y^ut, quam jatiouem md« 

tuo habent duo fegmenta. ^unius cfurik , 'e^fi^^m {n,vic€;m habeant 

duo fegmenta homoioga feu limilit^r fita cruris altetiuss h.,e. ut liiit 

jW : AP iQjB^Je \AliiJEC ; & ut finguJa jJniiM cruris fegoieMa. flfl 

fegmenta homologa cruris alterius fint in eadem ratione, JlB : AC = 

.^Di JtfMs^f^miSEi, Vidiffiiq jMrtlklaB Xuiic rc«%c« i]y« Jib iCQiribS» 

ejusdem anguli*, vel duorum aQguIorum ad~verticem oppol^nifPf 

fegmenta alterutro otdine indicato proportionalia abfcindunt. . ' ^ 

ReAx ^j9, Z7£ (fi^. f. 6.) fe fecent in pundlo C. Utrinque ab 

eo in ipfis ^B^ DB abfcindantur {egmentSL quxcunque CM^zCm^ 

JJH =: C» : & fiqijitur qu^rilat^riim MnmN} quod ent parallelogram^ 

^tntim.^ (SkboL mUk 11. EtnnVtJ ^.ijS.f^^^ ^ 

Qua6 per reAas quascunque LK^ ik , lateribus hujus parallelogramnrii 
tnralielas, ab redis jiB ^ D-E abfcinduntur fegmenfta pundo C adjaceH^ 

'tia, crunt re<ai8 C^. CJSf prdportionalia 5 ^j^l ^H = CM ; ^^ : ^ 

viciflim quselibet reda , in ipfis AB , ^E ab pundto C inde abfcindens 
fegmenta redlis CA/, CiV propC>nionaha , eric alteris parailelogrammi 
^M»nkii laceribiis oppoikis •paralif la ($. zf.) 

5. 27. 

« ' . •fiilie^ (bluitur ^nSbma , '^tjuod id lobn ^ fift)7 (prmr/i AeopLONii 
deJelHom rationisi PofitiQQe djitta du^but.r^ Ais ABrOi/t , <fe mutuo in^i? 
feOMiUbMi^^ p.^]Crdttum fxttisL eas, in «od#fii cum ipQs^^Iano» pundum 
*/r clucere lineath redam ,' qu» occurrens duabus AB^ DE auferat AJb ^ 
ipfis fegnraiH^ piHi^ .G^jacentia ,.qu9».(vit inter fe in ratiQne data, 
redlwfcilieit-ria;»: M sui 4wm if. XdPQLLQMi.i Pergai pefeSHone r/UiOr 
nis Ukri iUo ,'fx A-abico MSto Laiine verh. 'Accedtmt ejmdeni Dt fiSfione 



J^atii LArl duo reJKiuii. PrMiiitUur Pappi jflexanJrini Vrdfatio ad VII'^'^ 
CoBe8ionis ma^ematiCAy ntmcfrimum Gr^ce edita, cum Lemnatibus ejusdem 
Pafpi ad bos yfpoBomi Libros. Opera & Jludio Edmundi Hallet. Oxaa. 
1706. p* 10. fqq.) 

In reda AB enim ab alterutra punfit C parte abrcifla CM=dHx 
Mi in redaautem /)^utrinque ab pundo Cabicifns CiV^=Oi = da« 
tse N\ & dudia MN^ Mn redis^ nis autem per datum pundum H 
.paraUelis LHK^ Hlk^ HU^ quae redis AB 9 DE occurrent ($ ifO'. 

erunt ^f ; ^W CMil^f (*. af.fq. n*. i.) =zM:N (V. 11.). 
•Red« igitur £A£', \ r/ifV CitisEiciimt problemati» eacque fol» (f. if • ff. 

Et Ge qutdem problema in ScKolio p« 14. fq. folvit Hallby. Ana- 
lyGn ejus altter infticuic Apollonius) quac vero ad eaudem conftru- 
Aonem deducit. 

QuodG altera e parallelis , nempa Hii ve\ HH, per pundlum C 
tranGt) alteira tantum LHK unico modo rem pneftat. Ceteris cafibus 
4uplici femper n>odo problema componetur. £t quidem , fi laterum pa« 
rallelogrammi MmnN aliquod per ^atun pundlum £f tranfici ipfum hoo 
ktiis eft altera re&a ducenda. 

DuK p«rro re&x non contigux, duabut ihMrceptse paraltelts B0p 
tD CFig. 7.) 1 paricer ab^ t«rtia GE his parallela proportionaltter recan- 
tur} & viciffim. 

Quoafi enim I*. reax FB . DK, parallclia BC, JFD ittteieeptK» 
& ipfie funt parallebB i ideoque xquales (Ii )4-) ' 

I". duaa GE redis BCt FD parallela, pariter fiint FGssaDff, 

GB^HK (I, ?4.)J 

quare (V,7.CoroU) FG : GB : FB=DH t HK i DK 

& «Iteriw (V. 16.) FG : DH=zGB : HK=sFB : DK, 



r»l 



1*. Stvei ^^-^^=0 



vel FG:GB^DHiHK, 

ideoque (V. iS.) FB : GB= DK : HKi 
ob FB = DK (iem.)\ func vel FG & DH, vel GB & /fif xqoalea 
(V, 14.)» ideoque GH, FD^ BO parallelse (I, |j. jo.). 

II^ QuodG parallelae non ftint retfhc FB , i)^ parallelis iTC, FD 
interceptx : duda per alterutrum unius DC exUemum D aheri FB pa. 
.ralielft i)^ inter easdem parallelas J?C, FD', 

i\obDEi EC tJf€=: DH : HH : DK, 
quando ^fparallela eft ipfis BC, FDi, (VI, i. & $. 17. fq.)} 
ac DHi HK : DK=: FG '. GB^: FB (J. 29. n%L i.): 

^unt (V. II.) DE . EC : DC s= FG : GB : FB, 
& (V, 16.) ZJ£ i FG=EC i GB=: DC. : FB. 

x\ Si vel DEi EC^zFGt GB, vel |^: i>C'«|^|}'j f:» j 

nee eflet GE redis KCi FJ) parallela : perDUJidum G du^ jp(is £C, 
J^^parallela ^/ ad occunum usque reAx J/ft in7, &}un^a ElteSta, 

foret ($. 19. n". 1. 1.) FGt GB=yDT:IK» ,^\'^ ~{m} ' ^^ 

itaque (V. 11.) DEt EC=pDIt 1K\ vel |!^| : i9^= {^tf ' ^^ 

proinde EI xt&x BC parall^la* (yi , 2. & ^bso.fq): igitus re^ Ei, 
GI invicem, cflent paniielaB (I, |9k>} quod repu^u . . 

. .5' 30. 

Propofitam $.19« geaeiatim fic quoque, ab slter#anius re^ DC 
catremo D ad teroinum oppofitum B altctxus FB du^ DB rcAa 
^l^^.S.). evindtnr. 

i". Sl GE eft fcdit BC, FD parallela : 
«.« (n . & ». .7. r,.) «J. ^: OB : ^ ^ ^^ , „ , p, 

ideoque (V, 11.) FGtGBtFB ^ DFi ECt DC 

•0 (V* 16.) FGrDE sa e» ? ^C= #B j i}C. 

a«. Vi. 



»•. Vidflim fi FGl GB=^ DE.SC, vA ^'-FB^i:: ||^^ : DC^ 

nec eflet GE ccAis BC\ FD parallda: per puHdiim G dttda redttFDt, 
ideoque (1« {o.). etia^alteii BC parallela GJIt ad occbrfam uBffufi te^ 
l>Bia M, & iima»EMt«&^i J,. nt^ 

foret ( VI,x & S,i7.fa ) FG : GB = OMi MB, -gg : f» « {^^ : BBk 

Igitof (V, ".) DE.EC^ DM'. MB , vel gg; DC -= jJfB] • 0*i 

« ^ 

& hinc (Vfj». & g.ao.Jq) i^iV redse J9C parallela } ac (I, jo.) rwftjc 
E3I» GM parallelse iincecjre «. quse-tfinen in piin^ M ctoociimiiit. 

Priore praBcedentem diredatn demonftrandi. modo (S#i^e'ri^..It i^ 
Euc(.iDES in yi, 10.) altero ($. ^o. nM.) in* atlftrDendo theorenatb 
generaliori XI^ i/, utitpr. 

. 

*?iiqpojjjrio IIL 

Qtrae triangvU sDquicniri angulimi ad vertiotfm bifamm dlvidit r^ 
da , bifaciam & angulos redos fecat bafin (1, 4 ). yicifltm, qua: a ver* 
tioe triangtili «quicniri ad pundum Jiiftdionis bafis ducitur reda, bafi 
normalis eft» atque «ngulum ail verticem btferiam iecat (If *8«)* 

•S- «• . 

QS^ atfttiii trianguH non-ittquierufl angulum -ad verticem bifii- 
rhrm dividit^feAa, mA atigulos obH^uos &4n iparees-inaequalas feeAt bi- 
lin: fic ut minus fegmentum adjaceat cruri minorii ^iterque ^acistJ^ 
fit angulus, qui cruri minorit^anitur. 

Nempe fi Ap-^ MBXFig.^) ^ .& 4D, bitariam clividit4ingu^ifi\Jl4fl: 
ob augulum ASCyV (I, ig.), fijpt aoguli ABC-^DABy C+DACh 
ideoque XU 3^*) tangulus ,MlCyADB. / 

Et.ab jlC^ftWi cVf^j^* 1«? ji^nda DE redfa: fiifit (1^4^ 
BD^DE. ung. AED:=ABD. Q^e, produdU CBvet£ixsH, eft 

«ng* 



I 

ang. DECr= ABH ( I . t ^). Sed anj. ABH > C ( f, 16. ). Ergo & 

(juJc igttur triangult ndn sequtcruri bifin BC btfiiriam fecat ex ver- 
tice trianguli y^ dudla AFre&a^ in hu)iis fegmentum CZ) incidit » pro« 
inde^ in inxouales dividit ^ngulum ad verticem. BACy fic ut ma|or fic 
imgulu» BAFy qui adjacet cruri minori AB-i eademque AF obliqua eft 
bafis obanguluctt AFC>oht\i{Q ADC. ic AFS < Muto ADB (I, r&> 



/ 
1 



Pbftericir pars pfopofitt $. }+s im^medjatieetiiwn conrequttur e?t I, zf , 
Pripr 6c quoque oftenduur: coutinuata j^F» dotiec f\tFG=:FA% S^ 
duaa j5ff r^cJla ; fiint (K if. 4) ang. G^CAF^ & BG:=zJiC>ABi 

i«itur (1 . 180 ang ^e> [^Sf- 

Hinc (§. jfO victflim intra angutum BAF chiit reiSta AD bifiiriam 
dividens angulum BACi ideoque, in tmaequalia fecat baGn Bd fic ut 
jainus Gt fegmentum BD% quod adjajcet cruri miuori ij^. 

Qu9e de fegmentis baus trianguli non - sequicrwi » partibusq^e op- 
poGtis anguli ad verticem oftenfa fum $• H-^99«» complet Propofitio 
VI» 3/ docens: redam, quae bifafiam divsdit anguium ad verticem triao- 
guli non - aequicruri , bafin.in inaequalia fic fecare» ut fegmentum adja>» 
ciens crori minori alcero (egmento miiiut (it in eadem ratione , in qua 
mis hoc roinus eft* altero crure ; ac viciifim , ba& divtfa in fegmenul 
cruribus triangulr adjacentibu» proportionalia , reAam , a vertice triam 
^uH ad ptkndum ftdionis bafis dadam» bifariam dividere angiriiim ad 
•verticem. 

' ' Cetenim hoe iM aHbrit^ ut safom quoque trianguK sequi cmri ($• ;!«) 
•omple^tnfi ' • *. 



ReAam CE {^. lo,)', B.^*" C \^ ,DA paraltelam , coneurre^e cunr 
crure BA uhra verticem A produdo , confequicur ex 1 , 29. Corollario 
$. if. commemoratoi vel fimili modo, quo in demoiillratione Vi»4» 
ad Ub. i 4x* lu reducitur, pofterius fupplet Clavius (p. ^46«)« 

§• ??• 

Juberi etiam poteft, ut ab prododa BA abfcindatur ^Sss^C, & 
jungatur CH' redl-i. Tutic enlm 

1**. ob angulum BAC^ E+ACE (I, jz.) = Ij^cif ^'* ^*^* ^^ 

anguli^^^ J» = jBAC !=ss \jyArtf fi refla ^O bifiiriam dividit angu- 

lum BACi itaque C-ff» -^/> parallelae (I, 27. fq.); & hinc BDi DC 
^ BA : AE (Vr, 2. n^ i.).^ BA : ^C (V, 7. ii.)- 

2^ Si A'Z) iDC^BAiAC ideoque etiam =^^ : AEQJ^T. 1 1.) J 
funt CJ?» ^£^ parallelae (VI, 2. n^ 2.); proinde anguli BAD = E^ 
DAC^ACE (I, 29.)$ & hinc, ob ang. E^ACE (I» fO> pariter angu* 
lusif^O = l?^a 

§. 40. 

Cum fic in demonftratione partis fecundx appHcetur pars po(le« 
rior propofitionis VI • z ; aliera haec coi^uAio & demonftratio potius » 
quam qux nunc in Elmenfisexftitf eaque quodammodo ii^anca ($;^80* 
genuina eife videtur. 

§. 41. 

Dupbus cujuscunque trianguli ABC (J^. if.) angulis A^ B bifa- 
riam divifis.per redas AGyBGi qu^e ex pundo G concurfus ipiarum ad 
verticem tertii anguli C ducitur reda CG% pariter bunc bifariam feoat« , 

Perpendicula enim GF^ GH^ GIp ex pundo G demiila in lateri 
ttiangulif funt aequalia per demonftr. IV, 4« Quare, ob GF — GH% 
angulos ad F» H redos, & hypotenufam CG oooimunem, ideoque etiam 
CF=^ CH (I, 47, CoroU.) • cft aftgulus GCA = GCB (l, 5,). 

s- 4». 



Viciflim tres redae, btFariam fecatitas angulos cujuslibet trfanguli, 
in eodem incra triangulum pundo concurrunc. 

Duabus enim angulos A^B trianguli ABC (Fig. 12.) biiariam fiS- 
cantibus, & in pun^o C concurrentibus AG9 BG occurrat, (1 fieri poffit^ 
reda bifariam angulum Cdividens in pundis H^l zh G diverfis. Juf|« 
gatur GCxtQA. 'Cum hxc bifariam fecet angujum C ($• 4i-)* foretan* 
gulua ACG zzs: ACh uterque nimirum = \ACB i quod repugnat Libri h 

AxiomatiQ* 

— 

S 4J- 

R«fi9e bifariam fecantes angulos cufQsUbat triangiilt^ & «d Jatem 
vsque oppbfita produAsB» ita fe mutuo in pundo feAjoni^ comipuiiird^ 
vidunt» ut cujuslibet fegmentum adjacens angula triangvH fit ad ejus 
fegmentum adjaceos lateri oppofito trianguli, ut fumma laterum trian« 
guli comprehendentium illum angulum eft ad latus hoc ei oppofitum 1 

tota autenx reda fit ad fegmentum ipfius adjacens ^^ ^\ trianguli » 

uti perimeter trianguli eft ad {^0?^^,*^^" "^ *"""'' angulim^ 

Redhc AD, BL, CK {lig. i}.) bifiiriam dividant angulos ttianguU 
jlBCi ac Cb oHituo fecent in fiundo G (§. 41.) 
£ric AG : GD =s jiB : BDoh ang. ABO =s DBGi / vT 9 \ 

= ^C .: CDobang.-rfCG=l>C0^^ *•'•''• 
=s BA^AC'. CB (V. lo.) 

*hinc ADi^^z=:BA+AC+CBi^^'*'^^ (VatO 

£o(}enique modo dlenditnr e'fle 

BL : B(? : GL = .4B+»C+C^ : ^B+BC i CA ' 
CK : C6 : GK = ^C+CB+B^i : .«iC+CB : BA. 






• » 



§•44. 

In triangulo igitur Kquilatero funt 
ADj AG : GD\ 
BL' : BO : (7t > = J : 1 : I. 
W :Cfl-: OJTJ- • • 

C $. 4f. 



it 

Vieifltm fi r«da , triangoH perimetro terminata « & al^uem eju* 
angulum bi&riam dividensi itafecatur, ut fegmentum iffius adjacens 
.vertici anguli, quem bifecat, fit ad fegmentum adjacene latcri oppofho 
ttianguli, uti fumma laterum circa angulom illum eft ad tercium tria^ 
guli htusi ceterae etiara re^, per pundum hujus fedionis ex yertic&> 
.Dos angulorom triangiili dudhe , bifariam -lios angulos dividunt. 

Bi&riam angulum BAC dividat reda AD i ipiamqne pundum G ica 
hctt^ut^ AG:GD=BA-¥AC'.CBi 

•ngulos autem ABC» ACB bifariam , fi fieri pofiit\ non dividant ceAat 
BG, CG, fed BH, CH (S. 4i.) * 

Ita foret AH.ftD=rBA+AC:CB (i.^t/i 
Ueoqm AGiGD=:AH :HD(V.it.) 

ADiGD^AD :iyfl(V, 18.) 

GD=» /7i7i conttaLib.1. Az.9. 

S- 4«. 

. • ■ 

SHtntli ttoda enunciantur, & vel immediate (imiliter demonftnitt- 
tnr, nel ad pracedentem (§. 4f.) ope V» 17. redueuntur converix parttt 
recundst $• 41. / 

. 5- 47. 

Rejfia ,'' bilariam diyidens angulum exteriorem ad vetticem txtjmgoM 
leqtdcruri , parallela eft bafi i & v(ci(Em. 

Sit (Bg. 14.) ABssAC^ & Ci^f reda: ac 

I*. bifiiriam angulnm BAF fecet rcda AG.. ■ Erunt angipli ^^^ss 



B+C 



(I, it.) = 1° (I, f.)t igitor AG, BCptnOdm 



IBAFO^jp.^ = 

(I. »7.fq.) 

ft*. Parallela fit AG bafi £fC. Eront angoli BAGssB, GAFssC 
(I,»9.)> ideoque BAGssGAF» ob fi^ C (I, s*}* 

§•4«- 
Reda veco, bifariam dividens angulom ezterioreffl ad ■irciticeni 
tiianguli aon-aBquicruti, concucrit cuu bafi produda ad pattcs cratic 



• 



I 

mlnons; eamque ita fecat» ot tt&x in ipia fe<%onem iater ac terminos 
bafis abrdflic eandem habeantradouemj quam crura> quibus adjacont» 
trianguli. * 

Viciffim fi baiis trianguli aon • xquicruri ad partes eruris minoris 
fio-producitur» ut, quse hinc fit, totareda ad adje^tem baG-eandem ha- 
beat rationem, quam triaoguli -crus majus habet ad minus » teda ab ^ 
termiho continuationis hujus per verticem trianguli du^ bifiudam dib 
vidit angulum trianguH exteriorem «d verticem... • f 

Sic (Fi^.if.) AB<AC'. ioque angulus C<ifBC (J, ig.)} &.a»> 
' gu\\i&ft\tet\ot BAFyeVCAHzsiC-k-ABC i\^i%.)<%ABC* 

i". Bifatiam angulura BAF vel CAH dividat re^ KAG. 

Erit zng.BAG =1 ^BAF» vel (I. if.) = \CAH, minM: «ngulo 

ABC (demonftr.)i igitur anguli BAG+ABG<A£C-¥ABG<'xML 

(l, 1^.): proiode ted» CBGt KAG ad has partes concurrum ^ib.L 

Ax. n.). , • . ', 

. Ab AC abrcindatur AE=iABi & jungatur re^ BE, ' Ob aitgii> 

lam^BAF =: AaE+ A£B (I, j».) == j^f (I, f,). funt «ngiiU 

^^] = ^SAF = jfjjg (hyp. vel I. if.)j ideoq^e.JG', BJSj^ 

lelx (I, aj.fq ): & hino CG: GB^CA-.AE Cff.17.) =,CA:AB 
(V, 11.). 

a». Sit CG:GB=sCA: AB= CA : AE, rurfu8*6«fta AE^^AB, ' 

' ?:runti[4(T,5^parallelaB(§.ao.fq.)! proinde anguli J^J==jiflf , 

SJ?] == AE^{\, »9.)j & hinc SAG^FAG» KAH^^CAK, oi» 
ABEz^^AEB (I.V). - 

§• 49- 

Juberi etiam $« 48* poteft, ut parallela redse ^^^6^ per B agatur 
B£i quae, obanguluro ABCyG (I, i6.). itttra triangulum i^BC cadet: 
& tunc propofitum fimiliter ac VI, j. in textu Ekmentorum demonftari. 

Sieque demonftratidnem ejus in Propofitione A. poft tertiam Libro 
VI. inrerta tradunt Kob. Simson (p.. igo.fq, Mattbiasi^^q^.y^ ac Itu^X^ 
FAIK (p. i6o.fq.% ^r^ 

Pnor ecia» in Koiu (p. no. Iq. Afo//feaxp.77.fq-) monet: ;>afu8 J 
>fecuiidue« qui habetwi.in Pcop, A, pariter ptili; ac primus,.t^rtia.Pro.** 

• . \ . «pofitio- 




"pofidoiii additus efts videlfeec ir, qao »8giilus triangidi exteridr ^fiu 
^riain (ecatur re<fU Itnea. Demonftratio ejus iimiUima eft demoiiftnr* 
^cioni primi eafus; & ob hanc forlan caufam tum ea, tum enuncistio 
^oaiiH» omiiGi eft ab impertco quodam edicore. Pappus certe hac, tan- 
"quaos propoficione elemeocari*' [fimul cum ipla VI, ).] ^fine deiDoa- 
^ftiatione uttcur in Prop. {9. Libri VI L ColUct. Mafb.'^ Lemm, zf. tu 
M L Ap^ihtdi ih detemmais feOiaiie. (Pifauri If88« fo]. Jgi.b. Iq.). 
ConF. Rob. SiMSON di ^eiermmM /i^iom Mlnri W. (p. ;t7. Opp. rtUq. 

-^ tftiiw w me pmpolffeioiiem Vt» j. <c:S.48i quod & Pt^vf air (p. {84.) 
lNMac«><ia)> quisqlQe eiiunciaco licet eompleAi: Si triaaguli angufus 

RlMim -jjjg^i-ijj^^ dividitut, fettins ^utem angtflura reSa fi^cat A bafin 
eztenor) 

^^ J 1 1>atrs legmenta., hfnc terminis ejus, inde puniflo iedionii 

» eandem habeiruntrationem » quam crura ipfis adjacentia trian- 

|[ul»: ^**^^"* ^ ^*^* *** lcontinuawr f * "'^«g"®*»**» termiiil. «jm «c 

{SSJ^^^tlJSLtiaiiis} inte«ep«vcniribus trianguli adjacentibus pro. 

.•Mtiomaia fint) oute per vettieem triaaeuli & iP""<^<" fedioni« > 

rwwwiaH» uui.» <|u«e i»« »b ««« «tausu w, |jjjtfeo,,j„ continuatrflfni»! 

tfiAts dvdcut re6bi, triai^bfi «9 vecttcem ansfulun {|^'^oK)aii ^*^"> 
dividet. 

P a o p o 8 1 T I o IV. 

^enfhm pattis pofteriotis aflerci Pmpofidonis hujus : nM o^Aotoi 
(ki tr9it) «r^eec ^^^ ymta^ uyrorwwttt TrAiv^ai 9 •dedarac Lib. V* Defini- 
tio iz : OjiAo\orya fjtryt^pi Arytrtfi mcu tcl 'ij,%f nynfMfcL tdic iryy/tiifoic» t« 
^i"f^oUii^« TOK nro/uiroic. £0 icilitec ordiiie in triangulis invicem aequi* 
angulis duo qutdibet latera unius eaadem lacioiiem quam dueaiserius 

Jacera 



latera circa angulum aequalem babere indicantur, ut acquales duorum 
tmngutorum angulos fubcendant latera » quae conftituunt terminos ante- 
Cedentes duarum rationum^ pariterque igitur cermini earum confequeti» 
' tes Cnc lac^a angalis triangulorum sequaJibus oppoHta» 

In demonAratlone latera oiccum xquales angulos jS& DCE9 jiCB&E 
t^i* 16.) easdem invicem rationes eo ordine haber^ ex propofitionrbus 
Vi,2. I9 ;4* ^»7* ^'* immediate oflenditur, ut cerminos antecedentem 
& confequentem (ingularum rationum conitituanc laccra duorum crtan-^ 
gulorum ;equalibus eorum angulis opponca» 
neiiTpe BJi t CO = iBC : CK 

BC i CE rsz AC^ DE 
Unde.& (V, II.) B4 X CD^ AC : DK 

Quare generatim etiam , quam rationem habent duo (hjorum trhm* 
-giilorum invicem fcquiangulorum latera irquales ipferum rubtendentia 
-•nfgulos, 4»mlem habcnc hvaz iUorum rcSt^a latera asquaKbus 'angulis 
oppodta; pariterque (V, 12.) eorum perimetrt: 

B^: C/?= 5C: C£ =:yf C:.£iE == ^B+ BC+ Cif : DC+ C£+ m 

t Loco propoGtionis VI, 2. adhibitaisa» qune inde fuit §• 22« deduda ; 
immediace conrequicur laterum proportio eo ordine, quem aflertum hujus 
4lkiP^ ^nunoiat. 

*§• f 4. 

Vi ejusdem (imilia juxta Lib. VLDefin.i.dicunturtriangula invtcem 
s^quiangula} vel (K j2.CorollO quorum faltem duo anguliuhius duobus 
tdterius» finguli fiifgulis, fuiit sequales. 

^ f f- 

Triangula, quse conditionibus propofitionis I, %6. refpondent, h, e. 
quae duos angulos duobus angulis a^quales habent , alterum alteri » unum* 
^ue Jatus uni lateri aequale, quod utrinque vel angHlis isquAlibw dnter- 
^cec» ¥el uni angulorttm as.q.UMliiin» opponitur , '«fimilia '4«int & «qualfau 



Quac vero binos angulos sequales habent, & unum latus uniaequale. 
quod autem in uno criangulo aequalibus angulis interjaceti in altero uHum 
acqualium angulorum fubtendit, nonnifi (imiiia funt. 

Tfiangula Kquicrura • quorum anguli ad vertices , v^ alterutri ad 
bafin anguli funt sequales, (imilia funt. (I, f. & ji. Corolh) 

Triangula quae vis aequilatera funt fimilia. (I, f • Cor» & | z. Cor.) 
Ceterum proportionalia efle ipforum latera , prseter VI, 4^"", etiam 
confequitur ex V, 7. Coroliario : quod aequales magnitudines ^, 6 ad 
aequales C, D eandem habeant rationem, 

Indtderaque & ex I, jz. Coroll. univerfim fimiles eife figuras re&ir 
lineas regulares, feu sequiangulas & aequilateras, ejus4em numen late^i 
rum, Gonfequitur. 

i 

Propofitiones IV, 2« J. docent circulo dato infcribere.& circumfcribere 
Criangulum fimile dato. 

§. 60. 

Reda, quae in triangulo parallela ducitur uni ejus Igteri (Ftg. t.)^ 
ablcindit. (I» 29.) triangulum fimile toti. (Clavius p. f 47.) 

* » « * 

Reda haec fe habet ad latus trianguli ^ cui eft parall^Ia , uti/egmelir 

tum alterutrius reliquorum trianguli laterum, ipfam inter & verticein 

anguli pppbfiti comprehenfum , eft ad hoc 4atus {§» f2.). 

§. 62. 

Eadem per redas ex vertice) trianguli oppoGto dudas in eadem 
rattpne fecatut ac bafis.prianguli , f^iu latus ejits, cui efl; paifdilela* (Cl4- 

vius p. f 49-) . ^ 

Nempe 



Nempe (Fig. 17.) quodiibet regtnentum bd(is BC ell ad {egmentam 
ii^dem re^ts comprehenlum parallelae DE, ud alteriitra reda ab trian. 
guli vertice A ad terminos prioris du^bi e{k ad fegraentum ipGus vertici^ 
& le&x DE interjacens ($. fi. 61.); & pofteriorum eadem femper eft 
niutuanitio($. i7.fq.)>ideoqueetiampriorum(V, ii.)iacal(erQe(V, 16.). 

BF : Dt = ^B i ^D =^ AF : Al\ 

FG:IK='AF:^1=AG'.AK\ 

GHiKL = AG : AK = AH : AL\ (§. f*. 61.) 

&c. ( 

BG:DK=. AB : AD = AG : Ak} 

FH ilL =s AF i Al s= AH: AL\ 

&c. J 

& AB : ADf^AF:AI » AO:AK^AHtAL &c. ($•17-^4') 

Qoare JEd* : DI^FG : IK =zGH.KL^BG:DK^FH.IL&c.(V,xT.) 
& «P : K?:Gi3r:BG:FH&c.«DJr:/X:JS:i.:DiSC:/L&c.(V,id.) 

Pariter, fi (l^. }. 4O reAa D£, triangoli ^^C lateri BC paralle- 
la, ietae e)u8 relsqlia latera prodtidla, eft trianguluin ADE co ^C$ 
DE\BC—AOi AB:=zAE\ AC\ & refi» per verticem A dudtoc ipfas 
'BC% DE ftcant in eadem xatione. 

^ Qpodfi igitur a duabus parallelis AB^ DE(tig. ig* 19)» ab punAis 
inde C, Fin ipfis, duo qudecudque ft^menta inaequalia CJ/, FNzd eas-» 
dem punAotum C» F partea abicinduntur) & reAae CF^ MN jongun^ 
tur, qn« produdbe fibi mutuo occurrunt in pundo Gextra parallelas AB^ 
DE (fiimtis enim.GJI/» FN acqunUbus, paealleJse ptr I, j^.. forent Cf, 
MNi ac vicifiim, per I,'54.): bina fegmenta, lit C£, FX, quat redse 
quiecainque: per pmiduiA G.adsa, ut GX, ab iisdem pacallelia AB% DE^ 
•z punifibs iiide.C, F,* aUeiodiim* eront inter fe uti Cilf ad FN (%.6x*y 



Barit^ fi a doabm patallefis AB^ DE^ ab pundis inde C, F im 
tpfis, duo qusecunque fegmenta CM^ Fu ad alternas pundtorum C, F 
partee abfcindontur} ft redae CF^ Mn junguntur^ quse fe mutuo in 

pundo 



ptmfto g xMTi p^rdUelafi recabunt: bina regmentiEi, ut C%» Fl^ quae rew 
dae quabctsiique per pun^uip g adee, uc kgl^ ab iisdem ^ztHA^Ma AB% 
DE% ex pubdis iude C, i* abfcindunc, eruat inter fe uti Cilf ad A^ 

Si latera i7r, AC trianguli ABC (Ftg. ao.) Ufariam fecantur per 
redlas AD% BE ez venicibus angulorum oppoGcomm A^ B dudas; re. 
da quoque Ct\ cx cercii anguli C vercice duda perpundum ledUaiiis 
^ duarum AD % BE^ bifariam (%'cac terctum triangtili lacusi^fi/ 

Quippe ob BD=s:DC% AE^lEC^ ucrumqite ukoguUim ABD^ 

BAE dimidium eft crianguli ABC (\. J8. vei Vl, i.): igitor triangulum 

'ABD=BAE\ &,demcocommuni ABG^ Crianguluin 6BD:=^GAJBh 

pariterque iGBD^iGAEi h. e. oh BD^DC, AE=EC^ criangu- 

lum GBC= GAC (U jg. vel VI, i.). 

iTcqui cam criang. GBC : GBF\ p^ . ^p ,,,, . ^ 

quam criang. GAC : GAF] =* ^«^ • «^^ Cvl» «0 

Ergo(V,u-)triang.(7^C: fifli' = GAC.GAF 
&likic(V,i40 triang.&JSi' =: GAF 

«c(I,}8«conv.) BF s»^ AF. 

Aiiam hujus demonftracionem prolixiorem, &« pneter plerasque 
praecedences , propofitionibus VI, 1. 19. 22« nixam, habec Caroanus 
(De fubtilUate Ukri XXL Bafil. ifio.Lib^L p.70.rqq.). 

§• «7. 

Tres reda^, quse exifingulorum crianguli cujuseuuque ABC^F^. %u) 
aagulorum verricibus A^B^C ducnatur ad pundU D^ E^F lacensm op- 
poficorum, ubi haec bifiiriaar dividoacury in eodem incra triangulum 
punfto fe fecant» 

Duas enim AP^ BE9 qi^ fe in puaAo G fecant, trajieiat , fiiieri , 
poffic^cdrcia CF m puadss if , /. Per pundaC, &;agacnr reda CffJL 
Cum hxc bifanam fecec lacus AB in pundo £, ubi ei occurrit (§. 6.6.); 
atque hoc coincidere non poflit cuni. pundo F (Lib. L Ax. ii.): foret 
il^. hifknte feat' iir diiohds punais J^« Jk qood fitrt oefHJt <Lib. L 
Ax. 7* ?•)• 



» 

- EtedeiD tres redc ita fe in puniSo cctfiimuni recant>.utregn(ientum 
cujusUbetadjacens lateri trianguli, eiusdem.que feg.nientuni adjacens, ver- 
ttci anguli «ppodti , ac tota reda Gnc uti i : i : ; > trianguluca vero in 
fex triangula sequalia dividunt ; ad pu«(3um autem fedionis communis 
usque taatum dudae triangulum dividunt ia tria «qualia. 

Nempe {tlg. 20,) i". ob BD:DC—AE.EC=BFiAF (fiipp. 
& y b. V. Def. f .) , funt D£ & AB , DFSt AC paraUel» (VI, a.). Quare 
(I, if. 19.) triangula GDE & GAB» GDF & GAC funt aequiangula; 
ideoque 

^*^ • ^^* =" IGF : GC= DF : ^C ^* 5«^^ = B/) : BC ^» °*--^ — ' • • 
Sc GD:GA'.AD=GE:GB:BE^GF:GC:CF» i.tzji (V, 18) 

. 1*. Triang. GBD= GAE ($. 6«. Dera.) = GDC=: GEC (r> j 8.>i 

& tt«ag-{o|5*:Gc5! = ^^- ^^ CVI, I.) = 1 : a (n». i.) 

it.»»* »GFB=GCB==2GBD . jt, n»rit^r OFB=^GBD, 
tt«1"« aCF^=GC.4=iG^£ » * P*"""^ GFA^AE 

i". Tfiang. ^5C = <?ilC ($. 6£. Dem.) j 

* trianf . <?^ = gg|5 (I. ,«.) ^^ («•. a.). 

Cain in trianguljs «quilateris redse bifariam dividentes angulos bi- 
fariam quoque fecenc btera oppofita, & viciflim (I, 4* 80>. liquet idea« 
titae cdnckifionum $. 44.£8> ad ipCi appligacarum. 

Eademque per re^aas AD^ BE^ CF in fex^ per redaaAG^BG^ CG 
in tria uiangula iimilia & 'dequaJiailividuiiiux. 

Vicif&m (i reda ab vertice aiiquo trianguli ad pundum bifedionis 
laieris oppofiti dufla ica (i^catur» ut fegmencum ipfius adjacens vertici 
trianguli duplum (italterius fegmenti a^jacenti^ iaceri oppoilco triangulii 
ceterse etitm redat per puo<2uro hMfus lediouis ex vcrticibus triauguli 
Jutbs i)ifariam latera iis opppOca fecanc. 

D Bifa. 
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Bi&riam latus BC trianguli i4fJ?C fecet te^StiiADi ipra vero pundo 
G ita Tecetur » ut fit AG=: iGD. 



Duedt BGE. DEte&it, erunc tnangiila BAG^aBGD ,.r. v - 

EAG=:i£GD^^^'^'^ 
igttur triangulum BA£= xBDE. 

Sed ob 5C=;ai?2)(fupp.>, etiam triangulum BC£= zBDE (VI, i.) ' 
Quare triaogulum BAE=BCE 

& hinc (I, j«. conv ) AE = CE. 

Similiterque oftenditur, vel nunc per $• 66. infercur: duda CGF 
reda fieri etiam AF = BF. 

Pariter fi tres redlae ab pundb itkttt triangulum ad vertices mgulo. 
rum.ejus dudae^triangulum in tria aequalia drvidunt} rei^ ha? ad latera 
usque trianguli oppofita continuatx bifariam ea dividunt. 

Redtis enim GA^ GB^ GC \n ix\i triangula xqiralia dividentibut' 
triangulum ABCi & quaiibet.earumri^^r^ ad latus usque oppefituoi BC 
continuata : 

eft (Vl, 1.) triang.i^G»: GDB=AG) GD~AGCiGDC 
Qiiare, ob triang AGB^AGC(Su^p.)^tmaxm7iVig.GDB^GUC(yyi^.)^ 
&hmc (I, j8. conv.) BD=^DC^ 

Propositiones V. VL 

■ ■ ( 

Propofitiones bx converfe funt prsecedentis qxxdXtK^ atquentf haeir 
propofitioni I, 26'. ica iilae propofitiontbus I, $.4. refpoinient, ad quas 
earum demonftrationes reducutitur» &'fub quarum conditiouibus trian^ 

gu]a limiha & sequalia funu 

Sub V^ condirionibus fimilia efle triangula propofitio hasc )eqoe im^ 
mediate ac IV^> etficic (§. ^4.): pofitis autem VI^ conditionibus, me- 
diante IV^^ demum* proporcionalitas reliquorum circa angulos seqitales 
laterum» ad inanguiorum fimilitudinem per Ub. VL Defin» i» requiika» . 

GoliigUur. 

s- 74. 
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§.74. 

Conditiones V*« fic ctiam alterne (V, 16.) ftatul poflunt: ut unius 
trianguli latera ad latera alterius , (ingula ad Gngula , eandem rationem 
habere ponanturs & tum ^equales erunt bini triaBgulorum anguli, quos 
latera ejusdem rationis terminos conftituentia fubcendunt. 

§• 7U 

Pariterque Vr> (jc poteft enunciari:' Si duo triangula unum angu- 
lum uni aequaiem habeant, circa hos sequales angulos aucem ununi la- 
tus unius ad unurp latus alterius eandem habeac ratiohem qunm alterum 
prioris latus ad alterum pofterioriss xquiangula erunt trfangula; nomi. 
Iia.dm aequales ceteros habebunt angulos lateribus» qui ejusdem racionis 
termini funt, oppbHcos. 

. . §. 7«. 

Ope VP* demonftra.ntur conyerlx proppGtorum $. 6i« ac parte fe^ 
^unda $• 6j.: n^mpe quod (Fig. 2. j. 4.) rumtis in eadem reda tribus 
paodis A9 B% Dx & per duo eorumi?» D dudis duabus paraIlelisi?C,. 

DE^ ad r^' p™ i r&daeilHus paFtes, promi punfda j? , Z?ineajacenb 

"^ jr^tthas} P^^^' P^^ -^* ^^ "^ ^^^^' OE—^BiAD', puaaa 
ji^ Cf E paritdr jacSaht i^,' diredlum. 

Junais enim -^C, JE redis, ob angulum j4B(J= /IDE (t, 29.), 
&^C:D/?t=^ir:^D(fupp.), eft angulus BAC=^DAK (J.^f.): 
iiltoque prioci pafu. redUrum yfCa AE Una in alteram incidit (Lib. L 
Ax. g. ^onv.)> pofteriori exdeih redac lineae in direcium fibi invicem 
funt (l, if. Conv.). 

Clavius (p« $j\%. fq.) pofterius eikiem modo, prius indtredte de- 
monftrat. 



• I 






§. 77. 

Sint ( F^. 1 g« 19.) AB , DE parallel?e ^^ &M9N red» quaecunque 
iBsequaies. Utrioque ab puQ<^s C> F9 in parallelis AB^ DE ubicun- 

que 



que fumtis, abfcinclantur in priore CM — Cm^^M* in pofteriore 
f^X=F}i— Ny ita ut punda Jf , N fint ex una recl« CF pacte, w,, n ex 
altera. rrcs redae CF, MN^ ntn in eodem extra parallelas pundo G 
CD'uijrn?nt: &• fi duo fegmenta CK^ FL ad easdem redae CF partes ab 
paiallelis AB ^ D^ abfciiTa funt ut Jf ad N4 reda quoque KL altera 
eorum exirema Ky L jungens pcr pundum G tranfibit. 

Quippe redis CF^ MN fe \n pun<ao G fecantibus (§. 6^)» 
eft.(§. 61.) CM-.FN^CGiGF 

Sed ob Cn=:CM, Fn=FN, eft(V.7.Cor.) Cm : Fn = CMi FN 
ac (hyp. & V, 7. u.) CK : FL = M: N=CM:FK 

Ideoque (Ya I I.l ' tam Cm : Fn\ m nv 

quam LA : FLJ 
& hiuc (^. 76.) tam pundta 1»,», G^ quam punda iiL, £, G jacent iu direduni. 

§. 78. 

lisdem , quae $• 77 , fumtis & fadlis (nifi quod red^x M^ N nunc 
etiam poflunt effe aequales): tres redac CF9 Mn^ mN fe in eodem intra 
parallelas pun(3o g fecabunt^ &, fi fegmenta Ck^ Fl ad alternas redlac CF 
pattes ab parallelis^jS, DE afafcilfa funt ut M ad N^ redia etiam kl^ 
aitera eorum extrema A,/ jungens, per pundum g tranfibit. 

Redis enim CF9 Mn fe in pundo^ fecantibus, 
«ft (S- 6},) GM:FH = Cg :gF 

Atquiob Cm=CM,FN=Fn, eft ( V,7.Cor.) On : FN= CM: Fn 
& (hyp, acV,7. u) Ck : Fl =M:N=CM:Fh 

Quare (V, ri.) t»mCmiFNi_^ p 

quama :Fir^^^'^^ 
proinde (j^. 76.) in directum funt tam punAa m , ^, ^, quam panfta 
k, g, l. 

§• 79* 

Per propofita §. 64. fq. 77. fq. folvitur Prohkma^ quod eft Loctis 1. & z. 
Libri prioris Apollonii dc fiSione rationif (p. i 6.)' Sint dua redae pa- 
rallelx AB^ DE pofitione datac, & datum fit in utraque illarum pun<flum 
(C» F)', fitque etiam ratio daca (datse fcilicet fint dux redtse Af, AT, eam 
invicem habemes tationem); praeterea datum. fit eodem in plano pun-«. 

duov 



aum Ji ertxz (H^. i80» ^ 
diredluT» jacens cum piind 
ab puhdlo dato H Hneam 
iauferat ab ipfis fegmenta c^^ 
inter fe in ratione data M i 



ir~B 



Ab refla enim j4B ex: 
tur C^= datae ^j ab red!^ 
pundlo in ipfa dato JP: vel 
ab illa, utrinque abnpundla 
J/w vel mN redis, iisqu! 
4use utroque modo eadem 
jier litrumque pundlum 6, 
DE in pundis A^, L^k^l 

Red» igitur illac ab ij 
problematii nec aliae (§.77 1 ^2 

£t hanc quidem condr ^ 
diverfam» in Scholio (p. 10 



Si rati© data Mi N fucri 
excludit) : ob parallelss CF 
nec ni(i uno modo per redi 

Quodfi irt Fig. I g. reda |/'^' 
pofitione; datis jiBs DEt » 

^^ Si & ratid sequalitatis 

lelas ^B, DE datum {Bg. 
tvt : propofitum effici nequit» 

Ceteris cafibus , quod pr 
poteft: uno quidem» fi redla 
aum /f tranfierit» per ipfi 




^O aBtBssssssaBKBmmm 

Quse prioribus §• 77. 7.8. partibus afleruntur , fic ectam poflunt 
enunciari: In quadrilatecis , quorum duo lacera funt paralleia, reda 
bifariam bxc latera dividens, & diagonal^s figurae in eodem i,ncra quadri-f 
laterum pundlo fe fecant> &» (i altera duo latera parallela non funt, hsea 
atque redta bifariam latera parpllela dividens^ ifi eodem excra fi^urani 
pundo concurrunu 

. In parallelogrammis igitur diagonales & teStx biua iatera oppofit^* 
bifariam dividences eodem in pundlo fe fecanc: nuod ita jfieci «iiamod» 
oftendicur in demonftracionii^Is jj. 
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§. 8J. 



o^. SiMsoN duobus hac propontione enumeratis caGbus tertium addit 
^^omiiTum , & in demonftrationibus non raro >occurrentem" (conf. EuAlids 
Data^ Stuttg. 1780. S. €z.)j quo reliquonim angulorum alter fit redus; 
& propofitionem fic enunciat: ^^Si duo triangula unum angulum uni'' 
angulo sequalem habeant, circa alios ^tem angulos latera proportio-'^ 
nalia , & reliquorum utrumque fimul minorem, vel non niinorem'* 
redo; vel fi eorum alter redus fuerit: ^equianguJa erunt- triangula , &" 
sequales habebunt angulos , djfca: quos latera fuut proportionalia.'' (p« i gf • 
371. Matihias p. Yi. fq.) 

§84- 

Demonftrario primi cafus hac poteft illatiwie fiqiri: quod (fig.iz.) 
angulus AGB^ qui (dem.) foret = f <Rea. (hyp.), fimul eifet angu^ 
lus cxt«i(ior ad bafin trianguli fiCG sequicruri (dem.)» ideoque > Redo 
(I,f. 17. ij.). 

Seciindi cafus demonftratio ipfa neutrum angulum ABCiDEF altero 
pofle efle majoreiH eo convincit , quod trianguli aequicruri angulus inte- 
rior ad bafin non poflit non efle redo minor (I, f. 17.). 

Demonftratio tertii cafus fupplendi , fi angulus ACB fupponitur 
Tedus, coincidit cum demonftratione fecundi: fi angulus F eft redtus; 
ob angulum AGB = F (dem.) , redit ad demonftrationem cafus primi. 

Trium igitur cafuum demonftratio nititur propofitione : Trianguli 
^equicruri ^titerque ad bafin angulus interior eft redo minor; exterior, 
redo majdr (I, f. 17. i jO* 

A §. 8f. 



esr 



>ri*a» 



§• 8f. 

lisdem modis, fub conJitione xqualitatis laterum y/B & DE^ BCSc 
EFi ceterisque ad angulos peitinenttbus conditionibus , per I, 16. iii 
locum VI, 4. fubftitutam oftenditnr: triaiigula effe omnimode scqualia, 
feu aequalia & fimilia ; quod Bjermannus notat {^Euclidis Element, Libri 
XV. Lipf. 174J. p. 1J9.). 

§. 86. 

Quo pracmiflb, haec VI, 7. eodem modo, quo praccedentes dux, 
poteft demonftrari. 

§. 87. 

Triangula fub conditionibns VII™* fimilia efle, uti ex VI** (§. 7^.) 
infertur. Eademque pariter iHj, qux huic ("§. 7^.), difpofitio laterum. 
proportionalium applicatur. 

§•. 88. 

Notari etiam poteft, oafum primum f. 8?. fqq- femper exifterc, 
fi latera AB^ DE^ adjacentia angulis (fupp.) aequalibus -4, D^ minora 
fint alteris BC^ EF: tum quippe anguli C, F, minores angulisyf , D ({, 
18.)» neceflario funt acuti (I, 17. Cor.). 

§• 89- 

Sit autem angulus Facutus, & DE^^EF-, ideoque etiara angulus 
D, quippe < F, acutus (T, ^8- 17-)' ^^ recSam ^quamcunque BC con- 
ftituantur anguli C^^F^ CBA = E. Erit & angulus -4 = D (I, j 2..Cor.) : 
proinde anguli C, A acuti, & quidem C^ Ay ideoque AB^BC (I, l^j: 
ac ^5: BC== DF: FF (VI, 4.). 

Ex pundo B demittatur perpendiculum BH in latus AC. Intra 
triangulum ABC cadet B/f (S^fioA in Ub. II. Elem. §. 194.)^ & facict 
ilH>CH(i*iVi.§. 22 j.). 

Ab -rfi/ abfcindatnf HG—HC^ & jungatur Bff redla. Erit Bff= BC 
(I,4.)y ^B:BG=:^B:BC(V,7.)=DF:£F(dem. &V, nO- fed an- 

^uli ABG<\^^^, ^GB> l^ a i6.)- 

Trian- 



Triangula igitur /iBGi DEF sequiangula non fuDt , nec proinde fi- 
miliaj eciamQ habeant angulos A, D scquales, & latera circa angulos 
ABG^ E proportionalia., Hoc vero etiam cafu reliquorum angulorum 
imus AGB^ quippe exterior ad bafin trianguJi ^SCG xquicruri (dem.}, 
ell redo major {§, 84-) > ^lter C redo minor (conftr. & fupp-). 

Unde patet neceflitas tertiw conditionis.propofitioni VI, 7. adjundsc, 
(Clavius p. ff2.) 

§.90. 

Sumta BC=i?F, & reliquis uti §. 89- faclis: practer angulum A=Dj 
BG= BC («J. 89. ' — EF^ foret AB=:DE (I, 26.) ; ceterum tamen trian- 
gulum ABG alteri DEF diflimile & inxquale, quippe cui fimile & aequale 
eH triangulum ABC ($. ff.). 

Hinc theorematis §• gf- determinatio intelligitun 

PROPOSITIO VIII. 

Demonftratio partis prioris in textu, quem habemus, Elenmtorttm 
hacc traditur (Fig. 2j.) : Ettu jclq io-fi t^iv w ifTTo BAT ymia t» vtto AAB, 
oQBf} yaQ €xa6T«(jtf , Kat xo/yw rcov Svo rQtymcov T8T6 ABr zas t« ABA 
w. Ti^og rco IV hoiTTfi a^a ti fTo AFB tw vtto BAA tg^iv i(T9i. laoycaviov a^d 
€<ri ro ABr r(^iyci}vov rca ABA rQryojvu}» E<^iv aQa lOQ w Br vTroruvaceb 
rav o^^nv ra ABF rQiyc^vif 7T^o<; rm BA VTroTiivna^av^ rnv o^^tiv r^ ABA 
r^iyufvni Hrc0^ avrvi w AB VTroruvHcra rnv mr^ot; rct>T ycavtav ra ABFTg/» 
ycovH TTfoC Tw BA vTToruvhsaav rfjv itrm rv\ tt^o^ to) T, twk u-zro BAA t« 
ABA T^/Ttyy» 9 xa/ €t/ m AF tt^oc Tjjif AA vTTortiVHcrav rv\v tt^oc; rco B 
ycoviav Koivfiv rcav ivo r^iymcov. To ABT aQa r^iycovov rco ABA r^tycovco 
i^o^^cuMzv rt 19/, xai raQ 'Tn^i rac; iJa^yooviaQ TrMv^aq ata?^oyov tX^^* 
OfjLoiov aga «5*/ ro ABT r^iycovov rco ABA rpiyoovcio. 

Similiterque partis alterius demonftratio lexponitur. 

Uo^. SiMSON (p. J7I, Matthias p. 79*) monet : **Manifettum eft," 
aliquem mutafle demonftrationem, quam Euclides hujus propofitionis de-" 
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'Merat. Etenim audor ejus, poftquam demonftraverat, triangiila efle iifter 
'Te «quiangula , particulatim qftendit , latera eorum circa xquales an- 
"gulos proportionalia efle ; quafi hoc non fadum f uiflet in propodtione 
''quarta hujus Libri." [Addi poteft : nec iUationes j^articulares propor- 
tionum laterum cum enunciato & concluGone propofitionis VI, 4. (§. f i.) 
confentire.} *'Haccautem fuperflua non inveniuntur in verfione" [Omm- 
fani p. 145*.] "ex lingua Arabicaj & nunc omjfla funt." 

Oftenfa nempe angulorum^xqualitate , infert Roh. Simson Cp. 187.)^ 
^ Aiequiangulum igitur eft triangulura ABC triangulo ABDy quare latera 
"circa sequales angulos proportionalia habent (VI, 4.)> & proptcrea inter 
**fe fimilia funt (Lib. VL Def. i.)." ' 

AUSTIN (Examimihn ofjbefirsljtx Books ofEucIiJ^s Bementu OxforJ 
1781. pag- 68. feq.) CoroUarium etiam propofitioni adjyndum reprobat* 
Priore autem iliius parte, ipfis ejus verbis pro more relata, demoriftfa* 
tiones nituntur Prop. VI, i j 5 partis tertia? Lemm. I. ante X, J4; ac Lemm» 
poft Xlllx ij« Contra ejusdem pars altera in demonftrationibus partis 
primac Lcmm. I. anteX, J45 partis tertiac Prop. Xllf, i j ; Lemm. pofteam 5^ 
partis ultim?e Prop. Xllf, 1 8 ; , ac Prop. III, 6. CoUeSf. matlu Pappi , ab 
propofitiontbus VI, 8. 4* dedudia traditur : ferius itaque, ufus illius fre- 
quentis caufa tum locis citatis , tum alibi, utin demonftrationibusPropp. 
Xni, 14. 1 f. 16, addita (forfm reftituta) eft cenfenda. 

Ceterum pneter duas propoctiones CoroUario hpc enunciatas notari 
sdhuc fequentes merentur : 

i^. Latus, quod trianguli redanguli angulumredumfubtendit» eft 
ad alterutrum ejus latus circa angulum redum, uti reliquum ipfius latus 
circa angulum redlum eft* ad perpendiculum ex vertice anguli rcdi in 
hypotenufam demiflbm i BC : jtC= AB : AD , & alteme (VI, 4.). 

2^. Unum triahguli redlanguli latus circa angulum redum eft ad 
alterum; uti, quod priori adjacet, fegmentum hypotenu{se, perpendicu- 
lo in eam ex vertice anguli redU demiiro abfciflum , eft ad ipfum hoc 
perpendiculum s vel uti hoc perpendiculum eft ad fegmentum hypotenu-^ 
fae adjacenslateripofteriorii ABiAC^BDiAD — ADiDC(yiy^.y 



§• 94- 
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Cum angiili in femicirculo fint recfli (III, }i.)s perpendicularis a^i 
guocunque peripherix circuli pundo ad aliquam ejus dian!(etrum dudla 
efb media proportionalis inter fegmenta .diametri hujus ab perpendiculo 
illo fadla j & quaelibet circuli chorda per centrura rion tranfiens media 
proportionalis eft inter diarfletri per alterutrum ejus extremum dudx f&- 
gm^nitum ipfi adjacens , quod perpendiculum ab altero chordae extrema 
in dtameu^i hano demiflum ab ea abfcindit, ipfamque diametrum (VJ^ 
8. Coroll.7; 

PROPOSITIO IX. • 

. Textus propofitionis hujus fic habet: Tnq Sodtia^fiq it;3wtf c to ^gocr- 

Eg-o» fi So^wa iv^ua n AB (F/g.24.)' Su Sn rnQ AB to yriQ7<tX^w 
/Kfgo^ a^tMif. 

ETnrrraX^o^ Sn to Tfiro>* tlai hnX^^ t/^ iv^ua arro t« A w AT, 
ycanaf Tri^nXjatra fxvra rn^ AB rvX^^^f* *flt* f/A«^a tvX(^^ an/iuoif %7n 
Ti>c AF To A , itcLi x%i&Q9(rav tw A A iffai ai AE , ET* xat fTf^ft/p^S-ai n 
Br, xflc/ ita T« A ^tfgflfcAA«Ao< wX-^^ tw Br » AZ. 

E^fi Hv T^iyoovH T8 ABr ^otg(X /unaf ra>v TrMv^cov rnv BF nzrai n 
ZA* avaAoyov a^a if^iv c^Q n FA TTfo^ rnv AA kt<0C m BZ t^o^ thv ZA« 
Ai^An Jf n FA tn^ AA* ^/:7A9f a^a xat n BZ t»^ ZA* r^i^^Xn a^a n BA 
Twc AZ, ^ ' ' 

Tuc tfgtf So^ucnQ ivd-ua^ rni AB -ro fTnTtfJt-^fy TgiTOf fcf^oc a^n^n* 

TOI TO AZ* OTTt^ iiu TTOinCaim ,, 

jRoi.SiMsoN monet (p. J7i. JH^a//fcm/ p, go.) : " Demonftratio fcujus*^ 
fa Aa efl: in cafu particulari , in quo fcilicet pars tertia abfcindenda eft a!^ 
data redla'' [contratenoremtainpropofitionis, quam-expofitipnis$ &absque 
ulla mentione applicationis folutionis exhibits& particularis sed ceteros ca« 
fos]5 **quare minime videtur Euclidis eife.- Prseterea in qiiatuor magni-^* 
tudinibus proportiooalibus condudit aiidor tertiam ^quemultiplicem efle 
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"quartse, atque prima eft fecundaes quod quidem in Libro V, ut eum 
"|iunc habemus, nuUibi oftenfuni eft. Sed hoc, ut aha, aflumit editor 
"ey confufanea apud vulgus reccpta proportionalium notione. Cenera- 
"l^m igitur & legitimam demonftrationem hujus propoGtionis tradere 
''aecefle fuit." 

§-. 97- ^ 

^ Hanc autem, prscmifla in Libro V. (p. i^f. Matihias p. m. fq.) de- 
"monftratione propofitionis D. notatae: "Si fuerit prmia ad fecundam ut 
•'tertia ad quartam , fueritque prima mukipler vel p;irs fecundae , erit 
"tertia eadem multiplex Vel eadem pars quartae"; fic inftruit (p. i88- 
Matthias p. 79.)* "^^^ ^^^^ r^6idi linea AE (Fig. zf.^j oportet ab ipfa ylB 
''imperatam partem abfcindere." , ' ^ 

*'Ducatur a pundlo A qjixdam redla linea /fC, quge cum ipfa AB 
"angulum quemlibet contineatj fumaturque in AC quodvis pundum D: 
"& quam multiplex eft AB partis abfcindendx, tam multiplex fiat AC 
"ipfiusyiD: deinde jungatur BCs & per D ipfi 6C parallela ducatur Dfi"." 

"Itaque quoniam uni laterum trianguli //BC, videlicet ipfi BC^ pa» 
*Vallela dufta eft ED: erit (VI, 2.) ut CD ad DA, ita BE ad EA, & 
''componendo (V, 1 8) ut CA ad AD , ita BA ad AE. Eft auteni CA 
"multiplex ipfius AD. Ergo BA eadem eft multiplex ipfius AE. Qiiarfi 
"quaecunque pars AD eft ipfius AC, eadem pars erit AE ipCius AB. Eft 
"igitur AE pars a reda AB abfcindenda." 

\ 98- 

* DemonftratiQ conftrudionis §. 97. absque fubfidio propofitionis illius 
Z), jure ceterum inLibroV. defideratx, fic etiam poteft concinnari: ob 
parallelas BC, ED e& • -s 

AC: AB = ADvAE (§. 22.) = «x AD :ny.AE (V.x f . 11.), 
denotante n numerum integrum , juxta quem data AB multiplex efle de- 
bet partis abfciadendae.- Q\x2lxc cum fit AC=2nxAD (conftr.)^ pariter 
e&.AB=:nxAE (V, 14.). 

Hoc fereraodo demonftrationem VI, 9. in Scholio ei adjundlo com- 
J)let Bjsrmannus (p. 141,). . * 

§•99- 



§• 99- 

Eadem ratione ab data reda AB ( Ftg. x6. ) abfcindetur fegmenr 
tum , quod ad totam habeat rationem datam redae .minoris M ad majo- 
rem M+Ny vel quod ad fegmentum refiduum habeat rationera datae 
redx M ad datam N^ feu data redsiJB fecabitur in data ratione, red<e 
nimirum datx M sid datam iV. (Pappi ad Lihros defe&ione ratsoms Lem^ 
ma L ColUB. matlu fol. 166. Halley p. XVIH. XLV. Clavius p. ffj. 
Tacqtjet Elementa iuciidea geometriae illujlrata a (?«//. Whiston. Romx 
I74f. Tom. I. p. 166. VI, 9. Coroll. I. ab Whijlono adjundum.) • 

Sub angulo enim quocunque ab eo datae^5 extremo A^ cui ad- 
jacens fegmentum datae M debet efle homologum (§. fi.), dudla redla; 
^ ex ea abfciffis AD^M,DC=^N, vel AC—M^-Ny tum per D 
ada redhe C5 parallela DEi fiunt 

' AE:£B:AB=AD:DC:AC{^.l6Sq(i.)=M:N:M+N(y,7.ii.). 

§. 100. 

Pariter (Hg. zj. 28.) dat« redae AB alia ab pundo inde A in di- 
reduni ad|icitur, quae ad ipfam habeatdatam rationem, datsc; nimirum 
redae M ad ^Jatam jV. ' 

Qinppe vel CF/^« 27.) ab redla, fub angulo quocunque per alterum 
catve AB extremum/? dudla , abfciffis ad easdem partes BC^N, CD=Mi 
vel (Fig, ig.) ab redla, fub angulo quocunque per ipfum datae AB extre- 
mum A duda, abfciffis ad gartes oppofitas AC=Ni AD=M', & per 

punSum D adla reclae jpr, ^r'\o'\t parallela DE 2id occurfum ufque 

rcaic BA produlflac in E (§. ly.) : fit 

^^'^^—\DA: ACFig.i^. (§. 25.)f — ^-/^^^'^- Hv. 

Compofita autem ex data AB cique ab extremo mdejl m diredluni 

adjecfla habebit ad J- j-^^ > rationem datee majoris redte -^ad datam 

minorem Ni fi (Fij^. 29. jo.) ab^re<J[a, fub angula quocunque per alteruui 
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datxAB extremum^dudla, abrciiiduntur 5Z) =M, x/ecf^. ?o )} ~-^* 

& redae AC pet D parallela agitur DE ad occurfum ufque produdhe BAi 
ia.E{%.i^.). Sic quippe fit 

(Fig. 29.) EB:BA = DB:BCl,t, ,„\^ n/r. \r fv ^ ..\ 

Vel (jFigf 5 1. 52.) ab reda, fub angulo quocunque per ipfum datx AB 

extremum A duda abfcindantur A^J ^A\ f^ =N, ^f^ =JHi & 

re&x BC per D duoatur parallela DE ad occurfum ufqiie produdx BA 
ih E (^. I f .) : quo fit 

(Fii:ii.)EB:BA=DC: CA),^ xt\—M"N'V -7 11 'i ^ 

' r 

PROPOSITIOX. 

§• lOX- 

Problema: Datam redam AB fecare in partes, quse easdem mutuo 
habeant rdtiones, quas datae redlae L^ My N\ ad heic propoGtum redu- 
citur, ab reda indefinita, fub angulo quocunque per alterum datx AB 
extremum A dudla , abrcindendo AD = Z, DE=:M, EC=N ifig. 
vei-f. Lorenz» vel Hauff.). 

Demonftratio expeditior redditur praemifla propofitione %. i$. fq. 
. Solutio pariter ac demonftratio pertinent ad redam AC ia plrtes 
quotcunque fedlam , vel ex propofitis quotcunque redis , datas ratioues 
exhibentibus , conlponendam ; ideoque ad efiiciendam darae redbe AB 
fedtionem in partes quotcunqne, totidem propofitae AC fegmentis, vel 
redlis datis , ordin^tim proportionales. 

Et generatim ex ipfis, vel immediate ex propofitionibus Vhz. ac 
S. 29. fq. confequitur: Si uni latefumalicujustrianguli (aut oppofitis duobus 
parallelogranuni , parali«lisve trapezii) plures quotcunque parallelae agan^ 
tur s omnia reliquorum laterum fegmenta homologa^ cfle proportionaiia. 
(Tacqjjet p. ifj. Bjekmann p, 141 •)• 
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Qiiare, fi xqaalia fuerint unius trianguli lateris AC ftgmenta 
{Fig. jj.)t alterius etiam Jateris AB fegmenta) re<flis tertio lateri BC 
parallefls facla, erunt aequalia (^Rob, HSmfon Lib. V. Prop. A. p. 142^ 
Matthias p. 48 ; vel V, 1 4.). 

Idem immediate fic oltenditur. Duflis J)er puudla jE', Gt /, L lateri 
i^Cparallelis, funt (I, J4.) £M= DF, GN=FH, IO=:^K, LP=:KC. 
Quare AB = EM= GN=IO = LP, fi lateris AC fegrapnta AD^ 
DF, FH, HK, A^Cwqualia funt. Praeterea ([, 29.) funt anguli A=GEM 
=IGN=LIO=:BLP, 8cAED=zEG3I=GIN=IL0=zLBP. Ita- 
<iaQ(U26.)4E=£G=:GI=fL:;=LB, 

§. 104. 

Reda igitur data AB in partes quotcunqtie «quaks fecabitur fimifi 
modo, quo propofitum VI, 9. fiebat: ab redla nempe indefinita AZ9 fuh 
angulo quocunque per, alterum datx AB e:?ctrenium A duda,'ex pundto 
inde A abfcindendo tot fegmenta ?equaha cujuscunque longitudinis AD 9 
DFy FH^ HK^ KC, in quot partes scquales fecanda efl: dat^ ABi tum 
xedxBC^ jungenti altera redtarum AB9 ACfixttQma^ parallelas.^endo 
per pundla /?, J, H>K (Clavius p. f f^. Iq. jACQjJEt ,p. 167O. 

.§- lOf. 

Idem efficietiir, reStx AZ (§; io4.)'parallelam pariter» indiefinitani 
J5X ducendo per.alterum datae AB extremum-jBi & ab utraque^Z, BJ^ 
ex pundis inde A^B 9 tot abfcindendo fegitfenta cujuscunque iqngitiidi^ 
nis, utrinque «qualia, lAD, DF, FH, HK\ Bj^.QR, RSrST, in quot 
partes asquales feCandaeft data AB ^dertiU unas tum leStSi^ DT^^FS^ 
HR , KQ^ jungendo. 

4 Ab reda enim AZ adhuc abfciflb fegmento KC=AD=:DF&c. « 
BQ=QR &c-, ut y^Ctot conftet fegmentis «qualibus, in <juot partes 
«quales fccanda ettAB^i&jVLn&VBCYe&a: ob pal^altelas .& wquales 
CKScBQ, CHScBR, CF&BS, CD &BT (i:onar\i&.) > xe^-i^Q, 
HRj FS^ Z>rfunt ipftjBCparaiJekc.<^,.jjO> conftruaiQ igitor Kedit ad 
.pr»cedentem(S. 104.)^ fadUpr yeco efl ejus pi^axiSf qvia papft^res du- 
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cendac funt parallelx. (Maurolycus De Iwels horariis Lib.lL Cap. 6. iii 
X)pufi. »w/L Venet. if^f. p. izj.llj. CLAViusp. ijf. f f f.fq. Tacquet 

p. 167. fq.) 

^ ' §. lO^. 

Vel (Fig. J4- Jf-) ^^ re^a ^Z, datx AB parallela, tot abfciflls 
«qualibus fegmentis cujuscunqu^ longitudinis AII), DF, FH, HK, KN, 
in quot partes vequales dividenda eft ABy jungantur redlarum AB^ AIN' 
•extrema ad easdem partes (ita per redlas AM^BNi quxparallelx erunt» 
fi fuerit i^/iV=-^5 (I1 JJ.^> ad partes autem minoris concurrent, fi 
MN & AB prodeunt in?equales (*). • Priori cafu reifHs MA^ NB per 
punda J9, f, //, K parallelx (I, ? 4.) j pofteriori , per hxc pundla & per 
pundlum Cconairfus redtarum MA^NB dudae recft^ (g. 62.) propofitam 
^fiiii partes impetratas sequales fecabunt. (Stevini Liber qtdntus praxir 
geomitricd, defiBioneprofQrtionali. Prop. I. Tom. II. tmtljematicorum Hupomne^ 
fi^aluM.LfVigd. Batr i6of, p. laj-. Clavius p. fff. Tacquet p- 167.). 

< •' . Ccn,ftnidHones §. lof . fq. problematibus etiam ^S- 99 — 1 02. pofTmit 
applwari. (Mau^rolycvs p.ijo.lq- Stevin 1. c. Prop,2. p. i2f. fq.) 

i>- Hiiicc potro fequentia folvuntur Prohlemata^ ad figurarura redili- 
^earum divifibnes pertinentia: in quibus ratioaes datae iaaequalitatis vel 
-^ar redas ^atas , quas eas invicem habeant ratioues, exhtbeFts vel nu- 
4iteri6f <inoegris) exprinoi , his autem dedgnata? , fumtis oujuscunque red» 
ciniilti^iabus juzta iflos numeros , ad illas redud fupponentur. 

§• 109. 
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r C^^Ab tnijorl enim, v. ^. itfJV (Ffg-* 36.) , abfcaRi MO == tninori AB, fit 

l BO reftafii jlilf paratlela (f, )}.): ileoqiie^ittigiiU M^-MOJ?» aRed* 

(I*^); &obaiig. iV<JllOB (1, 16,), anguJi Ar+2yr<aReft:qM« 

^ ^ pftrtei borom angolorom eoncorrant reOm MA,NB (Lib.L Ax« xiO. 
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Parallelogrammum ABCD {Fig. jy.) per redlAs, alterutris ejus duo. 
bus oppofitis lateribus ABy DC parallelas , dividere in partes quotcunqu^ • 
sequalos, .vel quse datas invicem habeant rationes. 

In tot partes «quales, vel rationes datas invicem habentes, fecei 
tur alterutrumi^ZJreliquorum pai^llelogrammi laterum (§. 99. loa. fqq.)*. 
& per punda divifionum JF, F agantur lateribus AB^ DC parallel». 

Erunt parallelograrama BE, GF, HD uti iQ&^ AE, EF.FD (VI, 1 5 
ideoQue vel «qualia, vel in rationibus datis. 
. Videat^r Euclidis, tit qui^am arbiirmjtur ^ de divijionibus Uheir i* 
. wU ut <^lii volum ^ ]\!achohexi JBagdedini Liber' de divifionibus fuper* 

fcierum ( ^), editibni Opei;um Euclfdis Oxonienfi p.66f 684 adjundlqs 

(Prop.XI. p. 67J-). Dav. 'Gregorius (Prsefat.fol. c. fq.) hasc de eo pracfa^. 
tur: "Scripfit Euclides Librum Trep/ hai^%a%m ^ de divifionibus, tefte 
froclo (^ ). Johamtes Dee Londinenfis cum Librum de divifionibus fuper- 
ficier^m 9 Machumeso^fidgdedino (qui floruilfe crediti^rXecuIo Chrifti decimo) 
vulgo adfcriptum, ex Anvbico (uti credo, licet hoc exprefle iion dicat) 
in JL^tinum yerteret, & Cojnmandino in Jucem publicam edendum (/^) 

B 2 commii> 



(a) <Jui trlatigula Prop. I — Vl, quadrilatera Prop.VII — XVI, peiitagoaa 
Prop. X Vil — XXII^ ilngQla in duas partes recuDdam datam propofitio- 
' neiff dividere docet. 

(b) Lib« II» Cap. 5, p» 20. IloXXoe M<y w %m «XXoe r« «vSfo; Tirrit (EvxXoitf ) A^ot^JH 
fjMUxu nyyfuujuMT» » ^ttv/AoiriK MtfiBueif xou sm^/nntKn^ B-wfm^ Aa^». T«io(vrai 
yotf Hou TM pirrtx»9 %ou rot xffro^fixot* xuotvr» in xcu tu xkt» juLgTMn» fvW^AM-fi^ 
cri ii ro vifi iioiigtTtwf 8iSXi&» 

(c) Quod effeftani dcdit Pifauri 1570 (Kcsfinerr Oeich. 4fr Math. I.Br 
S. 272. f.) fob titulo: Mahomeiis Bi2gdadin3 de fuper^cioraiii'*divllio- 
Dibus liber» Jo. Dee Londinenfis & Fed* Commandini opera latine 
editos ; & Commandini de eadem re libellui ( Bufch Encyktopadie 
der mathemat. Wijf Hamburg 1795. S. t^,)* Hunc iilo breviorem & 
magis bniverialem praedicat Claviui ^ GeameUia praHica^ VLofgi^t. 
1606. p.a36.). . .: 
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committeret, fie fcribit: "Cum i^remQt EudiJes Libriim de divifionibus 
''fcripferiti nullnm, qiii fub hoc titdo extet, alium no\>imus, npc, qui 
"Jure meliori propter tradtandi excellentiam EucIUi afcribi queat, inve- 
"nire poflumus ullum : nulJius enim Machometi tantum in mathematicisr' 
"acumen adhuc perlpicere ex eorum, quaehabemus, monimentis potui- 
"mus, quantum in his ubique elucet pj"oblematibus, Denique ih anti- 
^^quiflimo quodam geometrici negotii fragraento memini me expreflis 
''.verbis ex hoc Libello ]ocum citatum legiflb, veluti ex Euclidis certi|Iimo 
'^opere." l^orro inveriimus ad haec.verba Lib. II. Frocli (^*): Circulus 
namque & redKlineorum quodlibet in ratione difliniiles dividi potefl: figu- 
ras, quod & ipfe Euclides. in J>iviJiombus pertraQat; ipfiuS Jb, Dee manu 
fcriptum: "Clarum hinc efle potefi:, Llbrlim illum , five fragmqntura, 
"de divifionibus fuperficierum , quem nos cum muthematico excellentiC- 
"iimo Da, Federico Commmdim \}ih\\\\ reli^uimus anno ifSj, ipfius En^ 
'W/ J/> fuiflfe i qudd tum conjiciebamus quideni, aliis argumentis addudi» 
"hujus loci immemores.^ Ex hoc ipfo tamen Procli loco colligtt Savi^ 
lius («)a hunc Librum non eflTe Euclidisi •^Atqui huUa efl;'* (iiiquit in 
Praeledl. L) "in illo Bagdedini Libello propofitio, quae figuras ddceatin 
''fimiles vel diflxmiles figurais dividere, fed in datam propoltionem divi- 
**dere." Inter contrarias graviflimorum virorum opiniones de audore 
hujus Libri, iilum hoc in loco edendum judicaviraus, quod* & raro ad- 
modmn reperiatur , & EucUdeln audorem magis fapiat quam Opdca & 
Gatoptrica pro ejuadem libris habit?^ IUum Latinum tantfim exhibe-r 
mus: Grsece enim, quod fciamus, nuUibi reperitur> nefcimus, an Ara- 
bice in aliqua Italix bibliotheca", 

. §# iio- 

Triangulum datura ABC(JFig. 38») in partes qnotcunque «quales, 

vel 

— -^- ; ' ■ ' ' 

{d) ad JEItm. L Def. 14« p. 40. T« ^^Lottw omt^i %t^ Siee^f^ uvrwi %iin Tifmratu Kms- 

mur^ ^piXM^^ ^ rSu^ iuttgtrfwi mfttyiiatrtvtrtu 9 re pt^ uf 9M0M» r» ioB^trr» 5tnM»- 
ra itmfw, ro h v( ttHfmtt* 

^•) Praeleftiones tresdediii in princ!{iIoni Elementorom Eaelidii j^ Oxo&i! 
habitx UDCXX. Oxoaii i6iu p. 17« fq. 
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vmI qiiae datas invicem Ijabeant rationes , dividere per recftas , ex vertice 
anguJi alicujus i4 trianguli ducflas ad Jatus pppofitum BC. 

Latere hoc BC ea, qua trianguluni dividi jubefur, ratione fedlo 
(S- 99* ^o^- fq?-) > ^^ vertice 4 ad pundla fedionis Ej F ducantur redac. 
Erunt (VI, i .) triangula ABE, AEF, AFC uti Jateris BC fegmenta BE, 

EF, FC (D^ Mvijiofubus Ii^m Fxop. I. p. fifiy.), 

/ ' • * . • • ♦ < 

". -Triangulum datura ABC (Fig. J9-) in partes quotcunque sequales, 
vel quaeplatas invicem habeant rationes, dividere per redas ex pimdla. 
dato D lateris alicujus BC triaijiguji ad ejus perimetrum duftas, 

Ab pundo D ad verticem// anj^li Jateri ^C oppofiti ducatur DA 
redlai.cui per alterum latetis BC extrennim B paraJJelA ag^tur BE ad 
occurfum ufque cruris alteri extremo (7adjacentis CA produdi (§, if.): 
& jungatur DE redla. Erit triangulum DAE—D4B (I» jrO* itaque 
tri^ngiJum DCE = data ABC (Lib. L Ax. 2.). » 

Ciyare , uti in problemate prxcedenti (^. iioOt bafis CE^ & trian- 
gulum DCE per redas ex vertice D dudas, ea ratione fecentur, qua, 
triangulum ABC dividi imperatur. Per punjfta autem fediqnis bafis CE^ 
quae in continuationem AE lateris CA c^d Wt , ut (7 , agantur redlis 
JD9EB piiralleJa ad occurfum ufque lateris.i^if, ut jGH. Erit, dudla 
D/freda, ttisingulimi DAH= DAG (h } 7,} i igitur quadrilaterum, 
jDi!4-fir == triangulo DFG (Lib. L'Ax.^.) j pariterque, ob triaugulum , 
DAB^DAEidem.), mangulumDHB=:DGE(LihA. Ax. }.). Proinde 
DCF: DFAH: DHB=DCF: DFG:DGE(Vy7r)^.CJ^ FG: 6^J?CVI>i.)^' 

{De dhijionibus Uber. Prop, II^ p^ 667- fq.). 

^ . «v . , ■ 

Vd (Fig. 40.) ea, qua triangulum i^5(7 dividendum eft, ratione- 
fecetur ipfujn ejus latus BC^ in quo pundum D datur.5 & per punda. 
fedionum 7, K agaiitur redae AD parallelx IF^ KH ad occurium lifque 
ceterorum triangiSi laterum AC^ AB. .Dydis DFs DH^ & AIj AK redis ; 
funt (I, J7.) triangula lFD=IFAy ADFt;^ADI, ADH=ADK, 
KHD:=KHA^ ideoque (Lib.L Ax. a.) DCF=ACI,DFAH=AIKr 
DHB = AKB^ &hinc . 

DCF:DF4H:DHB=iACt:AIK:AKB(y,7.)= CI:IK:KB(yh i.)-^ 

(M 
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(La quinta Parte 4el geuemt Trattato di Humeri ^ mifure, di Nicolo Tar- 
TAGLi A. In Venetia MDLX. foL x^. fq. Clavii Geometr»fraS. p. 262. fq.). 

Triangulum datum ABC (Fi^. 41.), iu pajctes .quotcanque aequales, 
vel qu3e datas mutuo habeant rationes, dividere per redas ex dato intra. 
triangulum puncfto D ad ejus perimetrum du<flas. 

Ab pundto hoc D ad vertices duorupi quorumlibet trianguli angu- 
lorum B, C dudis DB^ DC redlis parallelae per tertii anguli verticem A 
agantut AE^ -^Fad occurfum ufquelateris Bd quod pundi$'S, Cinter- 
jacet, iitrinque producli (§• JJ"-) > ^ jungantur redae DA^ DE^ DF: 
Erunttriangwla DBE=: DBA , JDCF= DCA{U ^7.); ideoque DEF=zABC 
(Ub. L Ax. 2.). 

Rurfua igitur eaj-qua triangulum -^BCdividi jubetur, ratione fece- ^ 
tur redla EF, & triangulum DEFpet redlas ex vertice D dudbas (§^ i ia). ^ 
Tum per pundii fedionis, qU3B extra ktus fiCad parte« verticis. B ca- 
dwnt, utG, parallelae iredHs DB, AEi per ea autem, quac ad^^artes ver-; 
tiCis Ccadunt, ut /, parallelae reclis DCy AP agantmi ut GiT, /L, ad 
occurfum ufque laterum AB^ AC: & jungantur redae DK^ DL, 

Erunt triangula DBK^DBG, DCL — DCI{h i?-): proinde qua- 
drilatera DHBK=z DHG, DHCL = DHI (Lib. L Ax. 2.) 5 pariterque, 
obDB^=r= DBE, DC^=DCFCdem.), triangula DKA=:DGEy DLA=: 
BIF (Lih.l Ax. y.): itaque ^ ^ : ' 

• JD^ A: s DKBtl •: DffCL : DL/f = DEG : DCH '- DH/ ; DIF (V, 7.) 

= ^^(? ; GH : /f/ : /F (Vl, i.). 
{Neue und erkichterte Methode den Jnhalt geradelimcbter Fldcbeh m finden^ 
und diejelben obne Rechnung einzutheilen — von C. H. WiLKE. Halle l^f^. ' 
S! 1 1 . ff. Griindlicher und ausfuhrlicher Unterricht zur praktifchen Geometrie^ 
vonJ. t. Mayer. mijieil. Gotjfcing. 1785. S. 272. ff.) 

^ ^ f • • , - ^ 

V ' Propofitam quamlibet figuram redlilineam , cujus omnes anguli funt 
cqnve3ji feu duobus redlis minores , in partes quotcunque aequales , vel 
qine dacas invicem habeant rattone», dividere per redlaft, ex vertice de^ 

iignato 



'' If 

iignato angiili aricUjus figur^» vel ex puttdo in latere aliquo figurac, aut 
intra figuram dato, diidlas ad perimetrum figurse^ 

Figura propofit^ fimilibus , ac §. 1 1 1 . 1 1 j ,. operationibus , propofi- 
tione 1, J7. nixis, transformetur in. triangulum , cujus vertex fit pundum 
. in perimetro figurae, vel intra eam aflignatum, & cujus bafis in diredum 
.jaceat alicui lateri figurx\ Bafis h?ec ea » qua .figura. dividi prsccipitur, 
ratione fecetur (5.99. 102- fqq.)- &» quac in produdum figurae latus 
cAdunt, pundlafeAionum fimiliter ac §.. iii.ri ?. ad perimetrura figurse^ 
reducantur. iDe rlivifsQnibiis Uber. Prop.'VII. IX. XVILXVill. WiLKB, 
Mayer, 1. c.> 

Exempli gratia Gt quadrilaterum ABCD dividendum 
l**. per redas ex vertice anguli ejUs C dudlas (F//,^^.). 

Diagonali CA per verticem D parallela agatur DE ad occurfum us- 
que lateris BA produdli iii E (J. i f .) j & jungatur CE redla. Erit triau- 
gvAum CAE =^ CAD (I, j7.)> & hinc triangulum C5jFi=: quadrilatero 
CBAD (Lib. I. Ax. 2.). . 

Reda BE ea, qua figura /I^CD dividenda eft, ratione fecetur: ^ 
per pundla fedlionis, qu«, ut (7, in continuationem laterisi?.>^ caduntt 
agantur redis CA^ DE parallelse, ut GH, ad occurfum ufque lateris AD. 

Dudis CF, CG,CH reais, eft triangulum CAH= CAG (1, 57.); 
hinc quadriJaterum CFAH=: CFG (Lib. I. Ax. 2.}, ac triangulum CHD=s 
^ CGE (LihA. Ax. j.): ideoque 

CBF: CFAH: CHD^ CBFi CF&:CGE^BF: FG: GE 

a*. Per redlas ex pundlo C, dato in latere\fiC, duftas (Rg*. 4j.). 

Red» GD per C pairallek duc^jtur CF ad occurfum ufque jateris 

\AD produdli in Fi per quod agatur redx GA parallela FEsid occurfum 

ulque lateris BA produdli iiV jF.CS. if.}. Erunt CI* 37-)' triangula 

GDF^GDC, GAE—GAF—GADCy id^oque ^^jF = quadril^t^ro 

Trianguli GB^ bafis 5£ fecetur ea.ratione, qU2iABCD dividi jube- 

tur; & per pundla f^ftionum, tit /, A"v quse in continuationem i^^ late- 

:m[BA cadunt, iagautur-re^ GA, F£ parall^lse,; ut JZi KM, ad' 

.o€GmGmjaf(iue M&K^F occurfus» qu9D, 

ut 
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.ut /U, in bontimtationehi Z}/Materis i^Z) eadunt^ '^arallelae diicantur redis 
GD, CF, ut AIN, ad'occurrum ufque lateris CD, . ' 

Jundis /?H, GL, GN, ac GI, GK, GMt6£tis, funt (>I, j7.> 
triangulaey^Z=(?.i/, GAMc=GAK, GDN^GDM; unde(Lib.L 
Ax. a.) quadrilaterum (7//^Z = GHI, pentagonum GHADN=i GHAM 
^ GHK; & Xib. I. Ax. j.) quadrilaterum GLDN=: GIK, triaDgulum 
.(?iVC=(7A'Z': ideoque 

. GBH : ■ GHAL : GtDiSf : GNC ^ GBH: GHI : 6/iS: : GKE 

:= BH: HI i IK i K£ 

^;°. Per re<5las ex pun(flo G iattn quadrilaterum ABCD dato dudas 

Du(5tis ad vertioes angulorum quadrilateri redis GA, GB^ GC^ GDt 
per pundlum C agantur re<3tis GB^ GD parallelae CF^ C/fad occurfuni 
ufqu« produciorum laterupi AB^ AD^ in f , Hy & per hoc agatur reite 
GA parallela HE ad occurfum ufque lateris BA produdi in E (§• if-)* 
Jundis^F, GH^ GE redlis, erunt (J? JJ. & Lib. L Ax, 2.) triangula 

(?5f =;= G^i?C, GDH=zGDC, GAE— GAH^ GADO, GEF=ABCD. 

Trianguli igitur GEF bafis £F fecetur ea ratione, qua dividendum 

^eft quadrilaterum ABCD: & per punda fe(flionum, qtiae, ut /, in con- 

tinuationem BF lat^ris /IBcadunt, ducantur redlis GB, Cf paralleli, ut 

JN9 ad occurfum ufque lateris BCj per punda vero, quse, ut L, Af^ 

in continuationem AEhteris BA cadunt, agantur redis 6A, HE parak 

lel», ut LO, MP9 ad occurfum ufque redlx -4/f i ac denuo per pundla 

hujus occurfus, quac, ut P, ih continuationem DH lateris AD cadunt, 

paralleljc ducantur redis GD,, CH^ ut PQj ad occurfum ufque lateris CD. 

Duals GN, GK^ GO. Gd.^c GI, &L» GM, GPredlis ; funt (I. J7.) 

^ triangula GBN = GB/, (?^0 = C.4L , GAP = ff^i/, CD^— GDPt 

'^imde (Lib. L Ax.a.) quadrilatera GKBN=GKIj GKAO=iGKl, penta- 

gonumCli:/fDjQ=^(?OP=G/i:i*f ; ac(Lib.L Ax,).)GNC~GIF, GODJ^l 

z=z GLM , GQC =± {?;if J? : proinde 

^ QCNxGNBkiOI^AOiGODQvGQC^ OFI:GlK:OKI.:GLM: GME 

^ ^ ^Fl : IK: KLi LM: MSL 

■ • • ■ 

. §• Ii6- 

Fropofitam quamlibet figuram redilinejcm , cu}us omnes anguli funt 
ponyejsi, in j»arte$ quotcuuque cipqiiales^ j^tquBe.datasiuyioemhabeant 

ratio* 
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rationes, dividere per redas, ex figurx lateris alicujus,' ea ratione, qua 

figura dividi jubetur, fedli, pundlis fedionuni dudlas ad perimetrum figur». 

Si.figura propofita fuerit triangulum ; redse, ad puncfla feclionum 

lateris.affignati ex vertice anguli oppoGti duclae , efiSciunti quodjubetur 

(§. lio.)- 

Cetericafus ad hunc redjucuntur repetita propofitionis I, jy. appli-. 

catione : qua prinium figura propofita in triangulum lateri figurx aflignato 
infiilens transformatur j tum trianguli hfiju? partibus , fegmentis lateris 
iliiusinfiftentibus, sequalia fpatiaab figura propofi*ta abfcinduntur. Prio- 
rf adhibentur red», diagonalibus figurae ex uuo lateris aflignati extremo 
dux3is parallelae 5 pofteriori aliac , re<3is ad pun(f)a fediionum lateris 
affignati' ex verticibus angulorum figurae dudlis parallelae. 

Dividendum ei. gr. fit pentagonum^BCjDJf^F/^f.^f.) per redas ex 
pundtis feAionum lateris AB dudas. 

Dudlis ex altero lateris hujus extremo yf diagonalibus AD^ ACi 
pripri AD per verticem E trianguli jiDE^ quod ea ab figura/abfcindit, 
parallela agatur EN.aA occurfum ufque lateris adjacentis CD produdi in 
Ny alteri autem yfCper hoc puadlum A"'parallela ducatur '^F ad occur- 
fum ufque lateris produdli BC in F'(§- if.). Sic, dtidlis AN^ AFtQ&is^ 
fiuht (i; J7. & Lib. I. Ax. z.) triangula ADN=: ADE, ACF=:ACNz=: 
ACDE, ABF^zABCDE. ; ' . . 

Tum'latere AB ea ratione, qua figura ABCDE dividenda eft, ia 
pundlis ut C, //, fedlo (§. 99. 101., fqq>> redlis CGy CH pev verticem 
F trianguli ABF parallelae agantur F7, FK ad occurfura ufque redte CNz 
pundlaque hujus occurius , qux, ut K^ in continuationem DN lateris 
CD cadunt, ad perimetrum figurx reducantur, dudlis per ipfa redlac DH 
parallelis, ut KL, ad occurfum ufque lateris DE. » 

Ita dudlis tr/, HK, H^, redlis, erunt (I, j^; & Lib. L Ax.i.yCCI 

= GCFI GBCI i=: GBFi HDL = HDK, HCDL = HCK =iHCF^ 

HBCbL = HBh ideot^ue etiam (Lib.LAx. j.)i/a/Z)L3=HGf?, AHLE 

=z^AHFi proincig ' ' 

AHLE : UGIL : GBCI= FAH : FHG : FG^ = AHiHG:GB CWil^ 

.XE S. 15. £ Mayer S. igz. f. 263. S.). 
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Per .verttcera F trianguli FAB agatur bafi ejus AB parallela 5 cui 
. ]>roduda EN (diagonali AD per conftr. parallela) occurrat in puudo A£ 

($. ij.). ' . 

Dudis JilA, MB, MH, MK, MD redis,. & Hac ad occurfum ufque 

lateris.<4Bin Rcontinuata: 6vintmangiiliiMAB=FAB(i.,^'2.)=ABCDE 

'(§.116.)} MAD=EAD(l,37.^y&,hmc (Lih.l.Ax. 2.) Mj4R:=EDRAi 

ideoque (Lib. I. Ax. j.) MRB = DCBR. 

. Porro, ob triangulum HCK=HCF ($.116.), eAKCBH = FBH 

TfLib. I. Ax. 2.) = mBH (I. 37.). 

Quare MBH ^ MRB = KCBH— DCBR ( Lib. L Ax. j . ) , h. e. 
MRH== KDRHi ac rurius (Lib. L Ax. j.) MDH~ KDH. 

Parallelae igitur funt MK., DH (I, 40.) } & pundprum , ut K, qujc 
ia continuationem DM lateris CD cadunt^ ad perimetruni figune redudio 
X^. 1 1£.) peragitur redtis ex pundo- M. per punda illa ad occurfum ufque 
lateris DE dudis» ut MKL (Wilke 1. c.Mayer S. 260. £•). 

\ , ' 

§. 11«. 

' ' Solutioties problematum §. 114. fqq. multisetiam figuris redilineis, 
quarum unus pluresve anguli funt concavi feu duobus re<flis majores;^ 
immediate polTunt applicari. Prapparationes transformationesque adhi- 
hendasceteris caGbus docent Wilke S. 6. £ , prxfertimMAYBR S. i86. f. 
H9^ i£ i9f*fF. ^70. £ 274. r 

PROPOSITIONES XI. XIL. 

. §• 119- 

Ad inveni^ndam tertiam duabus , & quartam tribus datis T^dis 
proportionalem , 'fegmenta his acqualia etiam proportionibus §.-17. fq. 
% 21. fqq. demonftratis conformiter ab cruribus anguli aflumti , vel' ad 
'^verticem ei oppofiti, poflunt abfcindi.. 

Sic faais {F^g. 46.) DG^=zA^ DH=z C, & junfla QHre&^L : quaru 
^ fxoportioiialis tribus ^, 5, C fit 

HF 
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jffJ pro GE = B, pcr £* dnda EF\ j^jg ^^ /D(? i GE =i Dff i HF (VT, a.) ^ 
i^ir pro G/ = J5, per / dwfta /JT l parallcli; j BG \ GI tzz DH x HK ($/ if. 24.)* 

i)0 pro/)Ar= 5, per JSr duftt JVO j vr^ : i)JV=: i)^: JDO ($. 23).* 

Et facfHs (JFJg. 47.) DG=A^ DP^^B^ ac jxmda GP reiSka; quaru 
proportionalis tribus -rf, 5 , C fit 

i'^ pro GJ^ = C, per ^ duda ^\ „£^3» ^p /-DC? : DP = G^ :PJe (5- 22.) 
Pr pro ^*r= C, per iT du6hi ST l Mrallela;' / ^^ '••^^ ^ GS i FT (22. 24.) 
DFpro i)ir = C, per CT dufta UF ( friiicet ' \ i)<? : i)P = DU \ i)r,($. 22.) 
DA-pro i)^r= C, per /Fdufta ^JItJ \^i)^ : DF ^ DW : DX ($. 23.) 

§. 120. 

Juxta prxcedentium modorum priores (^. 46.^» quatupt redla* . 
rum proportionalium prima & fecunda ia uno (unt angiiU afTumti vel 
propofiti'crure , terda & quarta in altero. Primae fcilicet io fecundw 
redbe datac A^ B ?equales in codem crure anguli aflumti D abfcindun- 
tur: prima quidem ab verticv imle anguli D> fecunda ab alterutro inde 
redtae DG = A extremo , ad ea^dem vel oppofitas hujus partes : tferti» 
datas Caequalis DH in altero anguli D crure, rurfus, ut prima, inde. 
ab vertice ipfius D abfcinditur ; ipfiusque alterum extremum H cum pri- 
inas extremo altero 6 connedlitur> & huic redlx per rstrennun alterum 
fecundaj B agitur paralleJa j qujc ab crure, in quo eft tertia C, quar- 
tam quaefitam abfcindit. Cruris nerape hujus fegmentum fimiliter fitum- 
cum cruris alterius fegmento , quod fecundx B aequale eft , quartam 
banc exhibet (§. zf .). * . 

Juxta pofteriores (Fif^. 47.), prima & tertia/in uno fiuit anguli 
aflumti crure, fecunda & quarta in altero. 'Primae nimirum & fecundae 
redae datae aequales in diverfis anguli affumti cruribus , utraque ab ejus 
vertice D inde, abfcindiintur, DGrzziA^DP^Bi earumque extrema- 
altera jungens reda GP ducitur : ^tertia C eodenl in crure cum prima , ^ 
ab alterutro inde fegmenti DG=:A extremo, ad easdem vel oppofitas . 
ipfius DG partes, abfcinditur; ac per alterum fegmenti = Cextremum^ 
. parallela redae GP dudtur; quse ab crure , in quo eft DP=:By quar* 
tam quacfitam abfcindit Cruris' fcilicet hujus fegmentum fimiliter fitum 
cum cruris alterius fegmento , quod tertiae C seqnale elif quartam h^oa 
exhibet (JJ. 2f.). 

Cz Bre. 
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^ Breviter: priores modi in pofteriores transpondone alterna fecun^ae 
atf tertix redae datx juxta V, i6. transformantur. 

§. izi. 

< > 

Ut hinc prima & quarta , inde fecunda & tertia in eodem fint 
aiiguli propofiti D crure : 

l^. vel (F/g*. 48-) ab vertice ejus inde ex uno illius crure abfciira 
DG=Ay ex altero DH—C^ & jundla G^£f redas tum ex hoc altejro 
crure, pariter ab* vertice D rnde, ad easdem. cum DH^ vel ad oppofius 

partes abfci/Ta | n v(== ^i fi^r^ debet angulus |/i7u^/)| = DGHi unde, 

ob DG : i^^l = DH : |£^, (§. f a.) , erit DM vel DO quarta pro- 

portionalis ide*uderata. ^ 

2^ Vel ( Fi^. 49.) ab vertice D inde ex urio anguli propofiti cnure 
abfcifla DG^A^ ex slteroDF — B, & jundla GP redlaj tum ex hoc 
alteio crure, rurfus ab vertice D inde, ad easdeQi cumDPy vel adoppo- 

fitas partes, abfciila -| n r,rrr = C', fieri debet angulus i n/^yr = DGP : 

unde, ob DG i DP =i j^^ j ^j^ (VI, 4.), erit /Jt/^vel DXquar^ 

ta proportionalis quxfita. 

Qui duo modi pariter fe invicem habent ac duo prxcedentes $• lao. 

In reda pofitionc data •iii? (Bg. f. 6.), ab pundo inde iri ipfk 
dato , quarta proportionalis tribus redis datfs N , M9 F fic etianx 
abfdnditur. 

Per aliud quodcunque pundum C redae AB duda DE reda fiib 
angulo qiiocunque , & per pundum datum O ada ipfi DE parallela ; ab 
hac abfcindatur OHz:^ tertix datie Fi ab pundo autem (7inde, ad alte- 

rutras ejus partes , ex reAis DE^ AB abfciqidantur q^\— prim» iV, p\ 

s= fecundac Mi\c per jFfparallela agatur HK redlis f^^> vel /ft 

paral^ 
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paraUela t'e(^s j^^f' ^ quippe invicem lunt parallelw, pariter AcMN,mn 

erunt OK» Ok quartae proportionales deCderatse. 

Ut, qnod Locus 3. Uhriprimi APOLLONII de fiSHone rationis (§. 27.) 

jubet , reda \\jl\ » pcr datum pundum H du<Sa , ab redlis pofitione 

datls j^B, DE^ fe mutuo in C fecantibus , auferat fegmenta pundo huic 
C adjacentia , quae fint inter fe \\\ ratione data M ad Ni ob CK : CL ==: 
OK : OHy Ck: Cl=:Ok: OH {1, 29. VI, 4.), fi redae DE paraUela per 
pxmdum Hagitur HO ad occurfiim ufque redae AB in (§. if.)j pari- 

ter eiTe debent M i N =: |q^| : OH (V? i i.) , 

& inverfe ^ : Af = HO : {^f}'(V,4. Cor.). 

Ob datum autem pundlum 77, & pofitione datas AB, DE, dantur reda 
HO & pundum (J, j 1 .)• Ad folutionera igitur problematis prxceden- 
tis (§. iii.), atque ita ad conftrudionem Hallejanam §. ij. expofitam, 

analyfis heic tradita, qua ulpoUomus utitur, Inventionem redlarum j^jl ^ 

{K ' 

proinde puadorum <\ redigit , ex quibus per datum pundum H leitiSr 

defiderata /J ^ , funt ducendae, , - 

§. 144. ^ ^ 

Tertise proportionali duabus redis datis in veniendae crfebro commode 
adhibetur Corollarii Prpp.. VIH. p vs: altera-. . 

Nempe i^. fi prima redla data major eft fecunda: in femicirculo fuper 
flla, ut BC (fis* 2j.), defcripto, exalterutro inde ejus extremo B, 
aptabituxreda^Irf fecundx datse sequalis (IV» i .)» Tum ex altero hujus; 



extrerao A in dinnietrum BC demiffUm perpendiculum ;/^D tertiam pro- 
portionalem imperatam JBD ab majore data ^CaJbfcindit (§. 94.) 

l^. Si prima reda data.minor eft fecunda: fupervilla, ut JBDs tan- 
quatn catheto, triaiigulum conftituatur rectangulum ADB^ cujus hypo^ 
tenufa BA fit datae fecundae redlae - xqiialis Cutirt II, 14. JII, 17.). Tum 
huic BA in ejus extremo A dudum perpendiculum 'AC ab produda BD' 
(cui, ob angulum B acutum, ideoque angulos B + BAC <^ z Reft. 
p^er Lib. L Ax. 1 1 . ad has partes occurrit) tertiam proportionalem defi- 
deratam 5C abfcindit (Vf, 8. Coroll.). 

Conftructiones has,^ quac primam ac tertiam ab e<^em puncto in di- 
rectum protenfas exhibeiit, docet Pappus Coi/^cA ntafb. Lib. IIL PrQp. 
7. 8* foL 8« b. fq. 

» • - ■ 

Si tertia primae in diredhim eft adjicienda, CoroUarii Prop. VIII* 
pars prior iUi defignandx in^rvit. - 

Pirim» nimirum red^ datae, ut B^D^ in extremo ipGus J5, ad angu- 
lum redum ducta Dyf aequali feciindae; tum junctse BA redae. in A con- 
ftituto perpendiculo AC^ & ad occurfum ufque in C cum produda BD 
cpntinuato: fit (VI, g. Cor.) DC tertia proportionalis quaefita. (Clavius 

p. f 60. fq. TACQUETp. ifig. , / ■ ' 

PROPOSLTIP XIIL 

^ . Semicirculus etiam defcribi poteft fuper data majori re<fla, ut-BC; 
& ab hac abfcindi BD gequalis dat» minori. Tum ab hujus extremo D 
duda red» .flCperpendiculari Z?-rf ad occurfum ufque femicirculi in A9 
& junda BA re<fta; erit haec (§. 94») media proportionalis qusqjita. 
(Pappus Lib. m. Prop. 6. foL.S- b.) 

• . - 

D E F 1 N IT la n, 
§• 1^7- 

Definitio hxc ex oppofito primKf: Ojceoitf X^l^^^ iu^nrj/^fAfAH wtv^ 



«(Ttf Tflic T» 7«0r/dc /^ctc f;ti/ xfltTcfc A^iai, xflei ra^ Tn^t rag ta^a^ ywsae 
7r?iiv^aQ rtraAo^ov; fic eniinciatur: AvriTrtTrofdora S% X^f^oLra f9-/r, or af 
fJtztTf^^ ra>if %\duaTm nyH/uLi¥Oi r% xas vTrouvioi o^oi eoasf; & vertitur: 
Redproc» figune funt, quando in utraqu* figura antecedentes & confel 
quentes rationum terraini fuerint. (ETKAEIAOT ra Sco^oMva. Ex 
recenfione Oav, GREooaii, p. iij ; Clavius, p. f^oj & plerique poft 
cum , nonnulli etiam ante ipfum , intecpretes.) . 

In ETKAEIAOT Ero/;fcii«F B/^A../f. Bafi]. ifj;. p. gg, loco o^oi 
legitur A070/. Eademque ledio reperitur in Eltmentorum editionibus 
(textum Graecum definitionum & enunciatorum propofitipnuni adjun- 
<aum habentibus ,* vel eum folum cum verfione Latina exhibentibus) 
Orontii Fine! (Paris. 1 $-44. p. 119. primum ifj^O' Joacb. Camerarii 
(Lipf. If77. p. 214. primum if49-)t Scheubblii (Bafil. iffo. p. 270.), 
Peletarii (Lugd. 1610. p.;t42.primum iff^.), Dasypodii (Argentor. 
1^64. p.46. lyyo. p. ig.). Et in excerptis EMcof rn HPHNOS (*^ Tjfg/ 
T^r THC TffijiUfTp/fltc ofofzarw^ a Dafypodio editis (Argentor. if 70. P'4f •)» 
liabetur: ArrtTft^^ovS^ora i% XfiiAara t^iv^ iv o)( iv tKan^c^ rm X^l^ 
r^m fTj/HfjnfOi r% tuu vrofiifoi ?^ayot UTir^ "" 

§• . I2fc9. 

Petr* Ramus (SclyoL mathemat. Francof. 1^99. p. 2^7. primum Bafil. 
1^69.) jam obfervat: «*SeCunda definitio definit reciprocas figuras ob-'* 

fcure^ 

_,. , . ^^ . _ 

(^) Juniorit ; qui volgo fub Heraclio imperatore fecnlo poft C. N. leptimo 
vixifle juxta JoK Blancanum traditur {VoJJius De univ. mathejl na^ 
tura. Amftel. 165^ p. 2m. Heilbronneri Hifl. mathef. univ. Lipf. 1743. 
P--397* fqO* S^' V^^ de locis ftellarnm quaruodam fixariim Heron In 
Geodcefia (Venet; 1572. p. 70. b. fq.) refert, eas a Ptolemaei temporibos 
ad fuam ufqiie astatem gradibus odo (ooii feptem^.ut Blancanui vult) 
progrefiai efle foppopuot: nec loca illa obfervafie, fed ex catalogo 
Ptolemm {Mmag. lAh. yil. Cap. 5O» j^xta hujus feoteDtiam (I. c.)» 
qaodperunBmgradum in centum anpisftellse moveaotar, collegiiTejHerM 
vidctan Qoare fecalo demom poft C. N. decimo vixiiTe erit cenfendas. 
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*Tcure , quando antecedeiites & cpnfeqiientes rationes infunt in vtraque 
"figura — Atqui in hac definitione verbum >.oyoi^ rationes, videtur ir- 
"repfifle pro o^o/, terniini — Poteft tamen Xoyot^ feu rationes retineri: 
"ut intelligas, rationem utramque eife non totam in altera .figuraj fed 
'"partim ih hac, partim in illa: quia terminus primusprimje rationis eft 
"in priraa figura , fecundus eft in fecunda s fccundse autem primus eft 
f in fecunda , fecuudus in prima," - * 

CAIiDALLA (^Euclidis — Elementa Libris XV. ad gcrtnmtam geowitn^ 
inteUigentiam e diverjis lapfibus temporis injuria contra&is rejiituta — Lugd, 
ifT^. .p. 112. fq.) legi vult ?ioymi ac vertit : Reciprocae figurx (uut, 
quando in utraque figura antecedentes & confequentes jatronum fuerint^ 
fubjundo mQuito: "Hujus diffinitionis texturam altetare cogimur. Lon- 
*'ge etenim a vero eam defcripfit Zamberttu, dicens reciprocas figuras , 
'''quarum termiqi rationales (cujus vice Graeca vox , rationum loco , ra- 
"tiones fcribit) fuerintj nec, quid fit rationalem efle, dixit. Quare 
^'loco pluralis nominativi ?<oyoi genitivum Ao^wy dixiife debuerat, uc 
*'binaVum rationum antecedens & confequens utramque figuram poflSde- 
"rent: icilicet antecedens primse & confequens fecundae, prioremj con- 
"fequens vero primx & antecederis fecundae rationum , pofterioreni figu- 
"ram defignareni," 

Rob, SiMsoN, prxeuntibus y^lpk Borellio (JEucUAes rejlitutus. Pifis 
. j6f 8- P* i6i*) j & Clavio in Scholio huic Definitioni 2. Lib. VI. (p. f jo.) 
fubjun<5lo , eam ad parallelogramma & triangula reftringit, ficque enun- 
ciat(p. 174.): Reciproc» figurse, triangula ic. ,& parallelogramma, funt, - 
quando circa duos angulos latera ita funt prpportipnalia^ utlatus primx 
fit ad latus fecundae, ut, reliquum fecundac latus ad latus reliquum pri- 
mx; in Notis auteih (p. J70. Matthias p. 75*.) monet: "Definitio fecunda 
"non videtur Euclidis efle , fed cujusdam imperiri. NuUa euim figura- 
''rum reciprocarum mentio fit ab Euclide<i neque, quantum fcio, a quo- 
^'cunque alio geometra. Obfcure enunciata eft : quare eam magis dare 

. exhi. 



^xhibuimus^» Vice autem ejus, qux fequitur, ponenda videtur: Dux'' 
• magnitudines dicuntur efTe reciproce proportioniles duabus aliis, quan-" 
do altera piijorum eft ad alteram pofteriorum, ut reliqua pofteriorum ad" 
reliqUam priorum." 

Similemque pofteriori definitionem Whiston viilgari (^. 127.) fub- 
jungit (p. if6.). 

In EucMh de rationibus fermone alias fMy^^y^ folum (diferte no- 
minata, vel fubintelleda) viyHfjLiva^ iTrofAim occurrunt (Lib. V. Defiu, 
iz— 17.). 

Hinc, quod Caudal/a }>ropomt (§. rjo.)i legi iii Defin. 2. Lib. VI. 
xyHfJLiva, T« KcLi tTTQfxiva (t<w&) Aorya>v requireret. 

O^oi ut terminos rationis fignificans invenitur quidem in Lib. V. 
Defin. 9. : ArfltAo^/a S% ev Tg/cr/r o^oi^ i?<cLX^oiQ i^iy ; ea vero «que ac 
prsccedens 8« • Ava?^oyta $i «^/v n rm Xoyc$v ojuoiorvCy quam utaddita- 
' mentum fpuriuni notavit Roh. Simfon (p. IJ2. J4t.), eft fufpeda: & 
ufum illum vocis o^oi fequiorem efle indicant, quae If. Barrorv (^LeSiones 
habita injcbolis pubL Acad. Ca^ntabrigienjis anno 1666. Lond. 1684. P- *97* 
fq. 214.) ex Theone Smyrnao ac Nicomacho Gerajeno, fcriptoribus fecifto poft 
C. N. primo labenti haud anterioribus (J^oJJitts p. jg. 162. 94. Heilbronner 
p. n J- 509. fq.), ejus dcclarandi gratia alFert (*). 

Sive 



(*) Left. n. p. 197. fq« Tcrminum vocant Mathematici horum correlatoram 
[duorum homogeneorum, quoram^comparationem ratio inoaitj quanto- 
rum utrumvis. 0^0? (tnquit Theon Smyrnaeus) ro y.m^ ntu^w ccro^ouvajf 

t^iuux Tttiv >%f yo.u|v«oy , ' o<cy ae^iS/uc;» /uey^^^efy iwxfJLt^y ovxc;> i3pef o; ; termlnUS efl:^ 

qut pecuiiarem diftorum naturam feu proprietatem exprimit^ ut name* 
ras, magnitudo^ moles , poodus. Et atibi clarius : Ofn^ it >isyofAtv r» 
QfAoym 1 ^Miuiii xxjxf^oevmo» u; rvyx^trtvy termtnos dicimus^ quas cam ge« 
nere vel fpecie conveniant» in comparationem adfumuntur. 

Le6l. III. p. 214. Hinc advert^ proxime, rov 2ro<%fM.;r9rv » cam geome- 
tricae materi^s dicaret jioc Elementam » magHitudinom folammodo ratio- 

D nem 



26 '^^ ^ ^ 

I 

Sive Ao70/,'five Aoywv, five o^oi legatur; Definitio illa 2. amUgue» 
quod docere debebat, exponit. Ranti quidem explicatio ledionis A070/ 
(§• i29.)^^*ciprocas figuras ab fimilibus diftinguit, quatenus in his ordo 
laterum proportionalium Euclideus-(§. fi.) fervaturj nonautem, quate- 
nusalterna, qiige dicitur, pofitio*ei applicatur (§. fz.): ita enim pariter 
utraque ratw noii tota e(t in altera figura. Priore autem ordine fervato 
in utraque etiam duarum fimilium figurarum funt antecedentes & confe. 
quentes rationum termini. 

Nexus cum Defin. i. fecundam pariter ad figuras planas redilineas 
reftringere cenfecur (§. i j i .). Magnitudines autem reciproce proportio« 
nales in figuris etiam folidis coramemorantur. 

Propofitiones VI, 14. if. XI, J4. XII, ^.'if. non dicunt fltm-^rtTror- 
^ora parallelograipma, triangula, parallelepipeda, pyramides, cylindros, 
conos (§. 1 J !.)> fed m avTiTriTrovS-cLtnv ai TrMv^as a^Tn^i rag, taag 70^- 
nag , co9 avriTnTrovBa^if ai fiaauq toiq t;\J/€0*i. 

Generalis rationis inverfae feu reciprocac definitio eft 14** Lib. V: 
AvaTTaAiv hoyo(;'%<^i A111I//5 rH'i7rof/.iVH co^ nyHfjLivn tt^oq ro ryi^fjiivov «C 

iTTOUiVQVm 

Praterea in fingularum propofitionum VI, 14. if. XI, 54. XII, 9. 
if. expofitionibus fenfus formularum: avriTriTrov^aa^if at ^Mv^ai^ Ui 
(ia(r%t^ roiQ v-i^ion^ diferte indicatur. Prior v. gr. VI, 14^* pars fic ex- 
ponitur: E^a> taa ra vra^a^/ivtAoy^ajuLfAa ra AB, Br (Rf. fo. ), taa^ 
g;t^i/Tfl6 ra^ 77-^oc T6> B ymtat;^ xat KiKd-Otxrav iir ivBua^ at AB, BE,. iir 
iuB^ua^ a^a u<rt Kat at ZB BH* Mya»^ on ra>v AB, Br avrrTriTrovdadtv 
at TrMv^at at Trit^t rac toac ycdvta^^ TbT f9/v» «c w AB-^poc rnv BE »Ta>c 
w HB 9rf oc rm BZ ; ac pofterior : AAAgc Sn avriTriTrovBircoa-af at ^Mv^at 
at TTi^t ra^ ta^a^ yodvia^y Kat i^co ax; n AB •^pocrfrwv BE arcoQ w HB t^oc 
rnv BZ* Myco, ori i70f i^t ro AB.-TTofgaAAwAo^gaAtjMOV.Tw BF -zrotgaAAwAo- 
y^afxfxa>. - Qyge 



nem definlepdatn fufcepiire* Hinc habetur u-v/i^w\ pro quo, fi qmdetn 
ratio generaliiTiTne definienda eilet, fubftitai deberet tm 'jt^<ft^ , aut r^ 
of«jv ; ficut apud Tbeonem Smyr»9cum : Ao>o; %i t^n xxr KVMXeyov ivon of<uv 
ofioytvuv m ^rpsf aKXitXv; Voiet ^t^i^ ; & Nicomacham io Aritbmeticis : Aoyoy 



^se bmnino Tioh. Simfin de Defin. 2. Lib. VL judicium (§. iji,) 
confirmare^ videntur. 

Ejusdem vero ac fVhiftom definitio quatuor magnitudinum reciproce 
proportionalium (§. i j i.)> P^^ f^ etiam ad quatuor homogeneas reftridla, 
in folas Lib. VI. propofitiones quadrat. 

PROPOSITIONES XIV. XV. 

Cum parallelogramma unum angulum uni aequalem habentia fint 
inter fe xquiangula (I, 29. ?4-)> ^ cujusvis parallelogrammi latera op- 
"^ofita fint xqualia (1, 54.); Propofitio XIV. fic etiam poteft enunciari: 
Parallelogramraorum aequalium & inter fe aequiangulorum latera contigua 
reciproce proportionalia funt; & viciflim aequalia funt parallelogramma 
inter le xquiangula , quorum latera contigua funt reciproce proportionalia, 

Exemplum hujusmodi parallelogrammorwm praebent, qu3e in I, 4J. 
vocaritur parallelogrammorura circa diagonalem (^omplementa. 

Nempe (fig^ verf. Lorenz. vel Hauf. ad I, 4JO ang. FKH=z EKG 
(I> 'fO^ ^> ^^ triangula CFK^ AEK aequiangula (I, ly. 29.), 

FKiKE=zCFiAE (S.^1.) 

^GKiKH (I, 34. V, 7. II.).. 
Undc, «ti in demonftr. VI, 14^«, ob parallelogramma HF\HE=FKi KE^ 

GE:HEz=GK:KhI ^^^'^'^* 
{je%mtutHF:HE^GE]HElW,n.)i8c)\incpvaiielo^v.HF=^GE CV,9.>- 

In demonftrationibus Propp. XIV. XV. (fg. verf. Lorenz. velHauff.)^ 
fi in diredlum ponantur hinc DB & BEy inde CA & AD^ pariter indi- 
redum fore hinc FB & BG^ mA^^BA & AE^ per I, 14**™, ad quample- 
rwque Elementor. verfiones heic remittunt, fic colligitur: 

ob angulum FBD , ^EBG BAC z=DAE (fupp ) • 

funt anguli FBD-^FBE^EBG-i-FBE BAC-^BAD^s^iDAE+BAD (Lib. I. A<. 2.) 

Atquiangnli FBD-^FBEz^zi^tBL. BAC-hBAD^iKeet. (constr. & I, 13.) 

Igiriir & anguli EBG-hFBE=2Kt&. DAE-^^BAD-^iiKtet. (Lib. L Ax. i.) . 

hincqucfunt FB & BG^ " BA & AE in direanm (I, 14.) ' 

(COMMANDINUS fol. 77, WhISTON p. I76.) 

D jfc . S* ^36. 
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■ r • ■ . ■ • •§. ,36. . ' • ■ • '- 

Hoc modo geiieratitn oftenditur: Si ad aliqxiam redlam lineam, ad 
idi?in eJLis pundLim, dux rccljs, non ad easdem partes^fumtTe, nngulos 
ad verttcem aequales fecerint, reftas has iu' diredura fibi invicera efle; 
qu» ell altera .converfaruni proj>ofiiionis I, Xf. (Proclus p. 79.; Cla- 
vius p. 6j.-, BiERMANNUs p. 17.J5 & qua prsemifla fupplementuni §. i^f. 
expofitum fit fuperfluura (Clavius p. yfiS. fq.j B^rmannus p; 144.}. 

Ad candem etiam, potius quam ad I^ 14**"*, audlor Elementoruni 
refpexilfe vicktur; cum ad hanc relata illatio iii VI, 14.: Kiad-coTav iT 
iv-:;uccQ ai AB> BE (F/g". JO.), 97r iv^itxQ a^cL itHi )caLi cti ZB, BH (§. l J2.), 
fimiliterque in dcmonftrationibus VI,'!}*. 2j. XI, 99, ob conditionum 
propofitarum diverfitatem, praeceps praeter morem fit. 

Jam Proclus quidem (p. 79. fq) hanc I, if** converfam in Ele- 
mentis defideravitj rationemque omiflionis, fed yix probabilem, efle 
conjecit:- quod fimili' ad abfurdum dedu(Jlione ex I, if^*, qua I, 14. ex 
Ij » j"*» elici poffit j. quo etiam modo in Campam verfione (p. 148. fqO 
cbnfecutio, direde §• ijf. alferta, firmatur. 

■ 

Utrique Pirop. XIV. XV. demonftrandac ea etiam adhiberipoteft con^ 
ftrudio , ut parallelogramma & triangula propofita fibi mutuo fic adaptei^- 
tur, ut ipforum anguli sequales FBD Sc EBG^ BAC & DAE congruant 
{Fig. f r. f^.)' iLim, pro triangulis fohim adhuc ducka ^Oreda^Pfg. fi.), 
propofita ope §. 6. eodem modo, quo in Elemmtis gpe VI, 1™*, ad- 
llruentur.. . . - . 

a 

I 

§• 138. 

Dinaa C^re^a (Hg-.fz.'), PropofitioXV. fic etiam afleritur: 
1°. Aequalibus pofitis AliCt /fDE triaiigulis, wqualia etiani func 
triangula CEIi, C£0 (Lib. I. Ax. 5.): igitur BD, EC parallelae (I, 40.); 
&:CA: JD=E/1'. AB i%. 17.). . ' " 

i°. Viciinm, fi CAi AD=EA: AB, parallelw funt reclx BDy EC 
(%. zo.)i ideoque trkngula CEB=iCED (l, J7.), ABC=^AUE (Lih I. 
Ax. i.). 

Sinii- 
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SitniHsque demonftratio, duflis (Fig. fi.) patallelogrammonim dia- 
gonalibus FEy FDy GE, ac GD reda, & in rubfidium fumta I, 34** 
parte tertia, Propofitioni XtV. potefl; applicari» • 

Eadem 1,34** P^^^® adhibita, Proppfitiones XIV. XV, pariter ac 
duae propofitionis VI, 1. partes, una ex altera pofTunt inferri. 

§. 140- 

* ^ 

Uno etiam enunciato illas, uti has, comprehendere licet. Con- 
jundlaf autem, quam fejunclce, air facilius intelhgerentur Propp. XiV, 
XV, quod AusTiN (p. 70.) vult, haud apparet. • ^ 

Seorfim eas tradendi anfam conftrudionis diverfitas & difcrepantia 
S. 15 j, indicata prxbuifle videri poflunt. 

§• 14'- 

Ope Propofitionis XlV. in compendium redigitur folutio problema- 
tis 1,44. Quippe fub angulo EBG = dato D (Fig, verf. Lorejtz vel Hauff.^. 
fadlo parallelogrammo BEFG — triangulo dato C (f, 42.), & data AB 
in diredlum adjedla ipfi EB j reftse GA parallela EM ab produda GB 
abfcindet alterum latus parallelogrammi defiderati ABML. 

Sic enim AB\ BE-^GB\ BM (§. 2j.)5 proinde parallelogrammum 
BL=zBF{h if. VI, 14.) = triangulo C 

§; 142. 

Generatim Propofitiones XIV. XV. parallelograrami vel trianguli 
dati transformationem in aliud dati Jateris, circa eundem vel acqualeni 
angiilum, reducunt ad problema VI, 12. Juxta eas fcilicet quarta pro- 
portionahs lateri dato & duobus paralJelogrammi triang.uJive dati circa 
angulum defignatum Jateril^is exhibet aJterum circa kufic angulum Jatus 
parallelogrammi triangulive conftruendi. 
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PROPOSITIONES XVI. XVII, 



rior ut coroUariufti fiftitur XIV*?} pofterior /ut coro}]ariDm prioris^ 
TJtraque immediate demonftrari poteft ifsdem modis, quibusXIV^; ciu 
jus etiam fic enuoclata ad parallelogramma rectangula applicatiotie amW 
CQmprehenduntttr: Paralielogrammorum recftangulorum 9equaliuni bafes 
iiint altitudinibus reciproce proportionaless ac vicillim xqualia funt pa- 
rallelogramma redlangula» quorum bafes funt altitudinibus redproce . 
proportionales* 

. §• 144. 

Cum quodvia paralltlogrammum obliquangulum ^quale fit redlati« 
gulo xquealto fuper eadem ba(i (I, jfO* generatim etiam (V^ 7» li;^ 
dtto quxcunque parallelogramma xqualia habent bafes altitudinibus recu 
proce proportionales} «c viciflim. <; ' 

. ' §• H5* 

Pariter duo quaelibet triangula aequalia habere bafes altitudinibus re^ 
ciproce proportionales j & viciflim : vel hinc per I» 4I. V, if. infer- 
tur; vel nmilirer de redanguUs primum triaogulis» tum de ceteria ope 
1, J7. ex XV^* deducitur. . 

§. I4«t 
^ Propofita $• 144. fq. ex VI, i. & ejua «onfedario^ $• 11L fic etiam 

jnferuntur. Denoten( g J ^\ bafes, altitudines & areas duorutm 

parallelogrammorum triahgulorumvei & j(^ aream parallelogranvni triai^ 
gttlive, fub angulo quocunque fuper bafi fi^ cttm aititudine A fiittt* t ^ 
Ita P >je= B : B' (VI, i.) 



» \ 



Quare fi i*. PssP', ideoque P : i^ = P' : iQ (V, 7)} 
erit (V. 11.) B.: fl^sr: ^ : A 

x°. Viciflim fi B : F^ wi' : ^} 
fit quoque (V, nO P : Xi = P' : J^ 
& hine (V, 9-) ^ t=: P'. 

$• 147. 

Quodfi priorcs XVI*» & XVII«« partes ad Cotollaria, VIIlT» iii 5&- 
Me7//tf ac $• 9}*req. fubjunctaapplicamur; bx emergunt propofitiones« 

Perpendiculo ab vertice anguli recti trianguii re(Aanguli in hypo- 
tenufam demiflb : 

i^. quadraturn hujus perpendiculi xquatur rectangulo fub feguiends 
hypotenuf» ab ipfo factisr AD^c=. teAg.BDxDC (fi^.^jO* 

'2^. Cujuslibet catheti quadratum dequale eft rectangulo fub hypotenufa 
& fub ejus fegmento » quod catheto huic adjacet > AB^^^xeStg. CBy^BDy 
AC^=:reag,BCxCD. . 

) ^. Rectangulum fub lateribus circa angulum reetum sequale efl; rectan* 
gulo. fub hypotenufa et perpendiculo$ redg.J?ifxy^Cs^CxifZ). 
.. 4°. Rectangulum fub alterutro latere oirca angulum rectum etfub per- 
pendiculo sequatur rectangulo fub altero latere ^irca angulum rectum & 
fub fegmento hypotenufae, quod priori adjacet cathet» s xe&g.BAxAD 
z=ACxBD, te&g.CAxAD=:ABxCD. 
In circulo 

f ^. quadratutn perpendiculi ab quocunque peripheriae puncto ad ali. 
q^iam ejus diametrum ducti acquatur rectangulo fub fegmentis diametrt 
ab p^rpendiculo faetis.. . 

6^e Cujuslibet chordse per centrum non transeuntis quadratum aequale 
eft rectangulo fub diametro per unum chordse extremum ducta, & fub 
diametri hujus fegmento choiidsc contiguo, quod ab iUa abfcindit per- 
^pendleulum in eam ex altero chordae extremo demifliim. 

Unde potto confequitur: pprpendiculo « f ^^°Xfettnm*"^ 

wctarigulij jg^jfl. rvertlce anguli reoti . ) & m eirculr 

arcuk f (puncto quocunque penpheuiej* . 

duotis «b puncto hoc rectis ad extrepn ^ianetri i 



^*' (dhiSMmlm "1 *^® *^ alterutrum ipfius fegraentura , nti quadni- 
'"•"{diameS I *^ q«a<i'*'"'n {chonhe} ^"**' fegmento adjacenti* ; 
vel ut hnjus i^ j \ quadcatura ad quadratiim iftius fegmenti > vcl ut 

quadratum i^^^^^^y adjacentis alteri fegmento ad quadratum perpendt^ 

culi* Nempe 

BC:CD=:BC^'.BCxCD ($.11.) = 5C:C^M . o , gx' 
^BCxCDiCD'^ . =f AC^: CD^l ^" * ** ^' 
= CBxBD :CDxDB = 5^* : 4D». (n«. 1. 2. f. 6*) 

«ijacentiuin i « . ^^ ^ v 

BD : DC^ CBxBD : BC^ CD Ci.ii.y = 5ii^:40 (n^a.6.). 

5**. Eodeoiquei quo n°. g, njodo oftenditur: ex eodem peripheriafc 
punx;to ductis diametro & duabus pluribusve chordis» perpendiculisque 
ab alteris liarum t^rminis in diameuum ^emiJ3is> quadcata cMrdarum 
etfe ut fegmenU ipGs adjacentia diametri* 

Propofitionum §. pr«c. cxpofitarum tresprimact ufijs in demon- 
ftrandis X, 34. Jf. 36. gratia^ traduntur in Lemmate primo ante X, 34: 
& ope VI, 17. i6- ftabiliuntur mediantibus analogiis, una ab CoroUarii 
VI, 8. parte priori petita, ceteris ex ipfis PropoGtionibus VI, 8- 4- ^^ 
duftis (vid. §. 9?Oi tertta infiiper deraonftratur, redangulis fiib Bd 
& AC, BC & AD dcfaiptis, colligendo ex 1 . 34. utrumque duplum efle 

trianguli -4BC. • x^ 

Primx & fecund» demonftraeio eademt quae in Lemm.tanteX^j^^ 
repetiturin Lemmate pqfi XIII, 13. ad efficiendam pr«cedentis feptim» 
(§. 147.) partem tertiam. * 

^ufdem feptimae pars prima in demonftcattonibus XIIL 14« ^f* ^^^ 
tanquam hota fimpliciter fumitur: pariterque , bis in demonftratione 
Xin, Hi fcm«l nutem, bisve, cum adjundbi Vatione» i^oymiof ya^ 



A z W 



i^i T6) BAT r^tyeavof w TAA TQtyma>: in demonftratione XIII, ij. ati* 
tem ) paricer ac feounda pars in demonftratione XIII» ig. ex propofttone 
SCiCJ^^Ci CD, vel DC: CA=^AC:CB^ curfua utrobique ab 
VI, g. 4. deducta,. infertur per VI, xo. Coroll. 2« 

Quae quidem, jundla iis, quae notata fuere §• 9l« fiimis, quatn 
Qt au&ori Elementorum triboi poflint, ab methodo abludunt ipfi alias fo« 
len^tii , pr^emiflat demonftrationum fubfequentium fuis locis ad perpetuum 
deinceps ufum ftabiliendis nominatim etiam theorematum generaliorun 
ad fpeciales cafus applicationes freqUenter deinceps adhibend^s , qpamvis 
obvias & facJles , feorfim enunciandi, ut immediate e&nt ad ufus oc- 
currentes paratse (Conf. Schol. in Lib^ IL §. 12,). Eademque cura Libris 
X. XIII. profpedum haudfuifle, hunc^prxfertim ofcitantia ipforuoa partim 
anterius, partim vix modo prsemiflbrum immemore, fuiffe tradatum» 
tum reUqua in illis confpicua diligentia & ipfa dodlrinarum arduitas exi« 
ftimare prohibents tum eominjjs probabile eft, fi, quod Proclus Uh. //• 
p« 2o. (>) aflerit, Euclides T»fc ivfATrcL^rni; ^QtX*ia>'Jtoo^ tsAoc' ^goe 7 no^dro 
*rwr TOfv xaX^ifJLtvcdv HXciTOi^vtTLm p^v^uarm av^a^iv, 

Vero potiusfimileeftt uthodienum) ita &oIim communibus, tiro- 
iium prsecipue etiam tifibus parata; fuiife Ekmouorum exempteria variis 
modis refpedlibosque, compendii ac facilitatis gratia, forfan & ardio- 
ris fyftematis praetextu (^), truncatas ficque plura prsefertim, quacfolts 
X^^ac XIIP'° in prxcedentibus Libris infervirent, his excidilfe j ac mul- 
tifariam , nec apte femper & uniformiter, illorum textui aflutis Lemma-- 
tibus (conf. %. ij.) infertisque audariis anfam dedifle. 

§• H9- 



^^ 



m 

(a) Conf. Lib* L p. 7; Lib. II. p. 19« oo. ad titulam in margtnt: Sxosrof mg 
yt^ifitTficii; & p. 9i: kcKKPL.m HiUTnonicei Mundi LUf, £. Prooemium, 

^F* 3* f^*; CDJos tamen aiTertttmz/^EucIidei operls oltimom finem, ad quem 
teferrentur omnes •mnino propositiones omnittio Librorom , eSe qoin* 
qoe corpora regalaria;<< praeter ibz adjeftam, qoibosdam adhoc exceptioai-* 
bos obnojtiom eft. 

(b) Cajosmodi de Elementontm conftitotione pnecept» apod Pr0cUm le^ 

Sontof Libt II, p. ait 



§. H9' 



Ob 



AO = redg:£Cx CD/ ^^- »47- n .^ 
eft ^S» + ^O =a rtag. CB >c 5^ +\SC X ^D = 
conformiter I, 47"". Neque hainc. vel propofitioK 
pendentetn fupponuntpr*miffie, quibus demonftfatio afl. 



s- 



nititur. 



§. I jo. 



Propofitio XVIL expKcat identitatem conftrudionis prob .^ifum 
II, 14. VI, ij. A^tJuipoHere nimirum docet problemata : Invenire latug 
quadrati redangulo fub datis x^Qa^A^ B xquali«5 & datis reftis A^ B 
mediam proportionalem invenire. 

Uti ^afus particularis Propofitionis III > ;f* quem fiftunt affertum 
^. 147. n°. f . ac folutio problematis II, "14* (vid. SchoL in Ub. 11. §. 76.) 
ui Ubro II. & III. <>pe 11, f" I. 47- demonftratus, heic per lll, ji. 
VI, 8* 17* adftruiturj ita univerfim Propoficio III, jy. ex III, %u 
VI> 4. !€• P^teft inferri. 

In circulo enim ductis duabus quibuscunque rectis ACj BD (Ftg. f i.) 
intra eum fe fecantibus > junctisque earum alterutris extremis AD^ BC: 
pncter triangulorum ADEy BCE ^ngulos ad verticem E oppofitos (I, i f .) 
«Quales funt eorum angiili DAE & CBE^ ^ ^^ (J"^' ^^*)» idcoque 
JE: ED=BE: EC(yh 4) 5 et hinc redg. AEx EC=:BEx ED (VI, 1 6.). 

Du3c igitur ejusmodi rectac in circulo fe mutuo fecaot in partes re- 
ciproce proportionales ; & rectangulum fub fegmentis unius aequale eft 
rectangulo fub fegmentis alterius. 

Similiter Pfopofitionem III, j6. ipfiusque converfam III, J7. ex 
lil, j2. ejusque converfa & VI, 4. 6. 17. liectere licet. 

Ab puncto enim D extra circulum {Fig. f 4.) ductis rccta eum in B 
contingente JDB, & quacunque ipfum fecante fJCAi ac junctis ^B, BC 
rectis; practer communem angulum Z) triangulorumDifB, DBC, «qua- 

' les 



• »« 



lei funt eQruni anguli ^, DBC (III, ;2.)t iJeoque etiatn DBA^ DCB 
(I, j2. Coro//.); ptoiude y^D:JDB=: J3D:DC (VI, 40i & hino re<2g. 
ADx DC=: DB^ (VI, 17.). 

Ab puncto igi^ur extra circulum. ductis rect^ eum ti^ngentei & altera 
^fum fecance: tangens media propoccionalis eft inter fecantem rectam 
ejusque partem exteriorem , & tangentis quadratum aequatur rectangulo 
fub tota fecante ipdusque parte exteriori. 

Viciffim fi reag. ADxDC=zDB\ ideoque ADiDB :=:BD: DC 
(VI, 17.) : triangulorum DAB 9 DBC9 latera oirca angulum communem 
D proportionalia habentium, anguli Af DBC9 quibus homologa latera 
DBf DC fnbtenduntur, zquales func (VI, 6.): quare DB recta Qixcvk^ 
lum ia B contingit (UI, i z. Cmv.). 

Priore cafu $• ifd» in triangulis gequiangulisDi^i?, Z>£Cetiam funt 
ADiDB^AB.BC=z AB^ lABxBC).. ^, ,,. 
BD:DCz=AB.BC=zABxBC: BC^ j ^*' ^^" ^^*^ 
Itaque ADiDC =z AB^ : BC^ (V,aa.): 

h*e. ab puncto extra circulum duclis recta eum tangente, & altera 
spfum fecante, ductisque in cireulo rectis jungendbus punccum contactus 
prioris& punetafectionumalterius; totafecans recta eilad partem ipfius 
exteriorem , uti quadratum rectas ab puncto contactus ad extremum fe- 
cantis totius ductae, ad.quedratum rect^e jungencis punctum contactui 
atque alterum fectionis punctum. 

Viciffim fir /^Z) : Z>C = i^jg^ : /fC : 
cum , ducta rectse AB parallela CG^ etiam (it 

AD;DC=AB:CG=^AB^:ABxCG C%61.11.) 
ideoque rv, 11.) AB^^^BC^^^AB^^ABxCG 
(V. 9.) BC^= ABxCG 

(VI, 17.) ^B : BC zrzBC tCG 
•c fit angulus ABC=:BCG (I, 19.) ; 

eft angulus A =:DBC (VI, 6.), & hinc DB circnlum in 5contin- 
git (lllf 32. Conv.) 

& if4.' 



Fropofita §. ifi.fq. (icetiam enimciantur. Circa triang^lum noti« 
aeqmcrufum defcripto circulo, & per vcrticera trianguli ducta recta cir-^ 
culum tangente; hsec bafi prpductx fic occurrit: ut rectangulum fubre- 
ctis puncto huic occurfus extremisque bafis interjacentibus sequale fit 
quadrato rectsc ab eodem occurfu^ puncto ad verticem trianguli ductx; 
rectse vero inter punctum illud occurfus ac terminos bafis in ipia abfciflse 
eandem habeant rationem, quam crurum trianguU) quibus adjacent t 
quadrata. 

Nempe fi triangulo ACBy cujus crus AB i> BC^ circulus circumfcri- 
biturs & hunc in\ff'contingens agitur lect^ BD: ob angulum DBC—A 
(UI,}2.J <^ACB{Un.), id^oque MgulosDBC+DCB<ACB+DCB 
h.e. (I5 1^0 <i2rectis: ad partes angulorum DBC» DCB concurrunt 
rectac AC^ BD (Lib. I. Ax. 1 1.). Ac tum 

Teag.ADxDC=zDB^ (§. ifi. n^ u) 
AD i DC ^AB^iBC^ (S.if?- n^ i.) 

Viciflim i^. fi trianguli non - sequicruri ACB bads JIC ad partea 
cruris minoris^^C fic produeitur, ut rectangulutn fub adjeeta CD 8c fub 
compoiita DA ex bafi AC & adjecta CD ?equa]e fit quadrato rectae DB 
ab termiqo D continuationis bafis ad trianguli verticem B ductse : recta 
haec circulum triangulo circumfcriptum in B contingit ($. 15-2« n^. a^» 
& fegmenta bafis AD^ DCt terminis ipfius A^ C^ ^q puncto D mter- 
cepta, funt uti quadrata crurum trianguli ^£, BC^ ipfis adjacentium 

(J. lyj. n^i.). ' ' ^' ^ ■ ' 

Atque 2^. fi trianguli non • sequicruri ACB bafis AC ad partes cru^ 
rig^minoris fic in D usque producitur, ut fegmenta eju$ AD^ DC9 i>un- 
cto hoc D terminjsque A^ C bafis iutercepta, fint ut crurum trianguli 
/tB^ BCifGs adjfacentium quadrata: recta ab puncto D ad verticem JB 
trianguli dueta circulum criangulo circuinfcriptum in B contingit ($. i f ;. 
n^. 2.); & rectx DB quadracum «quale efl; rectangulo fub fegmentii? 
AD9 DC bafis, puncto D ac terminis.ejus Ai C iuterceptis (§. if2« 
a^ I.). 

Pofterior converfa eft Lemma 2. LibrilL Loiorum planorum ApoUonii. 

{Apollonius EhetH Ocr$ct. %. Zii^ 

§' iff- 



ri- 



Parit;|r immediate.pef Iil, 2i. vel lU & VIs 4. 16. demonftrati^r» 
quod a Clavio (p. fio.)> Baermanno (p. 86.), Froponiioni Ul, 16. 
fubjangitur Coroliarium : Si a pundo D extra circulum ducantur duse qux- 
cunque redae D/^t /J^, eun;i fecames(i5^ fy.)5 redlipgula ^/3 x /JC, 
FD X O,^ fub tods & partibu$ «aruav ext^ioribus «qualia efle, 

Junctis enim -rf&', fC redi^: ob atigulos hjlD^ CFD sequales 
(III, 21.), ac D communem tu trianguUs DAE^ DFC^ funt AiJ i DE 
~ FD : DC(VI,4.); pcoinde reflg. AD x DC — FD x DF (Vi, 16,). 

Vel jundtis AF, CE reaij: ob angulos {^^& + i^£^C=: 2 redlis 



i^FE\ ^^^j^ 



z redlis 



(III, 22O = DEC + FEC (I, I J-), atque Qy^} 

(III , 22.) == DCE + ACE (I, I j.), funt anguli FAD=z DEQ, AFD 
= DCE^ & iangulus D communis in triangulis DAF^ DRC\ quare 
AD : DF =: J?0 : DC (Vi. 4.). & re<ag. ADy^DC^ FDx DE 
(VI, 16). \ 

Ab piincto igitur eztra circulum dpctis duabus rectis cum feosinti- 
bus; totse fecantes funt partibus fuis ezterioribus re^iproce propor« 
tdonalesi & rectangula fujb totis ac partibus ipfarum ezterioribus asqu»- 
liafiint. 

^Porro analyfis ac demonftratio Problematis tV, ic. propofitionibus 
ni, j6. fq« ibi nixae, adhibitis VI, j. 6. 17, fubfidio circuli triangulo 
y^Z>C circumfcribendi haud indigent. / 

Pofito enim,*.^D5 (^Fig. f6.) efle triangulum aequicrurum , cujus 
(inguli ad bafin BD anguli fint dupli ejus, qui ad vercicem Ai & bifa- 
riam divifo alterutro ad bafin MguloADB pev rectam DC» linde (I, 6.) 
AC = CO.ob «ngulum A = ADC, & CD = DB ob angulum BCO 
z=zA+AbC(\y j2.) = 2 -4= B, itaque AC=BD: oportet,"Gt 

BC.CA =BD:DA(Vl,3.)=:CA:AB(y, 7. 11.) 
&hinc CA^=tectg.ABxBCiV\, 17.) . 

Tum recta ^5 ita in C fecta , utfit C.^ = rectg.,/^^x5C(ll, n.); 
& conftructo triangulo ABDf cujuscrus AD:=ABf & bafis BD= AC 
(1,22.): eft BCz 



BC : CA^CAiAB (VI, 17-) = BD: DA (V^ 7. ii.)> 
Uf alnm igitar ADB bifariam fecat reeta DC (V^ 3*) » 
paritwqua ob BUi^C^i^reftg.^BxBC eft CB: BD=Z3B:fi^( VI^ 17.) > 
'iiiid#» obangolum B commanem, eft afigulus BDC^A (VI« &}: 
proiade angolas \<^I7B = aA. 

Eodem ia triangulo sequicruro ADB eft 

quod univcrnm veruro efle, quodcunque iGc triangulum ABD {tig. S7')» 
& quicunque ejus angulus D fecetur bi&riam, fic^oltenditur. 

RectaDC, bifariam angulum ^DB recans, continuetur, doneecir« 
cuIo> qui triangulo^BD circumlcribicur , rurfus in £ occurraci & juo- 
gatur alcerutra recca AE^ BE. ' , 

Pofteriore ducca , eft angulus.^ = E (III, % i •)• C^uare , cum etiam 
fit angulus ADCzz=:BDE (bypO^ «^ ADz DC=sED:DB(VU 4-)i 
& hine » 

teftg.iri)XDJJ=J?DXi)C(VI, t6.)^DCxCB^DCHlU 3.)=i^CXCB-#-/)c'(III, Sj.velS- 151.W 

Cujuslibet igitur crianguli 4BD angulo quocdnque D bifariam fecto 
per reccam DC; rectangulum fub ejus lateribus AD» Dfi, angulum D 
comprehendentibus, sequale eft reccangulo fub fegmencis AC^ CB tertii 
kteris, ab recta DC factis, una cum hujus reccse DC quadratu* Rofi» 
SiMSDM Lib. VL Prop«B» (p. zi^. Mauhias p. lOiO* 

Univerfim pariter (quod de trianguli rectanguli lateribiis circa an. 
gulum rectum $. 147. n®. j.tradi per 11 1, ji- Convcrs. vel ill, jj. n°. 2. 
confequicur) reetangulum fub duobus quibuscunque laceribus cujuslibet 
^trianguli .aequale eft reccangulo fub diaraecro circuli triangulo circum* 
fcripti & fub perpendiculo ex vertice anguli , quem lacera ifta compre- 
hendunt, in latus tertium demiflb. 

i^. Si ipfum alterutrum latus AB tertio BC eft perpendiculare 
-{¥ig. f80- ^terum AC diameter cft circuli criangulo circumfcripti (lli, 
ji. CoHv. vel III, jj. n^. i.)i & propofitio ad hanc idencicam redits 
redgtB^x-rfCsr CA>iAB. 

B »<^i Si 



lo ■' 

a^. Si uterqye «d bafin ftu tertium latus BC angulus eft actftus » 
quicunque (Ic angulus By^C duobus lateribus jS/f , y4C comprehenrutf 
(F/^, y9.)5 vel fi alteruter ad bafin angUlus ^BC eft obtufusXF/^. 60.): - 
per verticem ji ducta diametro AGEy & juncta^^ recta« perpendicu-* 
loque AD in bafin £C demiflb} ob angulos ABE^ AOCtectos (III9 ; !• 
& con/ir.)i «toue £=C (IIU ai.)* in triangulis 4^£, ADC eft . 

^j5^ :AE=:DA:AC (VI, 4.), 
proinde redg.i^^x >^C=: EAxAD (VI, 16.) 
KoB. SiMSON Lib. VI. Prop^ C. (p« iig. Matthm p. lot.fqO* 

Hine reAg.BC>cAD:BAyJC=^BCKAD : ^ifxii/} (§. i f 8. & V, 7.) 

=:BC :AE ($. nO 
ubi te&g.BCxAD duplum efl: are» crianguU (Ii4iO- 

Quar^ duplum arese cujusvis trianguli eft ad rectangulum fub dua« 
bus ipfius Jateribus, uti tertium latus ad dumetrum circuli triangulo. 
circumfcripti. 

§• 160. 

Converfas praecedentium , praeter jam ($• ip.Tqq*) expofitas, no-^ 
temus ^dbuc fequentes. 

Si quadracum perpendiculi AD (Fig. a;.), quod in trianguli ABC 
latus BC anguli^ ipfius acutis interjacens ex vertice oppofico A demitti- 
tur, xquale eft rectangulo fub fegmentis BB^ JDClateris BC^ ab per« 
pendicuio AD factiss feu (VI, 17.) fi perpendiculum AD medium pro- 
portionale eft inter fegmema J?/>, DClateris BCi trianguli ad verticem 
A angulus eft rectus, 

Quippe oh BD : DA =: ADt DC9 &angulD8 ad D rectos, eft an« 
gulus BAD=zC {Vl.e.yy angulus igitur 5-4C = C + C4i3 == recto 
(I, jt, Coroll.) 

§. 161. 

Pappus (ColleS. Math^Uh. VIL Prop, aoj. fol. a77.) propofitioni 
huic adjungit: Si quadratum perpendiculi AD minus fuerit rectangulo . 
fub fegmencis BD. DC lateris fiC, angulus BAC erit obtufus (,Fig. 6i.)> 
fi majus, acucus (tig. 62.) 

Semicixculo enim fuper diamet^ro BC defcriptQ» qui perpendiculum 

DA 
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DA in puncto E fecet; ac rectis BE^ CE junctis: ob £0^=4= rcctg. 
JSDxpC(^ 147* n°. f»), priori cafli eric AD<,ED, & hinc Jingulus 

BAC> £EC (l, 21O5 pofteriori^D>£Z>, at4ueangulus5^C<;^£C 
(1) ZiO* Rectui autem eft angulus BjiC (111, } i .)« 

§. 161. 

Fropofitorum §* x6o. {q« caros fpecialis, quo fegmenta BO, DC 
xqualia funt, comprehendicur etiam iis, qua: in ScboLiH Ub. 11. §. ixo. 
traduntur. 

Cum §. 160. oftenfum fit: rectum efle angulum BAC (Vlg* ij.), 
quem ab extremis J?, Crectx i^Cad extremum y^ perpendiculi AO ductae 
BAy CA compr«hendunt, fi rectg. BD x DC— AD^, feu CiBDiDA 
= AD : DC\ per converfam ill, ji""* coxirequirur: circuli (uper dia- 
xnetro £C defcripti peripheriam tranfire per vercicem ^ rectse D^ dia- 
metro BC inter eztrema ipfius normalis, ^quac media proportionalis eft. 
inter fegmenta diametri J?Cpuncto D facta, feu cujus quadratum cectan* 
gulo fub fegmentis illis eft aequale. 

§- iC4- 

Clavius (p. jog. fq. jii.) per impofiibilitatem contrarii has demon- 
ftrat propofitorum §. ifi» if f. converfas: 

i^. ^Si duae rectae ita fe fecent , ut rectangulum fub unius fegmeii- 
tis^comprehenfum aequale fit ei, quod fubfegmemis alcerius comprelien« 
ditur, rectangulo: defcribi poterit per quatuor ilhrom puncta excrema 
circuluss h. e« circulus, per quselibet. trla puncta earum extrema defcri* 
ptus (IV, f.), per quartum quoque punctum tranfibit*^' 

a^. *^Si.a puncto aliquo binae lineac rectx finitae egrediantur, qux 
ita fecentur fn binas parces, ut reccangula fub tocis & fegmentis prope 
punctum comprehenfa fint arqualia: defcribi poterit per extrema puncta 
aliorum feg^mentorum circulus; h. e. eirculus, per tria puncta extrema 
aliorum fegmentorum defcriptus, perquartum etiam punctum extremum 
tranfibit.V 

Eaedem veto directe per converfas propofitionum IIT, zi.iz» (quas 
& Clayius p.'a79« ^79. fq. his fubjunxit) fic adftruuntur: 

B z i^ Sie 



l^ Sit (Fig. ^j.)^rectg.^£ x EC == BEx ED\ feu {Vh i6.) 
AE : £^0 = BK : fCj cum & sequales fint anguli ad verticem E trian- 
gulorum y^D£, BCEW^ if.)> ^ft angulus /> = C(VI, 6.) 5 itaque 
punctum i9ad peripheriam circuli triangulo ^£C circumfcripti (III, 21. 

Cowv.)- ^ 

2^ Sit (Fi^* ff.) rcctg. AD x DC=:FD%DE,^ feu (VI, 16.) 

f^S- DF = £D • Scl • ^"'^ ^^^ latera proportionalia communem compro* 
hendant angulum Dtriangulorura {^^|r| d£C3 ' ^^ angulus DAE^DFC 

(VI, 6.)» itaque punctum A ad perijpheiiam circuli triangulo CEFdr^ 
cumfcripti (llUzt. Convers.)-, vel funt anguli DFA—DCE^ DAF—DEC 

(VI. 6.); proinde anguli \%^^Xf^^^DE^^ == ^R^^^- CI. l^)^ 
circulua igitur poteft quadrilatero CAFE circumfcribi (III, 22« Conv.)^ 

Univerfe autem vera non eft hsec Propofitionis III, )f, feu $.if rx 
converfa: Si {Fig.si*) >d idem puqctum frectic^C in circulo ductsci 
ad oppofitas ejus partes, duse rectse £JB, ED ad peripberiam fic aguntur, 
utrectangulum fub ipfis aequale fic rectangulo fub fegmentis AE^ ECte^ 
ctx ACy poderiores duae rectae BE^ ED jacent in directum. 

Sint enim {Ftg. 6;. 64.)' AC^ BH duse rectx in circulo, le intra 
eura fecantes in E puncto, quarum neutra per centrum G circuU transeat; 
& recta GE producta arcum CH^ in quem incidit» fic in puncto Ffece^ ^ 
ut arcus FH minor fit reliquo arcu FC» Tum, fi ab hoc reliquo arcu 
abfcindituf FD=:FH, & recta ^Dducitur: &tED=:EH (111,17.70; 
itaque redlg. BEx ED =: BEx EH s AEx EC ($• i fi •) ' '^^ ^ directum 
jacent BEy ED. 

§. 16«. 

Subjungamus Problemata nonnulla, ufuo) praecedemiom declarantia. 
Problema I. Quadratum defcribere, quod fit quadraci dati multl* 
plum aflignatum; vel pars afiignata ; vel quod ad quadratum datum ha» 
beat racionem inaequalitacis eo, qui $. 108' explicatur, modo datam. 

Lateris AB qiiadcati dati ABCD fumatur multiplum alfignatum AE 
(F/^jf. 6f.)s vel (VI» 9.) para afiignata AE {Fig. 66^): yel latus AB isr 

rationf 



ratione data M: Jtf quadrati propofict ABCD ad quadntiim defcribetidttin 
continuetur ($. loi.) ad punccum E usque (Fig. 67.) 5 aut fecetur ($. 99.) 
in puncto E (Fig* 6i)i fic ut fit M:N=: BA^ AE: ac firiiacur paralle- 
logrammum rectangulum AEFD fub EA & AD. 

Eric hoc rectangulum AEFD in Fig. 6f. mulciplum aflignatum, iq 
JFtg. 66. pars aflSgnata quadrati ABCD (Scbol. in Lib. II. §. j.); in Ftg. 
€7. 6g. autem rectangulum ^FFD ad quadratum ^i?CD habebit rationem 
£a:AB (VI, I .) datw N : M eandem (cofiflr.). 

Quadr:itum igitur defcribendum reaangulo AEFD sequari ; proinde 
(VI, 17.) latus iptius roedium proportionale efle debet inter EA & AD 
feuAB. 

Semicirculo itaque fuper diametro AE defcripto in Fig. 6f • 6j. cui 
prodacta BC in G occurrit^ in Fig* 66. 6g. autem fuper diametro AB de- 
(cripto femicirculo, qui rectam £F in G fecats tum joncta* if G^ recta : 
hscc eric latua quadrati» quod fieri jubetur ($• iz6.). 

§• 167- 

Pkoblbma IL Datam i^ctam in inaequalia ficdividere, ut reetaa* 
gulum fub fegmentis aequale Gt quadrato difFerentiae fegmentorum. 

Sit AE recm data (Fig. 6f .} ; factaque fic divifio impefata in punctoZ^ 
h. e. fic, ut fit reag.ALxLE = (AL - LE)\ 
Erit jALxLE = ifZ^+i^ (II, 7. &&fco/,/«Iii.IL §.8 8-) 

(AL^LE)"^ = iA&. '• 
Datur itaque ($• 166.) difierentia fegmentorom ^fZ , LE. Qiiare, cum 
& fumma ipforum AE decur, dafnjcur ipfa fegmenu (ScboL in Lik IL 
§. 30. nO. 

Nempe AB-^s^ \AE abfcifla ab data AEt & femicirculo fuper hae 

defcripco , eidemque ducca in B normali BG ad occurfum usque femi^ 

circuli in G (% 166.^; cum ab AE abfcilTa AK=:AG\ & refidua KE 

bifariam in L fecta (Schol htUh. II. %\ fi«): factum eric, quod jubecur« 

Sic enim i^eaf^.ALxLE^AK'^^ AE^ (il, 8. vel Sdiol. in Ub. U. $. jj.) 

= fif^ {conjir.&i. 166.) 
zzz^AK^ (conjir.) 

Unde 
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Keag.ALxLE = AIC^ 

= (AL . LEy^ , ob LK= LE (corifir.y 

§. 168. 

Froblbma IIL Datis fumma AB laterum duorum msequalium qua- 
dratorum (F/^. 6% 70.) , & latere HI quadrati a^qualis difFereutias ip{b« 
rum quadratorum>.invenire eorum latera: feu propofitam rectam AB in 
inaequalia fic fecare, ut quadratorom ab (cgmencis ejus factorum difFe- 
rentia (it quadrato rectae datae HI aequalis : feu conftruere triangulum 
rectangulum, cujus unus cathetus fit dacse rectse HI', fumma amem hy-. 
potenufx alteriusque catheti , data; AB «equalis : feu defcribere parallelo- 
grammum rectangulum, cujus unum latus datae H/, fumma autem dia* 
gonalis alteriusque lateris priori cpntigpi dat?e AB aequetur. (*) 

Facta fit rectae AB divifio imperata in puncto JD, ita ut jiD > DB. 
Cum Gt AD^, ac tanto ^rnajus AD^ — DB^ <j AB^^i ut poflit efTe 
'JD^^DB^ = HP^ , oportet . Vit HP<AB^, Hl < AB. 

Cum (Jtg. 69.) bifariara in C fectXif^,. fit AO^DB^^^^Qy. CD 
(SchoL in Lih IL J. i o i .) j 

fieri debet ^AC x CD ^Hn — ^KP^ bifariam in K fecta Hl 
proindd rectg. AC x CD =^ K P 

ACiKI — JCI: CD (VI, 17,) 
^ ^ ' Quod 

(*) In ScholiU in Lib 11. ElemenL §. 136* C^q. l7$\ fq* foluta fuerant 
Problemata: Datis Liflfi^^tial -^^ ^*tefum doorukn quadratorum, & la* 
tere £r/ qaadriti sequalis fammse ipforam quadratorum; invenire eorum 
latera: C^n fro,orrt.ra rea.r. AB i^l^^^^J . ut gllJSut^adj:- ' 

fegmentis ejus faftoirQm fumma ^qaaiis fit . l nnadra 

ftae & quadratum compofitae cx data & adjefta fimul «qualia fintj H**aora- 

] ^ tbreftae datae Hliten conftruere triaDgulum reftaDgalum» cujus hypo* 

tenafa fit datie reftK HI, Life^^tial*^^^" cathetorum datae AB aequar 
lii: fea defcribere pirallelogrammum reftattgolom, CDJas dUg^nalis datae 

I HI, ac Lj^^JIJtial**^*'^* contigaorum datae AB aeqaentor. Quae pro- " 

i blemata algebraice foluta exilant in LhuUiin Anieitung tmt EUauntar-* 

fr Algebra. 1 Th, S« 8e. 8i. ^6. gg. 

i 



Quod JDxta §• laf. fitrreccx j4B in C conftituendo perpendicolarem 
' CE=KIy & ^£rectaBin £ducendo nortnalem EDi quae, pbH/<; ^jB 
(determ.), proinde KI^AC, Kr^<,AC^ feu rectg. ACx CB ^ ideoque 
(§. l6i.Tq.) angulum^£j& obtufuniy -rf£C vero acutum' (I,\i7.), intra 
angulum CEB cadets rectam igitur CJB in puncto D imer ejus extrema 
C, B fito fecabita 

§. 169. 

Vel cum duoruro inaequalium quadratorum difFerentia fit rectangulo 
fub fumma & diiferentia iaterum ipforum aequaJis (5cW. iri Uh. IL §• 21. 
a6. 4f .)5 h. e. (Fi/. 70.) Aiy^—DB"^ = reotg, B^ x yfG, Z?ff = D5 
abfci^a ab AD\ rectangulum hoc BA x AG datx if/ quadnito xquari; 
' differentia igitur AG laterum quadratorum tertia proportionalis efle debet 
dat9e htenim fummae AB et rectsc i//(VI, 17.)« Qpae di£ferentaa pro» 
inde, ob Hl < AB (determ.), juxta $• 124. n^. i» invenitur: in feml. 
circulo fuper data j^^ defcripto aptando rectam AF=HIy & ex Fde- 
mittendo perpendiculum PG in diametrum AB, ^ Ab fumma autem AB 
Gc abfcifla diiferentia AG^ habentur latera ipfa AD» DB^ bifariam in 
D fecando refiduam GB {Schol. in tib. 11. $• f i.). 

Conflructionem hanc tradunt Marinus Ghbtaldus {De refobitiom 
et compofitipne mathematica Lilnri quinque. Romse i6)o. Lib. I. Probl. IV» 
p.22.feq.); Jacobus dbBilly {Diophantus geometra. Faris. i66o.Lib.L 
Prop.XXVUl p. ff.fq.)» 

§• 170- 

FrobleMa IV. Datis differentia AB laterum duorum inaequalium 
quadratorum (Fig. 71. 72.), & latere HI quadraci sequalis diiferentiae 
ipforum quadratonim^ invenire eorum latera: feii propofitse rectae i^j? 
aliam in directum fic adjicere, ut quadratum compofitae ex data & ad- 
jecta excedat quadratum adjectse fpatio ae^uali quadrato rectae data: HIz 
ieu triangulum rectanjgulum conftruere, cujus unus cathetus fit datae 
rectae ///) exceflusautem hypotenuide luper alterum cathetum^ datae AB 
xqualis: &c. ' 

Facta fit continuatio iroperata rect^e datae AB ad D usque. 

Cum fit AD^^^DB"^ =? AB'^^ zABxBD (U, 4O > -4^^- « poffij 

eife 



eOe AD^-^DB^^HI^yopoTtet, fit HI^\>AB^,HIt> AB. Weraiade 
'etiam confequituri quod iti omni triangulo non-sequicruro diiFerentia 
.crurum rainor eft bafi feu tertio latere (I, xOi CoroU.). 

Cural Fi;?. 71.) bifariam in C fecta AB, {nAD^^—DB^^^j^ACxCD 
CSchoL itt Uh. II. §. ioo.)\ 

fieri debet 4AC)cCD = HP=::=4KI^^ biferiam in K fecta KI 
itaquc teas-ACxCD —KI"^ 

AC: KI =KI: CD (VI, jf). 
Quod juxta $. 1 1 f . fit : rectse AB in C erigendo perpendicularem CE=KIt 
^ScAEtecfXi in E ducendo Dormalem^^: qux, ob Hl >AB (determ.)^ 
ideoque KI > AC^ KT^>AC^ feu reag.ACxCB^ proinde angulam 
AEB acutum ($. i6i.fq.), extra angnlum AEB cadet$ ob angulum vero 
A trianguli ACE ad C rectanguli acutum (I, 17.)* ideoque angolot 
A+AED<i iKed. » productx ad has partes^^in Z) occurret {Ub.LAx. 1 u). 

5. 171- 

Vel cum duorum in^qualium quadratorum diiFerentia fit rectangulo 
fub fumma & difierentia laterum ipforum sequalis (JSchol.in Ub.\\.%.xu 
a6. 4f.): reotangulum hoc datae ///xquari; proinde fumma laterum 
quadratorum tertia proportionalis eiiie debet datae laterum difterentix AB 
& rectae HI (VI, I70« Qu» fumma proinde, ob Hl> AB (deierm.)^ 
juxta §• 1^4. n^.x. invenitur: fuper AB (Ftg* 72), tanquam carheto, 
triangulum conftituendo rectangulum ABFy cujus hypotenufa AF fic 
datae HI sequalis; & huic AF in F ducendo perpendicularem FG^ quae 
denderacam AG ab producu AB abfcictdit (VI, g. CoroIL). Quo facto, 
cum BG Ctt exceifus fumrax laterum inventse AG fuper datara ipforum 
difFerenttam AB» bifariam in D fecando BG obtioentur ipfa latera AD 
& DG feu DB {SchoL 1» Ub, 11. §. fi.). 

Solutionem hanc indicat Biuly Ub. I. Prop, XXXI. p, f^.fq. 

PROBLBMiL V. Datis (Ft£. 7^.) iatere AB quadrati sequalis fumm» 
duorum inaequalium quadratorum , & latere /quadrati acqualts difierentias 
eorum; inveni^e ipforum latera: feu conftruere triangulum rectangulum) 
cujus hypotenufa datse rectx ABi & difierentia quadratorum cathetorum 
quadrato rectse datae / fit sequaiis : &Q. 

Cum 
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Cum differeutU duarum magnitudinum inaequalium aggregato eftniai 
fit minor ; liquet . efle debere r» < Am, l^^JB. 

Pofitis P, j5 latetibus duorum quadratorum j ?>^: " 

cfle debent aP^ ^ M"" + r 5 f^ == — (*) 

aj^ =^B^-ri5 je* = — a — 

Itaque rectarum P, Q conftructio ad invenienda ope I, 47. (conf. i^cfeot 
in Ub. IL §. 66. 70,) qu:idratorum , qux fummx ac JifFercntiae datorum 
jiB"^^ jH wquentur, latcra; tum vero ad exbibenda juxta J. i66x qu» 
horum dimidia fint, quadratorum latera reducitur. 

Concinnior defcriptio ex altero Problematis enunciato confequitun 
Vertex nimirum C trianguli rectanguli ABC fuper hypotcnufa data ^ 
^AB conftruendi debet efle ad peripheriara femicirculi fuper diametro ^B 
defcripti (IIU Ji. Conv. vel lll, ?J. n^ %.). 

Perpendiculo CD ex vertice C in hypotenufam JB demiflb, eft 
^C^ — CJ5^ = AD^^—DB^ (I, 47. Coroll. vel &fco/. xw Ub. 11. §. 2a6.) 
Ficri igitur debet -^D^ — DB^^^Py ideoque in ventio puncti Z7, & perpendi- 

culi 

(♦) Operofiore analyfi Pappus inProp.aaS.I'*^. f^^J^^ ColkS.matK (fol.297.}, 
fcu in Lemfii. Vllh ad Lib. VIL & VIIL Conic. ApoUonU {ApoJlonii 
Conicorum LibrL tres pofieriores — Opera Edm. Halleji — Oxon. 1710. 
p.95,) hocfic deducit; & data fumma quadratorum ex AB&BC, (Fyr.74.) 
una cum difFereatia eorondem , utramqoe ex ipfis AB & BC datam efle 
infert: Pofita BD ipfi BC aeqaall, datam erit reftangulum CAD, qood 
uempe per 11,6. difFerentia efl: quadratorum ex -4B, BC. Datoautem rcftan-' 
gulo CAD\ ejus daplum quoque datar. Pariterque datur fumma quadrato- 
rum ex CA & AD, quippe dupla fumma quadratorum ex AB & J5C(II, io.> 
Prolnde per II, 4. datum eft qaadratum ex CA & AD fimul fumtis; adeoqaa 

. & fumma ipfarum CA, AD data eft. Hojus vero dimidia e&BA: quar© 
J^A data eft; ac proiode BC quoque datur» 

C ^ 
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cuH DC quod alter eft locus verticis T, reducitur ad ProhL IH. (§. 1 6g, fq.) : 
clatam rectam ^fi in inaequaliain puncto Z?itafecare, utGt-^Z>^— D^^ = 
N quadrato rectac datae /. Quod juxta §. 169, efficitur: in femicirculo fuper 

j4B defcripto rectam j1F= 7 aptandoj & perpendiculo FG ex Fin AB 
demilToi rectam ^G bifariam in D fecando. Tuip perpendiculum DC% 
. hypotenuf?e AB in puncto D conftitutum, verticem C trianguIT coo» 
firuendi defignat in peripheria femicirculi fuper ^iT defcripti. 

» • * 

Bifariam in J^fecta yfjB, quoque eft JC^CB^ == lAB X ED 
ISehol. in Lib. IL ^ 124. fqq.)» Quare etiara, Ci in femicirculo fupcr 
EB defcnpto recta EL = \I aotatur, ac per L diametro EB normalis 
ducitur I^LC^ hujus cum peripheria femicirculi fuper AB defcripti inter- 
fectio verticem C trianguli conftruendi decerminat. Sic quippe (it 
AC''--CB'^ = \BE X A D = ^EL"^ v§. 14 . . n°. 6.) = I\ Conf. Apol- 
. LONU Locaplana* Ub. IL Prop. /. ' 

§• i7f- 

PROBLEMA VL Datis (F/f. 7f.) latere AB quadrati sequaJis fum- 
n)ae duorum quadratorum, & latere / quadrari aequalis rectangulo fub 
ipforum lateribus; invenire haec latera: feu conftruere triangulum rectan- 
gulum, cujus hypotenufa d^jtac rectae /IB\ & rectangulum fub cathetis, 
^u (I, 4f ) dupla area trianguli» quadrato clatse rectae / aequentur: feu 
defcribere paralielogrammum rectangulum, cujus diagonaiis datae AB^ 
& area quadrato rectse datae / (int seqviales. ("^) ^ 

Cum 

» 

(•) ProbKmata: confl:ruereparalle1ograminamreAangu<uai,cujus< Vumma / 

lat«ram contiguorum Gt datae reAae ABf area autem quadrato reftse data» 

/ aeqaaUi; feu reftam datam^B lta<J"^Jj^jf*'"*^, utreftangolum fub 

^adjefta, & fub^^compofita^ex data & adjefta^ „,,^ g^ q^^,^,^„ ^^^^^, 

tae /; ge5nietrice folvuntur in SchoUis in Lio, Ih $. 66. 74. fq ; algebrafee, 
pariteracProblemataVL VII, iii Lhuili^ri Anliitung Zur EkmMtoi^Aigi^ 
bra. $. 78 79- 8* 87- 83» ^oj. loi. 
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Cum {umtna quadratorum duarum -aequaliura rectarum dupla fit pa» 
rallelogrammi rectanguli fub ipGs-, lumma autem quadratorum iluiirum 
inaequalium rectarum fit duplore<itangulo fub ipfis major {SchoL inLib. IL 
5. 840"^ vAt fieri point, quod jubeturs oportet non fit ^^^<2i^, feu 
non li t /^ > { ABK 

Simul liquet : fi Gt AB"^ = 27^, feu /'i = ^AB^^i sequalia forc latera 
defiderata: utrumque igitur xquale iateri quadrati» quod fit ipfius Aff^ 
dimidium; proiiide s= dattc /• 

Quodri AB"^ > 2/^: pofitis P, ftlateribus duorum tunc inaequaliuin 
quadratorKm, P>^> 
ob P^ + jQ? = AB'^ 

aPjQ =2/1 . , 

«unt (P+1?)^ = ;/f5^ + 2/^ (ir, 4-) 

(P_i2> = AB^in (II, 7. &io/. in Uh. IL $. 86.). 
Qiiare cum quadrati iP^ Jatus detur per I, 47. vel $. f66i redarutn 
P+^, JP— ^ conftrudio ad invenienda ope I, 47. quadratorum, qu9C 
fummse ac diiferentiae ditorunf AB"^^ ifi aequentur, latera reducitur. 
Tum vero, inventis fumma ac differentia rectarum P, ^j ipfe P, Q^ 
itinotefcunt ju2Cta $. jo. vel yi. Schol. in Lib. II. 

Sic ab data AB abfcilfa AC=: datx /, ipfique in C dudlo perpendi. 
culo CE=:AC=zIi fit (I47O A£^=2AC^=izI'^: &ohAB'^>xI'^ 
Cfupp.) i> AE^ , erit AB > AE. 

Jam AD =AE abfciifa ex ABi & huic in A^ D conftitutis nor- 
malibus AF^ DH, quas circulus centro A9 intervallo AB^ defisriptut 
in punctis F^ H fecatj tum jundis DFy AH redtis: funt (I, 47») 
DF^^AF''('AD^=AB^ + zI'^. DH^^AH^—AD^^^AB^lI^ 

Quare /)f=P+^, DH=P—Q. AhDF igituvMci ff2iDK=:DH. 
& refidua FK bi&riam in G fefta: iiunt DG=iP, GF=:Q {Schol. in 
Ub.W. J. f 1.). 

Conftrydto trianguli redlanguli ABC^ cujus hypotenufa datae AB^ 
redfamgnlum fub cathetisi^C, CB quadrato datae /cquetur {Tig. 76*770: 
ob leag. ABycCD±=:ACxCB (§. 147. n^ ?0 = /^ (CD ex C demiSk 
normaliini^iB), proinde AB:I=::I: CI) (VI, 17.)* perpendiculura igi- 
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tur CDiatum (VI, ii.)> redncitur ad ProWm^: •Defcribere triangulum 
ad verticem re(flangulum , cujus baHs atque aUitudo danturs quod aeque 
ac alterum generalius: Defcribere triangulum, cujusbafis, altitudo» & 
aogulus ad verticem quicunque dautur, ope Problematum I, ^i. III, jj. 
conflruitur. 

Trianguli nempe. redanguli, fuper data bafi feu hypotertufa i^fl, & 
cum aUitudine data, (cui sequale perpendiculum ubicunque fuper ^iS, 
er. gn BE in i?, conftttuitury dercribendi vertex C erit ad occurfura 
peripherix femicirculi fupev j4B defcripti ac redae EH per E ipfi yffi pa- 
rallelse; qux utique fibi mutuo occurrunt^ dummodo altitudq data iTf 
non fit i>7^/IB: nimirum fe invicem tangunt in puncto C bifedlionis 
fcmicirculi (Fig.^^Ot quando BE= hujus femidiametro ^jiB (III, %T. 
I, IJ.Z9. JJ-J4« ni, l6.)i "quandoautem BE<,IAB (Fig.77.)^ fe mu- 
tuofecant in duobus punctis C, c (ScboL in Lib. \U §. 7f.)» quibus ac 
terminis bafis AB interjacent arcus femicirculi acquales J3C, Ac (I, 29. 

Jn,a6.). 

Priofe igitur cafu (fTg^ 76.) unum triangulum arquicrurum ABCh 
altero (Fig. 77.) duo triangula fcalena ABC^ -^i?^ Problemati fatisfa» 
dunt i haec vero fitu tantum , non lougitudine laterum diverfa (III, z^.). 

§• ^77- 

Atqui fub determinatione PreA/ma//VVI. (i. i^f.) /^ non>|^j5i, 
fi redis AB^ 1 fit perpendiculum /fiB tertium proportionale , juxta 
5. 119. fq. ab producta -45 ac normali ipfi in B duAa abfcindendo 
BF^ BGz=iI, & redam FE ipfi y^Gparallelam agendoj oh ^BxBE—fi 
(VI, r; ).§ iAB^, fit BE^rjB. Unde juxta §• 176. abfolvitur folu* 
tio Problemati». 

Priore cafu, quo P^^AB"^ (Fig. 76.), ab perpendiculo, datam hy* 
potenufam AB bifariam in D fecante, /)C=/}^^Z>5 abfcinderei vel 
fuper data AB tciangulum aequicrurum ABCj cujus crura fingula fint = /, 
defcribcre fufficit. Ita enim, fi pofterius fit, immediate eft ACxCB^ 

{cB^-^^' ''^'*"^' ^*^ i^^^i^a/^ (fupp.) = AC^ + CB^ nngulus ACB 
fit redus (I, 48.)* Si prius : eft CD^ = ADxDBy ideoque angulus ACS 
«clus ($. 160. i62.)i & ACxCB^AC^ (I, 4.) -AD^^+DC^ (1,47.) 
^a^/?i = Ivf5^ {co)0r. & SchoL in UK II. §. u.) = K 

% 178. 



§• i78v 

Eo, qm-S* *76- fq» tracfitur, modo RoB. SiMSON in Prop. gg- I>«- 

iorum Eticlidis^ corredius & auftius ab ipfo Glasgu» 1762. editorum, 
paralJelugrammum redlangulum defcribere docet, cujus area & fumma 
quadratorum laterum dantur. Conf. in verfione eorundera Gertnanica 
(Stottgart, 1780.) Problemaaj. p. ajf-^q' 

§• 179- 

Problem A VII. Datis (i^^. 78-) latere JS qu^drati xqualis differeiu 
tixduorum inscqualium quadratorura , & latere / quadrati xqualis redan- 
gulo fub ipforum lateribus; invenite haeclatera: feuconftruere triangu- 
lum redangulum, cujus unus cathetus datx recflaB-rfS, & redangulum 
fub hypotenufa alteroque catheto factura quadrato redac datae / acquetur: 
feu defcribere parallclogrammum re(ftanguluni , cujus unum latus dat» 
re<aa jIB-, redangulum vero fub diagonali & fub altero latere ({t qUa- 
drato datse / aequale. 

Ad latus datum JB factum fit triangulum jiBC in B reaangulmn^ 

fic ut fit redg. /^Cx C5 = /'• 

Hypotenufsc ejus -^C in C normalis ducatur CD, produdae ^B in 
D occurrens. Erit Te&g.ABy.CD^ACxCB (§. 147. n^ 4.)=/«; 
unde ABiI^IiCD (VI, 17.)^ ideoque CD datur (VI, ii.) 

Sed C£>^=reag. jiDxDB (§. 147. n^. 2.). Quare hoc redanguluin 
cft quadrato redi» dat» acquale. Proinde , cum & laterum ipGus AD, DB 
differentia AB deturj datur AD (SchoL in Lib, IL §. 66.). 

Ob angulum autem ACD redum (confir.) eft punaum C ad periphe- 
riam femicirculi fuper diametro -rfD defcripti (111, ji. Coyjv.)^ idemque 
(fuppO eflr ad perpendiculum datac /l£ in B eredum. Proinde datur hoc 

pundlum C. 

CompoGtio ex analyfi praecedente hacc confequitur. 

Primum datis AB, I invenitur tertia proportionalis^fiTjuxta §. iif : 

ab perpeitdiculo, redge AB in B conftituto, 5F= / abfcindendo ; & 

redlx AF in F ducendo normalem FH^ quae producaae; AB in H occurrit. 

Tum }uxta §. 66. ScboL in Ub. IL datas AB in diredum adjicitor 

SD fic, ut fiat redg. AD x DJB z=z BH^^i reclam AB bifari^am in E fe- 
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cando; abj)erpendtcuIo FB abrcindendo BG =: BH; & ab produda AB 
abfciudendc ED =^ ECu 

Quo fdclo fenicirculus defcribitur fuper . diametro AD\ & ad pua- 
dum C, ubi ejui peripheria perpendiculura ^-Ffecat^ ducitur AC redla. 
Sic eBim, junfta CD refta, eft CD^ = .1J3 X DB (§. 147. no.60 
Sedob^Bbifariamiu^fettameilreag.^I» X DB=^ED^-EB^{}^\, 6 ) 

= EO^ - £B^ (cow^r.) 

,= 50^0.470 
= BH^ lconfir.) 

Qaare CDq = BH^y CD = BH; reftg. JJB x CD= ^B x BH 

= Bl^CS.i47.iio.i.) 

Id^oqae&reftg.^CxCB^^xCJOCS i47.nM0eft==BJK>=i* {conjir.) 

5. I8P. 
Quodfi redac §• 179. inventac AC^ C^fub angulo redo junguntur; 
ab produdU Z7C abfcindendo CJr= C5: obtinetur {^J^^^Z^y,^ 

' ( ACK^ f~/^) 

redangulum wrfVrp cujus area = V/qf > ^ diiFerentia quadratorum 

( cathetorum ) _^ ^ «^ 
(laterum contiguorumj * 

Parallelogrammi» cujus aren & difFerentia quadratorutn laterum dan* 
tur, fub quocunque angulo dato defcribendi latera invenire Euclid£S 
in Dator. 87* elegante analyfi, immediate huic problematis enunciato 
adaptata^ docet; qu% vero ad parallelogrammum redangulum applicata 
paulo eft praecedente (§. 175O prolixior, ac practer alias VU tz^^^^Elem^ 
fupponit. 

§• i8i. 

Problema VIIL Conftruere triangulum rectangulum ; cujus dan- 
tur fumma hypotenufse & unius catheti, ac fumm^ alterius carheti & 
perpendiculi ab vertice anguli recti in hypotenufam denHfli. 

Sit (Fig". 79.) ABC triangulum ad C rectangulum defctibendum; 
in quo nempe AB + BC :=^ datae re&x G9 & ^C + perpendiculuni CO 
datse H. 

Cum 



Cutn (§• 9?. n^ i.) fit B^ : AC = BCtCD 
iaeoque etiam (V, la.) M+BC : j^C+CD — BAiAC 
proinde AB+BC> AC+CD^ohBA>AC: ' 

vt fieri poiGt, qudd jubetur» debet eiTe G>H. 

Continuentur -^5, -^C, donecfint BF=sBCf CE—CD', itaque 
AF — AB+BC^ AE=AC+CD. 

Erunt idemonftr.^ FAiAE=z BA : -/fC: 
hinc E/^, C5 funt parallelae ($. 22.) ; angulus FlzriACB (I, 29,) eft 
rectusj & datur triangulum ^£F, cujus hypotenufa AF=iGy cathetus 
^£=ffdantur. 

Porro ob CB~BF{co^p.) eft ahgulus BFC=BCF (f, f,); 
& ob parallelas BC, FE (^dfm.) BCF= C^E (I, 25.): 

quare BFC—CFE. 

Pofittone igitur datur recta FC datum angulum AFE bifariam fecans 
(K^O» & ?^^ interfectionem ipfius cum.poHtione data AK datur pun* 
ctum C; per quod ducta rect^c JE^" parallela C5fiait triangulum ABC. 

In femicirculo itaque fuper recta AF -^z datas ^i defcripto aptabitur 
AE recta = datx H: tum , juncta FE recta , bifariam fecabicur angulus 
AFE per rectam FC\ & per punctum C, ubi haec rect^ AE occurrit, " ' 
agetur CB ipfi £F parallela» Erit "^BC triangulum defideratuni, 

Quippe ob angulum 7?CF= CFE (U 29.) = CFB (cortjlr.) cft 
CB—BF (I, 6.>i igitur AB + BC=AF=: G, 

AngulUs ACB =: E iU i^.) = tiicto (l[f,^i.)* 

£x C in AB demiifo perpendiculo CD^ eft 

BA:AC= BC : CD (S- 93- n«». !•) 
=5 AB-i-BC : ^C+CU (V, ro.) ; 
pariterqne, ob parallelas CB. EFe& 

BA.AC ^ FA : AE ($ ai.): 

fgitur AB-hBC : AC-hCD — FA : AE {V, 11): 

atque, ob AB-hBC =; Fi4 (dem.), etiam AC^D = -4£: (V> 14.) = fl: 

§. 181. 

Similiter, exi^B, i^C abfciflis 5C, CZ); & loco i x^^ timntx Wenu 
adhibita i«^"»} f.lvitur Prohlema: quo differend^e hypotenufe ii^ & ca- 
theti BCy atque alterius catheti y^C & perpendiculi CD^ dantun 

Quodfi 
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a4 L1L.-JL±^ 

Quodfi aut««» alterutn fumma §« i8i< (l>ta» alteriui fummae loc» 
difierentia datur: * 
ob BA'.AC =^BAxAD:CA^AD (Vlx.) 

& CAxAB-BCxCD = iAC±CD)iuiB=fBCJ (II, i.) 
quoniam ACxCB =ABxCD (§. 147. n°. j.)} 
pofitis AC±CD = H, AB+BC= G, fieri debet 
i?.^ : AC = ' '^C : ^xH 
xGxAB : GxAC=iAC^ : (7x7/ (VI, i. V, 4.) 
zGxABiiAC^ =GxAC'. GxH (V, iS.) 

= AC i H (VI, 1.): 

' &, oh iAEr+-BCy+AC^=AB'>^^^zJBxBC+^^'';[^'' 9^'^-f'^ 

= i{AB^ABxBO 

=2iAB l^BQAB m^i.) 
feu (?>4-^C« =zxGxAB, 

oportet, fiac 

G^^AC^'.%ACi=AC'.Hi 
quod limites geomecriae elementaris cranfcendit* 

§. «8J. 
Problbma IX. (*) Conftruere trianguluni redaagulum , cujus fum- 
ma cathetorum dat» re<fhe H, & perpendiculum ab vertice anguli redli 
in..hypotenuram demi^tim datse / xquentur (Pig. go.) 

Cum in triangulo ABC (Fig. 76.) ad Crectangulo & aequicruro fit 
• jiC+CB=*zACi ideoque iAC+CB)'^ ^ ^ACi = ^AD^^+CD^) = sC/)', 
fib CD = AD (iV, 6.)i in non-aequicruro autem {Fig. 77.) fit 

^C+C^^^^Di^-Dffi+iCD' (I, 47.) 

= 2{LffH-LDfi+CCfl) bifariamin Ldm&AB(lh 9.} 

i> ziLB^+CD^i) 

> 4CD', ob LB=^LC> CD 

& iAa 

^^— — ■— I ■ I ■ , II II , ' ■! I — ^fc— i^iil^ll ^— — — MM— I I ———————— , 

. (*) Problemata IX X. XI. Xli. XIII. algebraice^ cum deduftis inde conflru-. 
<£UoDibufr geometricis, foluta exftant in Newtoni Arithmetica univerfali; 
Cap. III. infcriptor^uomo^/a quceJHonts geometrkfe ad cequQtionem redin 
gflntuTi Probl. 6. 7. 5. 4. 3. 



& zACxCB-zABxCD (§. 147. n°. }.) 
. =4iBxCD 
>^CD^i 
ideoque fll,40 (^f C+CB)' > iCD"^ : 
ut, quod jubetur, fieri poffit; oportet, aon (it H^<i gi^; 

Sit (RSf* 80.) ABC trianguliim defideratum -, cujus catheti AC+CB^^fi, 
perpendicuTum CD=L 

Ob AB^ = ACH-CB^ (T, 47.) 

& ^ X TH ^^^^^ (5- H7- n^ j.) 
erit AB^^iABxI = (^CfCBy (II, 4.) =im 

Ab producu BA zhkind^tur AE=zEF=iI; itaque AF=:;2L 
Erit ^B^+B/fx^^) _ „, 
feu (II, }.) FBKB4J — ^ • 

Unde, ob datam //", datamque FA = iT diflferentiam laterum FB. 
EA rectanguli FBxBA 9 innotercithypotenufaif^tnanguliiJjSC} ipfum- 
que triangulum, ob datum etiam perpendiculum CD=L 

N^pe juxta $. 66. Schol. in Lib. II. rectse AF=: i/, bifariam in E 
fect^e, normalis in i^ conftituetur ^^6^=//; & ab producta FA abrcin- 
detur EB=zEG: tum ab perpendiculo ii6' abfcifla AK^I^ per iiCpa* 
rallela agetur rectx AB ad occurfum usque femicirculi fuper diametro 
AB defcripti> & ad hunc rectac ab punctis A^ B ducentur (5. 176.). 

Reipfa autem femicirculum fuper diarpetro AB defcriptum tangit vel 
fecat recta ipfi AB per /(^ parallela : cum, ob ^I^^^H^^determJ)^ h. e. 
%AK!^ 5 AG"^ (confty. ) , ideoque ^AK"^ ^.AG^^^ AE^ feu ( I, 47,) £(? , 

iAK^ 5 £G feu EB, zAK %AB,atAK^ {AB. 

§. 184* 

V 

Eodem redeuni Problematis hujus conftructiones : qwm G^etal- 
Dus (I. c, li^. III ProbUW. p« iio.fqq.) ex analyfi parrim seometrica, 
partim algebraica^ & concinnior paulo , quam Wolfius t^Eiementa Mom 
thefeos Hniverfit. Tom. !• Halae 17^0. p. J97. fq) n analyfi prulaciore mer# 
algebraica, fed deterroinatione omifla, deducunt. GifLTALOirs 4etttm' 
tninationem, geometrice feorfim demonftratam , Gc eaunciata T^ipla 
perpeudicularis trianguli rectanguli, ab angulo recto ia bafim cadens^ 
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non eft major quam rectts cujus quadratum «equale efl; quadrads ilggre^ 
gati crurum & perpendicularis/' ^ 

SimiH, qua$. i8jf ratione, loco 4*« (ecundi £7(fw. appHcando 7n>««, 
ftlvitur Proi/fWif determinationi haud obnoxium: quo. prseter perpen- 
diculum ex vertice anguH recti in hypocenufam deroiflum, diiFerentia 
cathetorum trianguH rectanguH datur. 

Tum quippe, datfs quibuscunque /T = diiFerentiac cathetorum, 
/= perpendiculo, oB ilYJ^^r^f^^ H^ {Scholin LikllL §. 86.), da. 

tur rectangulurti fub JB & AB — 1/, cujus diiFeremia laterum =2/: 
conftructione igitur juxta $. 66. SchoL in LihAh facta, prodit AB>xJ^ 
/< ^AB. 

Problema hoc fuo etiam morefolvit GHETAtDUs l.c- Ub.VX. Prohu 
IIL p* 109. fq« 

§• 186* 

Froblcma X. Gonftruere triangulum rectangulum $ cu]us«rumm« 
cathetorum datx rectx H; & fumraa hypotenufae ac perpendiculi , in 
eam ab anguli recti vertice demifli, data: G fit {cqualis, (Fig. Zi.Y 

ObBA:AC=BC: CD in trianguIoi^^Cad CrectanguloCS.qj, n°, i.)j 
& BA maximam, CD minimam quatuor rectarum (I, lo. Coroll.'); ideo- 
que EA+CD>AC+CB (V, 2f,): debet effe G>H. 
Porro ob ^C +Cff^^Am (I, 47.) 

^ACy. CB = %ABy(.CD (§. 147. n". li) 
ideoque ' (^C + C5)« - y^5« + a^5 x CD (II, 4.) 

8(^C+ C5)« = %iAB^ + xAB xCD) 
fed iAC+CByi^^Cm (§. igj.) 

proinde 9{^C+CB)i^ HAB+CDyai^.): 
debet eife . sH^ ^ 8G'i feu oportet, nonfit 8G"t>9-H*. 

Sit ABC triangulum qusefitum : cujus catheti AC +CBs=^Hi hy^ 
potenufa AB + perpendiculum CD =t= (j. 

Oh ABfi + z^BxCD+CDi=s iAB+ CD^ (II, 4,) -= G« 
& Am + xABxCD =iAC+CB)^Jemon/lr.):=Hi 

nanet CD^ $=s G< Hi 

Datiw 
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.DAtur itaque perpendiculum CD\ eoque ab G ablato» hypotenufa jIBi 
proinde triangulum ^BC (§. i7t.\ 

Nimirum in femicirculo , fuperreda Sf* s G delcripto » aptataredla 
^ y=fl(lV, i.); ob bF^zzzJlB^^BF^ (IH, ji. I, 47.)» erit Ai' =:per- 
pendiculo: & ab EB abfciila EA^B.Fy refidua AB tm hypotenufa triait. 
Huli deicribendi» 'Huic igitur in pumflo /^duda norroali AKi=^ Al ^t F; 
reAse ipfi AB per /CparalleUe occurfus cum femicirculo fuper Afj defcri- -* 
pto verticem Ctrian|uli deCgnabit (§* 176.): cum {detcrrn) fit 8G^5^'f 

h. e, iconfir.) f^^ + ^fij)} % SBF^} ideoque $EF^ ^ BF\ 

Conftru^ionem Probl^matis bujus valde operofam absque snalyS 
tradit . Tho M. SiMSON iTrc9fiff of /ilieha- London 174^. p. 400. fq.); 
ejusdem folutionem algebraicam & compo0tionem inde dedu(^my (imi« 
]cs Ne^rtoniaois , «xpofu^rst p. »44> ^l- 

§. 187. 
Quodfidantur^S— CD = 6, AC'-Cn^H; 
«b CD<,CB, ideoque 4B-^CD > JB—CB 
& M>40 ^AC—CBp 

pariter oportet , fit ' Q > H. 

Ceterum, 7"" fecundi Eftnt. adhibita loco 4**, rurfus prodit CD^G^^-H", 

Unde> in femicirculo fuper EB^^G defcripto aptata BF^Ht Bt 

j?F==: CDi atque ipfi BE in directum adjecta EFt invenitur ^Bi ac 

triangulum conitruitu^ juxta J. 176 ; cum, ob EF<i EB» fit 3.EF<B£+£Fi 

VV Z, BE+EF • ' 

fiJf < — l • 

Datis autera vel AB+CD= (?, AC^CB^Hi 
- yel AB^CD ^ G, AC+ C3 = Hi 

Db iAC+CB)i\ 
feu 
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■>tque AB^iCD 



AB^iABxCD {H 4. 7. J, 47. & §. 147» »•• !•) 
ABUB=fxCD) (n, i.) 

P » fieti 



fieri debet 3AS(AB^^6) — I^ 

ABCAB—IG) = im. 

Juxta $. i66- igitur invento lafere quadratf =|.//J} tum juxta 
S. 66. &i!)o/. /« Li*. II. inventis lateribus redanguli = ^i/^ , cujus diffe- 
Kntia laterum = f G': majus latus hujus redanguU erit hypotenufa AB 

trianguli dercribendis altitudo autera CD = ^g^oi Priore autem 

cafu, ohAB>lG, fit CD=G-AB<\G<i^AB. 

Pariterque pofteriori, quo fi' = (.^C+Cfl)^5 iCD^ g 8(-^5— G)'» 

feu izAB—Gyi ) 5:5,(^5-0)« 

x^B—G g iiAB—G) 

cft iG gx/5 

ideoque CD^AB—G % ^AB. 

§. 189.' 

Problema XI. Conftrusre triangulum redangulum: cujus hypo. 
tenufa Hc recta data i^£; fumma autem cathetorum ac perpendiculi ex 
Tertice anguli recti in bypotenufam demiill fit datae re^ae H sequalis 

iFtg. 8i.)- 

Cum in triangulo ABC ad C redlangslo {Ftg. 76. 77.) fit (I, 20.) 

AC+CBy tantoque mngis AC-^CB-¥CD>AB: primum debet e^Te data 
H>AB. 

Porro in triangulo rectangulo aequicruro ABC (Fig. 76.) funt 

iCAC+CS) :=^^C 
iCD =:AB 
ideoque t(WC+CB+CD) —^AC+AB 

•xiAC+CB+Cn)-AB =^AC 
(jxiAC;+CB+CD)-Aliy^ = i(>AC^ iSchal. ht Uh. II. i C) 

= 8C^'+Cfi') =8^5' (1,47.) 
In triangulo autem reetangulo non-xquicruro ABCCFts, 77.), ob 
aCZ?<!^^(llI,j.i;.). 

eft 
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«ft idAC-^CB-hCDyAB <2(AC^CB); 

igitur (4(^C4-CJ5-+-CD)-4B)^ <4(-^C-+.CJ5)q: 

& 4(^C+CB)^ =4(-4tt+CBq)+8^Cx CB (IT, 4.) 

= 4u4B^ H- 8^B X CD (1, 47. &§, T47. no* 3.) 

< 8^Bq,obaCi^<^B,ideoque8-4BxCD<4^B9. 
Quart tanto magjs (aiAC-^CB-^CD) « ^B)<i < »AB<i . 

Oportet igitur, ex altera parte non Gc 

{2H—ABY > %AB^ 
feu (H—iABy > lAB^ 
h. e. H—IAB major nojn fit diagonali quadrati, cujus latus eft AB. 

Sit jam (Fig. 82.) -^i^C triangulum fuper data bypotenufa AB con* 
ftruendum , in quo AC+ CB+CD=: H. 

Ob 1I^:^C=BC:CD (§. 9}.n°. !•) 

= AB + BC:AC+CD(V, 1%.) 

^li^zciAXfc)}-^^'^^^^^^^ 
cft 2(BA+AC) [AB+BC) = 2B^(^J + BC+ CA+ CD) (VI, 16.) 

= EBxHF 
in diredum ipfi 5/^ adjedlis AE = AB. AF= BC+ CA + CD =K 

Scd MiBA-i-AC^^AB-hBC) = (BA-hAC^iiAB-^iBC) 

= (Bi^-hi^C) iBA-hAC-^iBCMSA-^AC) ) 

'£i^-4-i^C)CiJ^— i^(7) 
= (5itf-4-itfC)'-»-2BC(Bi3-h^O+^ BA^AC"^ C"» 5. Cw//.) 

l SC^ (1,47.) 
= (Bi^H-i^C4-C5)^ (II, 4.) 
Igltur (BA-^AC^CB)^ ^EBXBF 

EB : BA-hAC-hCB = 5^-+-^C=CB : BF (VI, t7.> 

C^uare, cum dentur £B = 2iiB, BF=BA+9jj^ (confir.)^ datur 

trianguliperimeterBi4+i^C+C5(VI. 1 j.^: cimdhBF=BA+AC+CB+CD 
ablata, manet trianguli altitudo CDi & trianguli defcriptio reducicur ad 

§ 176. 

Datac fcilicet hypotenuf» BA in directum adjectis AE=AB , AF=Hi 
tum juxta s. 126. fuper BjFdefcripto femicirculo, cui in G occurrit nor* 
malis redae BFin E duda EG\ & facta BL==BGi ab perpendiculo EG 
abfcindetur EK^^FLy ao (§. 176.) per if agetur leA^ BF parallela, 
lemicirculo fuper AB defcripto in C occurens : 

•^cam 






cnmob- (^H • AB)<i \ 

ttu(ll,7.) ^FAi-^iFAxAB+ABi i ^ * 

h.e.(n,4.)(zF^+^5)» %&BlBk^loUr,) 

UbGi (S.-«47.n«.tfO 
id«oque zFA+^B s f*l? 

iFA-hiABi -' nr. ^» 

FI. J * i 

FiCi < 1.^5' 

Reipfa Gc (du<ai« ^C, C5 ao perpetidJculo CD), ob iRg biferiiim 
in ^ re<aam (fionflr.)^ eique in dire^um adjeOam £Zi, 

*ft £Z'-K8Z3=:»4Z'+»^fi' (11,-0,) 

Sed BLi-BQ^h^EBxBF ($. 147. n». «.) ;== MSxB/ssiWx^^+a^*' (If, 3.) 

Qaare JElLi + »BA x AF-i^zABi = iv^L» 'i- *AB% 

'*'^' "^131?^ X AL+iBA X ifj = ^-^^' 
Atqul £L9+2B^x^^£iq+2£:^y^i=^£,+^£;, (l\,j.)=AL +AB% 

?• ^r. ''^^,''^^=^ a^B^AJf ^zABxCDiconar.hM') 
Umt AL'i+.4ti'i+2ABxCD = z^L^i ^ •»^'*»3t.; 

Deni(iue ^O+C^» ^ s= ^^« (III, 51. j, 47.) 

a^CxCfi == a^J5xCi3(§.i47:,Aj,) 
Promde (11,4.) (JC+CB)^ = AB^+xABxCoLm 

AC+CB ^ Ah 
& ob C/:>== FK ^ LF 

AC+CB+CD ^ AF z=z H ((Qtp.): 

ri • *^^'Penmet,tnang. = Perinret, ; Peri«oet.->-CD. 
qua lolutio prwcedens nititur, fic ettam demonttratur. 

Inangulo ad C reibngulo /«5C ( f>^ 8J.) infcribatur circulu, 



»• ^ fc • * 



ideoque JB j ^%t^^J^*} 
xABi Perimet» 



Eront AM^AN, BM^BO, CN=:CO, tng.NCS^SCO (IV,^. 

Tkm. et CoroU.): igitur anguli NCSt SCO femire<ai} pariterque(Ii ?».) 
anguli CSN, CSO, ob redos N, O (III. 1 8.) J proidde 5o)=<[Jo CL 6.). 

Hinc BJ+AC+CS \ ^J tAB H- iSN ' ' ■' 

feu perimeter triangoli ? ~ \<lup1o aggreg«to hypotennue et nilii cirenli trtangolo inrcripti. 

Atqui, ob SM-SN-SO, triangulum ABC==BAS+ACS+CBS 
scquale efl; triaogalo» cujus bafis perimetro5/^-i-y^C+C5, altitudo redse 
^Waequatur (I, jy. CoroU.'). Aequalia igitur funt trianguia, unum fub 
bafi AB&. altitudine CO, alterum fub bafi BA+AC+CB & altitudine SNi 

SN '. CD (§. I4f.) 

iSN : CD (Vr. 4.) 

{'if.t£')' P«ime.t. + CZ7 (V^. 12.) 

§. 191. 

Paulo prolixior e4, qu« §. 189* traditur. eft cotfftruAio, quam 
R08. SiMsON in Appendice Operum reliquorum (Glasgux 1776. p, f. fqq.) 
analvfi fequente eruit. 

Ob BA^ =zAC^+ CS'^ (1, 47.) 

& zBA^ CD == i//Cx CB (§. 147- «**• J-) 

eft BA^ +iBA^ Cn = (^C+ C5 ,' (11, 4.) 
£A^-i-z(B.A+^C+CB+CD)CD^(AC+ CB)'i+ 2(AC+CS+CD) CD 

= (^C+ CB + CD)'i+ CD^ 
feu B^+i5FxCD=:^F'+CDS faday^F=:-.^C+CB+lCZ> 

= BFx FE (ir, f • Cofo//.). fadla ^^E r= ^5. 
Qparc, cntnAQnmSF, FE, CDeritlatusminusreaanguli=5/^/^A=:iTGr' 
(§• 147- n°- 6.)» cujus fumma Jaterun) = iSFi feu erit fegmentum mi- 
xius redae ^aBF in inxqualia fic divifae, ut redangulum fub fegmentis 
«quale fit redangulo fub datis BF^ FE% feu quadrato dat» FG {SchoL 
in IJb. 11. §. 74- fqO* 

Problbma XII. Conftruere triangulum reftangalum: cujus peri- 
meter datac redac; P\ & pcrpendiculum , ab vertice anguli refli in hy- 
pQtenufam demiflums dat^B /scqueutun CFi£. 8^0 



Ob BA xCD in triangalo ABC ad C reAangulo {Ftg. ?€. 77,) 
& AC+CB > zCD (l, 19. CoroU.) 
ideoque BA-^-AC-^CB > ^CD 2 debet efle Pt>^L 

Pmerea, cum in triangulo rectangulo sequicruro ABC (Fig%y6.) fit 
BA-hAC'hCB--'2CD ^ AC-hCB =^ 2AC ^ obBA^zCD^ 
ideoque (BA-^AC-hCB-^^CD)^ ~ ^AC^ = ^CD^ ; 

in non.aequicruro aucem ABC {fig. 77.) fit 

BA-hAC-i-CB-aCD ^AC-^CB, ob BA>2CD, 
& hinc (B^H-^C^-CB. aCU)^ > (i46VCB)^ ac tanto magi* (§. 183,) >8CI7^ : 

oportet, non fit (P— 2/)^ < »/% fcu (P— J/)* <! a/^j h* e. P— |/roinor 
elfe non debet diagonali quadract, cujus latus = /• 

Sit (Fijjf. 8a.yyf£Ctriangulum defideratum: cujus perimeter =P; 
perpendiculum CD ab Yerttc? anguli recti C in hypotenufam AB demif- 
ium —L 

Ob Perim. + C/? : Perimet. = Perimet. : lAB (§. 189 fqOt 
datur (VI, 11.) zAB^ & (U 10.) ipfa hypptenufa Aa : ac Probiema re* 
ducitur ad $• 176« 

Rectse mmirum BL = P in directum adjicietur LF=iI» rectis 
BF=:P-hIi BL=P% tertia proportionalis BK invenietur juxta f. 124* 
n°. 1. (in femicirculo fuper BF defcripto aptando rectam BG^BL^ & 
ex G in ipfam 5/^demitcendo normalera GJtl), inventa/fA^ bifariam in-^ 
fecabitur; abperpendicuieifG^ablcindeturif^^Zjr^/i ac (j. 176.) p«r^' 
agetur rectse BF parallela, femicirculo fuperi^^ dekripto in C occurreus: 
cum , ob 8/* ^ {P — ^/)^ (deferm.^ 

h e 9iLF^ ^[(,BL—xLF)^ iconjir.) 

11. e. s/.i' <{BL^^BLxLF'h^LF^(iSchoUHUb.lU.i6.x.6.), 

fit ^{BLxJLF-hLP) % BL^ feu BG^ 

jiBFxFL 5 FBxBE (11, j. & %. 147. n^ 6.) 

4fZ % B£i zFL ^ Ai', JJ} % ^AB. 

Atque ita fieri AC+CB=zAL, proinde BA^AC^CB=BL==Pi 
eodem modo, quo ad calcem $. 185)9 demonftrdtur. 

Froblbma XIIL Conflxuere triangulum redangulum; cujus pe« 
rimeter fit dat^^edss P; & area quadrato datx f acqualis. (Ftg. 84.) 
Ob perpendiculupi CD ex vertice anguli redi C in h/potenulam 

AS 



ABdemiiTum %i^B (F!g.j6.77^)i ideoqueteag.ABxCD^^AB^, & 
ar(*am trianguli JlBC^^AB^ (I,4'0- dehet efle /^ ^^J-AB^ I<^AB^ 
^I%%AB. 

Sed li^J? < BA^AC-h CB, ob ^5 < AC^ CB (I, 20.). Oponet 
Itaque, fit 4f<Pi I<iP* 

Porro debet efle ^l-hxSN^zAB-hzSN {Ftg. 8J.) feu P (§. ijo.) 
Jdeoque ^PxI-hiPxSN 5 i"' 

Sed 2PxSN= 4><area trianguli wfBC ($• 190.) = 4A 
Necefle igitur eft, fit ^PxZ-h^/^ 5 P« 

PV4Px/+4/^^ p, 

' P+2/ ^ Diagon. quadrati lateris P, 

Sit (H^.840 ^^C triangulum ad C redlangulum conftruendum: 
eujus perimeter BA^AC^CB=P', area \ABxCD=I\ 

Ob 2-^5 : Perim. = Perim. : Peri m. + CD ($. 1 89. fq.) 
ideoque a^ffxPerim. -h )^^^jlf^ = Perira.' (VI, 17.): 
erita facto redtongulo Qx Perim.=4/ ^, h.e , (VI, 17.) Perim. : xI^xIiQ^t 

xABx?evim. •+- OxPerim. = Perim.' 

-xAB + ^ = Perim.; xAB =z?enm.^ Q. 

Quare, ob datas perimetrum & (VI, ii.) redam ^, datur hypotenufii 
AB. 

Qua inventa, ob ^ABxCD^iP, ideoque(VI, 17.) ^AB: i=/: CD; 
datur etiam (VI, ii.) altitudo CDz & trianguli conftructio reducitur ad 

Prxmiflis confequenter ab reda BL=sP abfcindetur tertia propor- 
. tionalis LE datis BL ac 2/, juxta §. 124. n^. i. in femtcirculo fuper BL 
defcripto rectam LF=^ xl (utpote minorem quam BL% ob 4/^ P per 
determ.) aptando , atque ex F ipfi BL demittendo normalem FEi tum 
bifai^am in A feda refidua AE^ erit AB hjrpotenuia trianguli defcri-. 
bendi. 

Qua rurfus in G^bifeda, ab perpendieulo ei in G conftituto abfcin- 
detur tertia proportionalis GK datis HG & I^ juxta %.%}. ii^fq. ab 
GA didoque perpendiculo abfcindei^do GM=: GN^I, & per AI agen- 
do rea» BN parallelam MK. 

E Ob 



: ?4 



Ob (P-h-iiy % xP^ (detertH,) 

feu (II, 4.) BLU-xBLxLF-¥LF>i ^ **^* C^*"!^.) 

%BImLF^^{:^j^e)% BL^ ($. 147. 11«. «0» 

igitur iLF+LE % BL 

2LF ^ BE 

ideoque a^^ | ** . * 

g^ } ^ i^5 feu g5 

pariterqae GK ^ iAB(y,i^),ohBeiGUiGH=GK. 

Semicireulo igitur fuper AB deftripto oceurrit re^ per K ipfi j^B 
parallela ($• 176.): ad quod occurfus pundura C du^ AC, BCttQx 
finiunt triangulum ABC quxdtum. 

Ob BE cuim bifariam in A fedam , ipQque in diredum adjedam ££, 
eft BL X LB +' AB* = ^L' (U, 6.) 
SedBfya.E=LF^(§. 147.««. 6.)-^GJin, ohLF=%l=xGM(cDuhr.') 

=^GxGK(y\, 1 7.). ob BG : GM=^^ : GK(confir. &§,Z}.) 

= ayffl X C/? (conjlr. & I, J4.) 

= zAC X C£? (S 1 47. n'. i.} 
& A3* = AC* + CB^ (III, 1 1. 1, 47) 
Qaare 2AC>iCB+AC^+CB^\_ ^r, 
feu (II, 4.) (AC-i-CBV f — ^^ 

-^C+-C5 =3.4L • 

& BA+AC-hCB ^ BLsrzF (emtfhr.) 

txianguli ilf 5C area eft =: l^. . 

$• 194« 

Ex analyii praecedente etiam confequitur Probletnatis XIIL compeij 
fitio» omiflis fuperfluis , ' fatis coilcinnai quam Thom. Simpsom (L c^ 
p. J26.fq.)9 demonftratione folum munitam, exhibet* 
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DEFINITIOV- ET PROPOSITIO XXIII. 

AwAtf A070K f;tfi Tjor o-t/^x^/^wtrov iTtrcdv TrMv^wX^)^ fenfus, utex de- 
monftratione ejus patet» hiceft: Cognitis laterum drca sequales p'aral« 
lelogramniorum acquiangulorum angulos rationibus mutuis coUigi ex 
iis poiTe rationem , quam are^e parallelogrammorum invicem habeant. 
^Vei rationem mutuam parallelogrammorum sBquiangulorum pendere ab 
rationibus laterum ipforum circa sequales angulos, & modum» quo illa 
ex his eliciatur , Propofitio docet. 

Eo enim redit momentum demonftrationis , ut, fi vel ipfa paraL - 
lelogrammorum AF, rZ (fi^. gf. 8^0 circum sequales angulos ETA^ 

(i) Cum Propoiitio haec^ pariteii^ ac XlVta^ nonnlfi itera^ta Propofitio- 
nis VI9 I. applicatlone nitatur , & argumenti XlVta ccepti continuatio ac 
fopplemenkim iit ; traDspofitione haud apta* propolitiones inter ad figuras 
jGLmiles pertinentes» n^c ullo modo cam ipfa connexas, inferta fuifle yidetar. 

(2) Legendam vel intelligecdnm eiTe tn ran Ktyw ran wxtvfWf indicat 
Theorematis expoiltio : E^w tftyu^M ^cnfeoJitiy^oyfc^ifJiM r» Ar», rz {Fig. 850> ^^ 

'X*y« rtfi vw BVA yMten rn wrt ErH* A<y<w » «ri ro Ar w^ptfoOMhffyfuixfm flr^cf to TZ 
wtHfoM^vyfotUfmi Xoyoy «%«< rw (rvyKUfinw fx (r«uT \oyWf Vel fimpliciter rpn) rw 
irMvf«y» r^TS c? l%« m BF ^rft; r»» TH, xw ry or f%i!i n AT wfo^ rw FE. Vulgaris * 

leAio '^ex lateribos comporitaiii" abfurda eil, inqait Rob, Simfon (p. 376« 
in vcrfione Matthiae p. 87.). 

Ceteram, quod res ipfa & expofitio monet, bina intelligantar*paralle« 
logrammonim latera circum seqaales angulos, feu g«heratim (§• 133.) contigua. 

Parallelogramma» ut^n XI\^a (§. 137* )» ^^^ etiam fibi mutuo poflbnt 
tdaptari , ut iprorum alg^li aequales bfa, fifH congruant ( JF^. 86.)» Def 
conftruftiohe EucUdea conf. §* 135. fq. In utraqueje^ paralielpgrammorum . 
lattra in direftum ponontur j qoorum mutuae rationes dari cenfentur. 



V 



am 



ETH latera BF & rH^ Ar ac FE, proifide & eorum rationes' denturj 
vel (quod fubintelligi cenfetidum eft) fi lineaefaltem dentur redac a 
& )8 , 7 & ^) quarum rationes exdem fint rationibus laterum Bf&rH, 
AT & TEj oftendatur, duas quoque exhiberi pofle redas K, M, qua* 
rum ratio mutua eadem fit rationi parallelogrammorum AF, FZ. 

Pariter Propqfitiojiis VHl;, f (^) : O/ i7nyr%Sot tt^i^/uoi ir^oQ oAAif* 
A»c Ao^oy «;t«^' ^^^ auyxufxivof fex Ta)y TrAtffa^v, deponftratio duos 
exhiberi poife numeros H, K", eosque in eadem ratione minimoss ad* 
ftruit, quorumratio eadem fit rationi numerorum planorum (Lib.VlL 
Defn. i60 A«=rx A, B = ExZj fi rationes laterum r: E, A ; Z iti 
' yDumeris minimis dentur. i 

Redse pro lubitu fumtx K refpondens M (§. I9f« Fig. 8f*fq*) 
iterata Froblematis VI, 12. applicatione fic inveniri docetur: ut pri* 
mum redis, rationem BriTH exhibentibus, & alTumtaB K, quarta 
proportionalis A> tum redlis rationem Ar : TE fiftentibus , & inventas 
A, quarta proportionalis M conftruatur. 

Ac Fropofitiom VIII , f. iri ufum ejus praemifla VIII , 4** rationi- 
bus numericis datis F : E« A : Z , tres numeros H» 0, K invenire de- 
inceps minimos in datis illis rationibus docet. 

$• 198. 

» • 

Identitatis rafeionum re<3arum K : M ac parallelogrammorum AF: VZ 
i%*^95-Fig* 8f*fqO» numerorumque H : K acplanorum A:B (§. 196.) 
demonftrand» gratia , ibi tertium parallelogrammum r0 , utriqueAF, 

rz 



(3) A\t9v\xk& EUtmmtorum propo&tionis , •jusqae praeter VI, 33tiaiii 
folius, in qua rationis ex aliis compofitaB tnentio fit PropoiitioDem VI, 23tia& 
analogam de parallelepipedis fopplet Rob. SimfoHttjk Lib.XL Prop. D. poft 
3^I> 33tiam (p. 269. fqq, 402. Matth. p. 138. fq*}- Pariter in Libro VIIL £nul# 
tbeorema de numeria folidis (J^ibiVll, Dtfin. tj.) deii4tmeria# 



rz refpeAive «quealtum, fub latere Ar prioris, ac rH latere pofte- 
rioris> hic tertius numerus planus A fub latere A prioris A» ac latere 
talteriusB, conftruitur. 

Tum iterata Propofitionum VI, i» VII, 17« V, li. appHcatione 
Uifertur efle • ' . 

Ai fAr:r0=:K:A , fA:A = H:0 

parallelogn {pq, rz = A : M^ "^'^^- P^***- Ja: B =.© : K 
Deiii^ue hinc, vi Propodtionis V, ii. & analogse VII, 14. eificitur 

Ar:rz = K:M A:B = H:K. 

Jam vero rationes K :M, H: K, terraino artis dici primum ex 

•.•*;^«;k„o (K:A H:01 ... fBF : TH r:E\ 

monibus l^.j^, g^.j^j;tumexratiombus|^j,,j^, ^^^^ ^^«^ 

prioribus | a '. m » &'v\ J^efpe<aive eacdem finfc (§. 157.)» componi 

adjicitur, 

Oi e^ct A070/ Tuc T« K c^foc tnv A 9 «ai f h< A ^fioc T«r M 9 01 tftiroi 
«/0"/ TOiC A070/C Tav 7rAiy£a)v , twc T€ Br 'TT^ot; rnv TH 9 xai twc AF ^go^ 
T«|r TE% AAA TifC K •»■{ oc twv M A0704 ay^xwTai €x Ti tk TW(f K it^oq 
Tfi¥ A Ao^a xtf/ T» Twc A '^•^oc tw M* «^9« xa/ w K Tgo? Twr M Aoyof 
i;)C«' TOK <ruyx,Ufxivov iit T6)y TrAff ^a>y. 

O/ ogtt H , , K TT^oc oAAmAhc %X^^* "^^^ T^y 7rA€i;£a)y Ao^i^c^ 
AAA T« H T^oc To» K A070C (Tuyxurai 1* t« tb H ^rgoc rov x*/ t« 
T« -^f oc Toy K* oH a^a Trgoc roy K Ao^ov e;t<' '''OJ^ a^vyKUfj^iVOV ix tw 
^Ait/pldv (^). 

Denique poft demonftratam ratidnum AT :TL & K': M, A : B & 

H:-K identitatero (§. i98.)*concluditur: Kct<<'^^^ [ a^a7r^oq<7^ ^ V 

Xoyov ^X^ '^o^ (TvyTCUiLiivov I» roi>v ttMv^cov. 

A 2 ff. 200. 

(4) Haec qttidem in quibasdam exemplaribus defid^rari» & cpmmode. 
ahefTe poJTe notatDai^. Gtegorius (Et^xMiSv ru X&^iiMnft. Oxod. 1703. p» I75*)* 
Brdemiffit autemiab auftocjp fuilTe arguit fobfumtio a().GAlcem demonftratioiiis:.. 



4 « 



* $. aoo. 

Prorfiis nuUa igitur in dedudionibus PropofitionumVl^ 2}.Vin, f. 
habetur ratio ejus, quse in Eiementis nung eifliaty iisdemque verbis ab 
Etitocio 5 fecuK poft C. N. feiti fqpiptore, ex iis recitatur (^)^ Lib. VL 
Dcfinitionis £'*: A070C tx /070)^ ^t^att ^&a^ Ai^c^ra/ , orctv aircof^oytAf 
•?rwA/xoT>fTftc f(p'€afTac 'Tro?iAa7r?ia^ta^ua'cu toicoti rtva (^)i hocipfo 
jam nomine (^)f & laxo, in qyod deGirit, ^^fiato fatis fufpedaB. Am- 

biguo 



(5) Commentar, in locum Archimedis , qui §. 202. aflFertur (p. 160.) : 

fci TMf y^yui/ fnjXixer7ir<( t^ totvroc; WQKKAfthMmS-uvm wou^tv Ttm* ^Xixorm; hiXwtTi 
mt^M-v ry voXXeeff-Xtfr^M^oAav» f ^ri rov fvoAtfvov of oi^ r» Xoyy » xoti «ronfvroc rov )fy«|itf»0v. 

. (6) Sic editio Oxonienfii Dav. Gregorii (p. 113.)- Bafilcenfis Hervagii 
babet nvoK (p. dS.)»y Meibomiui (JDe proportionibui DialoguT. Hafn. 1655. 
p. 7g.) monet: nec imxiKorifrfff fatile fappleri; neqoaqaam certe xoy«^ €onf» 
Not. 19. • ' ' 

(7) Vid. /I06. Simfon (p»373. Matth. p. 383. fq). Hemquefinon verb», 
re tamen Jpfa Clavius fatetur (p. 536.) ; & Saccherius {Euclides ab omni 
naevd vindieatus. Medicrt. 1733. ^^* ^^* Pars II. i/t gua expenditur quinta 
Definitio Libri VL p. x38- fq) ratione nec fei^ nec termfnii textus Graeei 
congraa (conf. Lib. V. Defin. 15. & Prop. 17. ig. Li^.VIL Defin. 13. 15.) ex- 
cufare fic an&ititar : „Nolo dLIIlmulare, qaod janii inntilis fieret ilta Defi^ 
Bitio , faper qua difpatamus. Nam refpondeo : voluifie utiqae Eaclidem j*a- 
tionem veluti reddere nominrs ab ipfo aflamti , ita nt nempe ad eain modam 
nna aliqua ratft intelligatur ex pluribus rationibas cfemponi, qaa anus 
cimspiafh nnmeros ex plaribas numeris Invicem multiplicatis exoriri intel<- 
ligitor & componi; fed ea tamen nnspiam violata lege, ut nnnquam ad de». 
snonilrandam eam Definitionem adhibeat , nifi antea ita omnes terminoi 
cHfpofaerit , ut locum habere pofiit demonftratio ex sequo jaxta aadam quin- 
ti. Atqae ita femper faciuDt omnes magni geometrae tam veteres qoam re» 
xcentiores ^ Unde tandem confliat : iUam Befio. 5. (exti nall^difilcuItAti ob« - 

nexiaia 
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bjguo & vago Tivtf Theon^ feculi poft C. N. quarti fcriptor^, ziditTnh 
y^iKOTVira. KcTY^ (})l ^Xo^o^ wc to 9. AhPis in.parte priori fuhftituit 
?^oyof (^). Plerique Coramentatores , Clavtus ex. gr. (p. S3Z*) inter- 
pretantur; nQnnulli etiam, ut Vitello (Op//V<eLib.L Bafil. if^a, p. 4.), 
Tartalea (EucliJe. Venet. if4J. FoL 78. b.), Djx;. Gregorius (p. fij.) 
- immediate vertunt : Ratio ex rationibus componi dicitur, quando 

• ^ fquantitates ) . « f multiplicat» ) .»i. r . 

•rattonum { 3,„„„i„,tores } »^"' ^* { mttltipUcati } ^^"* ^*"»" 

Jquantitatem l/xo\ 
(denominatoreraj ^ ^' 

V §• ^or. 

'noxiam eife; utpote quse folius nominfs impoiitionem decernit, nolli poften 
ad demonftrandam ufai fatoram.**^ / 

I (8) Commentar. \u locnm Ptolemaei^ qui $• 203. citatvr (p»62.): xtytr 

« ' f» }t« Xoyuy 9f x«i «XfiWttf no^xtft&ou Xf^^trM , trfi» m rw Xoywr «rvXixonfrcp <roXX«{rX«- 

cituQftrott . irei««r rivjc «nrXtMrirro( xoyv : ubi primum , quod cooftet (alibi quam Ift 
textn , qaem habemas , Elemefitorum ) bsec Definitip traditur ; qaare & 
Theon ipfam , fublata genuina , Eiementii inferuifte ab Rob. Simfon ( p^ 
372. fq* Matth. p« 8^* fq^^S^O accufatur: <^Nihil in geometriae elementit 
tironibus.diiricilius intelleftu haberi folet doftrini de rationum compofitio-. 
ne ; quam abfurdam & oeyim^tff>KWf reddidit Theon fubftituendo Definitionem 
5tani Librt.Vf; vice Definitlonis bonae rationis compofitae^ quam fine dublo 
dederat Eudoxui yel Euctides poft Definitionem rationis trip4icatae &Cp lo 
Libro V, proprio fcUicet ejus loco — Theonem enim in Elementa eam in^ 
duxiife vix dubitari po.t^ft: exftat enim in Cammentariij ejus in Ptolemaei ' 
Hgyethtt 'Zvnai^i ubi .& [vid. Not. 15.] puerilem tradit cjus explfcationem, 
vtpote foluiflmodo eis rationibus con venientemy quae numeris exbiberi pofiunt.'* 

(9) In edit. Elementor. Bafileenfi p^ 67 : xo^or <» xoybf rto0ciM&#» Xiytrmi , 

tronr «nXmormf rnw X$ysn ir^}Mir>Mem^9ifUfm irmiTt' Xoyov. Exofoc ^voyor rvyxti^^ 
m Tvf Xeyuf fxcifttf XtytTtu j w cu «ifXixenfrf^ tnmenf m/rm JlnXiXontrffc Si kryu , «^ «» 
mfM^QifTUi* «c ^^ rtf Svo , Si^Xofrio^ 

(10) Kx retatis ia Not. 5. j^ liquet : juxta Eutocium atque AuSorem 
SehoUi «;iXix«rin-oK xoyoi^f fignificare denominatores feu exponentes , quos dici* 
mus , rationum. Idemque fupponi ab Theone patebtt ex Nota 16» 



> 



« 



Contra aperte ea denominationis ratienis cowpojtu explicatio in 
demonftrationibus Propofitionum VI, 23. VIII, f. (§. 199?) fubfu- 
mitur-i quam ftridius Campams in Lib. VIL Defin. >9. ('')t Galilei 
(Principio della qurnta giomata dettata ad Evang. Torricelli da aggiufjgerfi 
aW akre quatro de* Difior(t e Dimofirazioni matematiche intorno alle due 
fsuove fcienzcf "^ppartenenti alla meccanica ed a^ movimenti locali^ in Ele- 
tnenti piani e folidi d" Euclide, FiorenzQ 176^. Parte II. p. ijg. fqq.)> ^^* 
rigonus QCurfus math. Paris. 1644. Tom. I. Enclidis Elementa. p.'aof.) 
& Barrov (Euclidis Element. LilrriXV. Cantabrig. i^ff. p. 9J.) infuis 
Defin.lio. Lib. V. ("), Scarburgh {The English EucUde. Oxfard. lyof. 
Schol. in Defin. 10. Lib. V. & in Defin. f. vulgarem Lib. VI. p. 194« 
240.), LorenzXEuklids Elemente. Halle 1781« 1798;) in ea, quam tra- 
dit', Ueffn, f. Lib. VI, aliique recentioresj uberius Vruiani (Scienzes 



Wli^ 



(xi) EucUdii Element. Libri XV. Bafil. 1553. p. x69. ''Defin. ig, Cum 
foerint quotlibet nanieri continae proportionales ; dicetar proportb primi 
ad tertiam ficat primi ad fecundam duplicata, ad quaftam vero triplicata. 
Defin. 19» Cam contlnaatac fuerint e^dem vei diverfae proportiones ; dice* 
tar proportio primi ad oltimam ex omnibaa compofita.** 

Definitionem 5. Lib. VI. Campanus non habet; qaod & Meibomius 
( Praefat. p. 6.) ac Rob. Simfon (p. 373« Matth.if. 84*) notanjt. 

^ in demonftratloner qaidem VIII^ Stm (p.ao^.) per Definitionem pro- 
portionis compofitae concludens Campanut fuam Libr. VII. ipnam innuere 
videtur: fed in demonitratione VI, 23tiae^ ^pud ipfam a^tae (p. 153.) ad 
difta in fine ximaePefin. L.V. (p. 109.) remittit; quaeadratiomtf compofitas 
exponentem multiplicatione denominatomm rationum componentium pro- 
ducendam^' propiut igitar i^d ^tam Lib. Vj[. Defin. (§.200.) fpeftant. 

(la) Qaas ambo bis enunciant verbis : ''Quotlibet magnitudinibus ordioe 
pofitis^ proportio primse ad ultimam componitur ex proporrionibas primae 
ad fecundam 9 & fecundae ad tertiam , & tertiae ad quartam , & ita dein«< 
^eps, donec extiterit proportio.'* Uterque tamen deinde etiam vuigarem- 
Lib« VL Defin. 5. (S. 300.) tradit.^ 



N 



I ■ 

utiivofale Mle proporzioni^ Defin, 14. if. in fupra nominaris Ekmenti 
fidni efoUdi £EucUde. P.1I. p. 1 1. fqq.)» ^«^- Siynfon in Defin. A.quam 
I iroa Lib. V. fubnedit (p- * ?2» ^q* Matth. p. 40.) , & poft ipfum P/ay- 
/axr in fua Defin» lo. Lib. V. (p. i ji.) exponunti «SrVw/bn quidem his 
verbis: 

i^. "Si fuerint quotcunqu^ magnitudines ejusdem generis; prima 
ad ultimam habere dicitur rationem compofitam ex ratione, quamha- 
bet piima ad fecundam, & ratione fecundae ad tertiam, & ea, quam 
tabet tertia ad quartam; & ita deinceps usque ad ultimam. Ex. gr. 
fint maghitudines A^ 5, C, J5: prima ii habere dicitur ad ultimam 
B rationem corapofitam ex ratione ipfiuSi^ ad 5, & ratione B ad Ci 
. & ratione C ad 2) ; vel ratio A ad B dicitur compofita efle cx ratio- 
jiibus A^dB, B ad C, & Cad i)" C^)- 

2®. '^Si igitur ratio A ad i? eadem fit ratieni E^sid Fy &ratio B 
ad C eadem fuerit. rationi G ad Hi & ratio C ad D eadem rationi K 
ad L^Adid D hab^re dicitur ratiqnem compofitam ex ratiombus, quae 
eaedem funt rationibus E Sid F^ G aid H^ & K ad Z> Tdemque intel* 
li^itur , quando brevitatis gratia dicitur AidD habere rationem com- 
pofitam ex rationibus J? ad JF, G ad H^ & K ad Z." 

j^* "Similiter fi ratio M ad N eadem fit rationi \A ad D/, prsece- 
dentibus manentibus : brevitatiB gratia dicitur ratio M sid N eadem 
efle rationi compofitae ex rationibus'' [vel-^ ad B, £ ad C, & Cad D; 
vel] ''Esid F, 6ad'H, & JTadlL"; imo quod & P/ay/tf»- addit , ipfa 
tatio M ad N ex rationibus [vel A Sid B, B ad C, C ad JD5 vel] 
E^d F9 G ^d H^ K^d L componi dicitur. 



f 



\ 



§. xoz. 



(13) Hoic qnoqae explicationi', non valgari Def. 5. Lib.VL (S.aoo.)^ 
refpandent , qua in Definitlonibus 10. ir. Lib. V. tradontar declarationet 
«enominationum , raHoriftua ex ^ : B, B:C, C:D compofitis tam adhi- 
beri folitarum, quando rationes A:B, BiC, C:P invicem funt eaedem. 
donlClavius p 5j<S. fq.; GcUUei p. i+i. fq.; Scatburgh p. 194. 256.; Sim^ 
fon "p. 373. fq. Mcitth. p. 84« fq. 



S. 202. 

Eodemque feiifu ceteri Geometrae veteres Grseci denominationem 
rationis compoHtae ufurpant C^)* 

Archimedes ex» gr, in Propos. 5. Lih, IL Je Jphara ^ cyliniro (A£- 
XifjLfidHi; Tt ^co^OMva » pitra Tcav EvroKia KjzcL^.miTH TTrxiuvftiLcaTc^f. 
Oxon. 1792. p. if g. Archimeds ZTvey Eiicher Uber Kngelund Cylinder — 
Tii)ing. 1798* p. 77. fi^. 44-) infert: E?rfi twc PA m^oq AX ^oyo^ 
try.fiTrrca iKT^ thov iX^i w PA 7/foc AA, Kai w AA Trgo^AX" otAA o)^ 
J144V fi PA Wgpc AA , To a-TTO' AB 7r()oc ro a^o AX» a)^ J^f n AA -^^oc AX ^ 
«T^C w BZ TT^o^ZX* ag(t T«c PA -^rgo^ AX A070C a-vwirrTai ixn-ijrti of 
fX^ TO a^TTo BA TTpoc To «'TTo AX, xai w BZ Tr^oc ZX. Ui7roiv\&ci> S% o^Q 

91 PA 'TT^og AX , n BZ tt^c Z0 Kati tw^ BZ a^a ?^oyo^ Tar^oc Z0 o-wr- 

tmrai %k ti t« ov «^^fi to c^o BA tt^^c to a9ro AX, xai « BZ Tr^oq ZX. 
.Confer. ibidera Proposp^. (Edit. Oxom p. 187. Tubing. p. 97.). 

Plura etiam exempla fuppeditant A7ro?^ci»fi» Tlt^aiH Kcovixof 
Bi/SA. i. ra ^(a)Tf^, fjtira Tlayr^TrH AXi^afi^ico^ A^fMuarc^f xa^Et/ro* 
7UH A^Ko^mms TTrofcftifJiaTov. Oxofi. 171^. Videantur , praeter alias, 
Lib. I. Propos. J9. 40. p, 68« fqq. li^.lll. Propos. f^. f6. pt'2li« fq. 
214. feqq. . 

Ptolemstus (KA. IlToAf^t^i» MrytfAnc ^vrra^wc Bi^A. /7. Gicdfo^ 
A2^i^avS^icjQ UQ ra avra T^TTofAfvifxaTom Bi^A. io. Bafil. 1^8« ^vvra^ 
^f 0)^ B^A. tf« p. I g.) Propofitionem : £/^ ivo iv^ua^ ra^ AB xoi AT 
(1^^. 87.) SicLX&iio-cu ivo iu^ucuj fiTi B£ xoti irFA, Tf^rfTfi^o-ar ^tAAm 
Aexc itftTflc To Z (Tvifiiiov* Mya j oTi rviQ FA 'vtqoq A£ A070; trufti^Trrat 
tacTf T{< T9t^ TA TT^oQ AZ , X4M T« Tnc ZB TTgoc BE 9 lic adftruit: H;td-£r 
7^^ jitf T« £ TM FA Ttf^tfAA»fAoc ti EH« Kai tTTfi ^tfgttAAnAoi tio^iF eu 
FA xoti EH 5 TYiQ TA tt^oq AE A070C ai/TOc f r' to thc TA TTgoc EH* 
£^a)dfr' ^f vi ZA* O a£d( tmc TA «tt^oc £H Ao7«C fvyKUfiifO^ i^cu ixri 
<r« TifC TA -wgo^- AZ mi t«j twc AZ ^goc HE* »Cf x*i twc FA TTf oc AE 
A070C o-tryxfiTai f xTf T8 T)fC FA ^^oc AZ xai th tv^ AZ ttooc HE. E^i i% 
xai T»c AZ ^^oc H£ A070C at^roc to) TifC ZB TigocBEi ^ia to '^a^aX* 

AmAkc 

(14) Contra DefiDiti^nls 5. Lib. VI. §.200» nallum apud eos veftfgiafn 
invenitur. {Galiki p« 137. Viviaru p. 1%. Scarburgh p. 2136. Simfon p. 373. 
Maith, p. 83.) 



AirA»; 'jTeLXiV wat rat £H xai ZA. O. et^a mc FA w^o^ AE ^070$ criry^ 
'MftTii UT$ w Tfi( TA 71^06 AZ , xa^ tb rni ZB •';Tgo? BE (*5j^ 

^rr ' — " — ■— r^^— — ■— iM— M^M^— — — »— ^M» ■ • -III 

(^15) Theon in prolixa hajus loci coninentatione (Ei( ro rv IIrtxiM«it 
3ii3x« oM Tiro^/K«. p. 6i. fqq.) primum (p. 61.) Propofitionem Ptokmaxi acca« 
Tatiusenunclaty demonftrationemque nberius^ fervata autem -ipfius acceptio- 
ne denominationis rationls compofitae (Stoox.)» exponit; tum (p* 6i.fq) 
alterioris» qpod ait, illuftrationis gratia Propofitionem 23. Lib. VL EtemtFU» 
adhibet, quse vero argumentationem complicat yotius^ quam explicat ; deni» 
que(p. 6x) ex abrupto» & fine ulla ad propofitora applicatione, Definitie«' 
liem in Npt* g. relatam profrrt, elque baec £ubjicit: 

Ex«Tu yttf To AB «-foc ro TA (Fi^. gS.) Xoyiv hh^nw » 'ntu rt FA «fof ro £Z Xiyft * 
Jitytit on • r« AB irfot SZ Xeyo; diiy»f#r«J ik rt ry r« AB ^ft^ TA9 nm rtt TA irgos 
EZy r^t^nf 9Ti tm nrtt AB tr^ r» FA X*y« frnXiMnrjr irMMwXtMriauBn mrwf r« rik 
«r^ EZ rn h»yH wnTuxnnrUf r«» rv AB wfc EZ 4rw«r«4. 

£7« y«f wforifw ro Mt» AB rs FA Muiaitf r« & FA th EZ* «m 17« ro m» AB 
nr FA tivXsmw» re ^f TA rv EZ r|iirX««M9. Eifii inr r« m» TA .r# EZ rpi^Xw^M» fr^ 
Ttf lli TA Si«x«ri«r r* AB* ro ^« AB rv EZ f^/v tifiuifXmrmf htu %m tu» n tfs^X^ 
mr rnag S^MsrXocriicrMM^ » ytrtrm «vry f$«vX«rjor« Tvrf yfif ffi lUf J4ii( rM^fffv^* H «rM^ 
Esrfj rf AB m TA t^ livXMrtov» };iir|«0&« ro AB fj; r«i ru TA trtt rtt AHt HB. Kfii 
fsrfj ro FA ru EZ fs^J rfj^rXffrvov» Jo^mt }f ro AH rca FA* fcoti ro AH uftt ru BZ r^jirXff- 
rjoo <f j. - Aioi roi avm in ««J ro HB ru £Z 15-1 rfj^xoirjo»* ««j «Xev «f « ro AB rv £Z 
jfjy f|oeirXoerjov« O «ffi ry AB #foc ro £Z Xoyo^ rvyxfjri» iiai ru TA ms^ ^fv «nrf r« 
ftf AB ♦foj ro TA Xoytf, xflu rif nr TA arfbj EZ% 

- . Similiter^ quando TA otraque AB» EZ fit l^lj^^Qy [• exppiKntium |f» fL. 
quos fumity rationum AB : TA, & TA : £Z multiplicatione denominatorem 
if l rationis ab : EZ produci; hanc igitor juxta fliam Definitionem ex illls 

compoBi^ Theon infert; additque: Omoj«i»; h »ou w rw Xoiirbaf smtrttaf, .Conff 
CUiviut p, 533; fq* 

TbsQi^s iUa defio|tio & argumentatio alteram quoque confiitum|t par^ 

© tem 



f% 



'5- Mf. 

Qyando numeris exprimuntur rationes dat^, ex qoibus alia haud 



imme*^ 



ife 



CoDiineDtarinm faum fcripfit, notam ac ^miliarem fappofuifle; neo nifi U 
fibi agendnm pucafle, ut eam cum PtoUmaH argumentatione : £|itf^» h n ZA. 

O «f o{ rjjc TA TPfOf EH Myo; ryyjcwAHW^ i^om ixri r« n»ff TA wfof AZ |Mj rv nf( AZ 

^ HE» conciliaret. 

Eodem modo pronuncfiita : rationem compool, famto inter Ipfius ter- 
minot aliqao medio, aliquibusve mediis; & cum exponens ejus multiplica- 
tlone exponentiam aliarum- rationum producatur (Not $.) , ad fe mutu^ 
refert Eutociuf in Its, qu^ prolixius in locum ArcJumedls %^ 0^2, relatum 
(p« i6o. fqq.)» itriftius in Propofitionem ir. LiK. L Conict^. Apollonii, 09- 
cafione ftfmta ab VI» 93tiae £/00». in ^emonftratione ejus appHcatione , «{^. 33* 
fq. commentatur ; eum Tiuone in ceteris etiam tonfentiens , nec xA^\ ejos 
argumentationem per exempla reprehetidens. Ipfe vero, poilttis i^ expo* 

aentibus rationum }r.*B|* '** ^^ fmt ^=^DxC^ C=ExB, & fafti* 
J3 X £ =. F, ac Fx B = fl ; ^ effe =« Hi= F x B , igitur F^Dx E den^ 
' iBinatoretn elTe ratioois A: B, proinde iianc juxta Defin. §. aoo. «x nti«iifr> 
boa AiCf C i B cffe compofitani , priori .loco fic infert : 

F:£=FxB: £xB«=^:C 

& £:Ct=iJx£. DxC=-F:.4 

nnde alternt E\F ^C:A 

& inVerfe F: E ^AiC 

Ergo H:C ^A:C\ ^IAmH^A. 

•Altero autem loco fie: EiC^DxE: D k C= F: A 

•& E:F'^ExB: F^BrJC:H 
Meoqoe alterne £:C ««F:H 

froinde F:^ *=F: H } & Mnc ^«H. 

Sed cum, ob jB, F numeros, nifi A^ C^ H pariter numeri finf , per 
cominonem rationis notionem & Elem. V. Defin. 4. intelligi non poffit efl» 
KtCtBiFiAmmFsHi proportiones ab£ii^a^« adbibltsei ul (quod pofte-* 

flbri 



mssaasgBM 



itnmediate cognita componitur f^u inferturi bacc eadem eft rationi^ 

quan\ 



• riori loco p. 33. cooteDdft} de magDitudtnjbus univerfiin demonilratio ipiltu 
valeat» efficere nequeunt. Potiorque hoc refpefta eft Thtonis arguoienta- 
tio (Not. 15.): quippe ad magDitadines qaascuDqQe A^ C, B patens; Dec 
ad numeros, exempli inftar pro denominatoribus rationum ab eo fumtos, 
reftrifta ( §. 204.). 



CD) CA : C^ 

:h^E> rationum ^C: 



ViUllo (loc. §. 200, cit p. 7. fq.) pofitis <{ £" J* rationum <C: Si- deno- 

ininatoribus , quos, pariter ac magnitudines -4,C, J5, per lineas re^af 
defignat, ex eo, quod fic tam UxC qoam F>^B ipfi A^ proinde inter fe 
sequentur, per VI, 16. Elem. infert efle F:D— C:jB;.ideoque F=ExD, 
pariter ac (fupp.) C» jE x B ; rationem igitur AiBex, ratiouibus A : C, C: B 
juxta Defio» §. 2oa componi. 

Demonftrationes Euclideas Lib. V. EUm. defignandls per lineas reftat 
magDitudioibus \4 ^ B,C iie. foam fmitari Vittllo quidem fibi perfuafifte vi. 
detur;' i«d argumentatio ex VI ^ 16. eam ad ipfas lineas reftas reftringit» 
Tam liDeam fieri ex duftu liueas in lineam, feu denomiDatores ratioDom 
Kneae ad liDeam effe liDeap»^ EucUdeis commtlnibusque Dotioulbus repugDat; 
MamerosaotenideDotarefutiitis A£»F: tamefleFx B=^quam I}xCsj|y 
igltur FxB^DxC, fDtAHigitar quidem, quascaDqoe magDitUdiDes bomo-» 
. geDeas defigaeat A^CfB-rii binc effe FiD — CiB coDfequitur juxta Not. xg. 
nro. 11. y unde per V*, 4. infertar effe F: £x D = C:E x B i ideoqa# 
Fs£xD, obCsJCxB (ftipp.)} verum fic VittUonis argumeBtatio- plus 
DOD confieit quam Theonis* 

(2uare , cum biDC geDuiDani effe cenferet Defioitionem §• 200 , ind0 
TJuoms , Eutoeii ac ViUUonis demoDftratiooes ipfi baud fatis&cereDt ; 
Samliut ( Pra$USionei trtsdecin^ in principium Etementorum Euclidii» 
OxoD. 1621, Left VII. p.x^a) profeffus eft ; ''Id pulcberrimo geometrlae 
corpore duo funt nsevi , doae labes , oec , qooi^ fciam » plures , io quibus 
eloeDdis & emacuUDdis eum veterom ^ tum receotiorum vlgilavlt iodnftria. 
Prior elb Poftiidataa 91" (feu Ax. ii. Ub. I.]. '* Pofterior peitioet ad compo* 

£tio- 
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14. ■ • ■ ■ 

quam produdum multiplicati^nis terminoruth antecedentium ratiopum 

data* 



£tionem rationum: rationem fcilicet^ ad B componi ex ratione A ad quod* 
cunque extrinfecos fumtum, v. gr. C, & illius extrinfecas fumti ad B**' > 

Et Gregorius a S. Vinantio ( Opus gtomttricum guadraturae circuU 
& feSionum cpni. Antverp. 1647. Lib. VHL p. 872)» eadem admifla Definf- 
tione, utPrincipium fe fumere declaravit: '*Datis tribus vel pluribus quan- 
4;itatibu8y ratio primae ad ultimam componitur ex rationibus mediarum; iive 
prima quantitas h^bet ad ultimam rationem , quse oritur denominatoribas 
mediarum rationum inter.fe muItipHcatis;" adjungens: "Quod principitHH 
etfi veriilimum fit^ & a magnis geometris non femel ufurpatum, non ta« 
men usque adeo omnlbus arridet, ut ejus demonftrationem nen requirant. 
Ego vero cenfeo cum omnibus geometris tamdiu inter principia efle cenfea- 
dum^ donec alicuiidtio occurrat hoc ipfum geometrica demonftratione inter 
theoremata reducendi/* *• • . 

'talem (ceterum fere totam ex ipfa Librl VIIL Gregoriia S. Fincentio 
de/Proportionalitate , quam vocat, doftrina defumtam) traditurus Tacqmt 
(^Elementa geometriae planae acfolidae — Amitelod. 1683* primum Antverp. 
1654. Lib. V, Pars IIL p. 166. fqq.) prlmum quide)p (p. 167. fq*) ratlonis nul- 
IIus irrationalis» il fola Hty exhil>eri poiTe denominatorem fatetur. At ii juie 
fuerint pluresve , alio quodam fenfa earum p.dife denomlnatofes exfaibeii 
eontendit: ipiis nempe ad rationes commune confequens babentes reduftis, 
commune hoc cohfequens e^plere locum unltatis, & antecedentia eiTe de- 
nominatofesrationum^ oftendentes, quomodo una ratio ad alteram fe habeat. 
Tum magnitudioem dicl per magnitudinem maltlplicaci cum a&alogia qu4« 
datn ad numeros (p. 174.) monet : quando , ut quaepiam pfo unitate aiTumta 
fe habet ad alterutram datarum , ita reliqua iiat ad ^liqaam quartam , quie 
produftum vocabitur. Datis igitur rationibus Ai B^ Bi C \ & fafto 
B:C = X\Bi denominatores illarum effe -4, X; B vero exp!«re muiius 
unitatis: ideoque, rurfus Tafto H: X=^:Z ; produftum multiplioationts 
A per X effe Z; rationemque Z: JB eam eSe afferit, quae ex multiplicatio- 
ne rationujA ^ : B & X: B feu B : C prodacat ar« Sed» ob Z : A=Kx B=B : C, 

alter- 



^datai^m. hahet a4 produAum ex ipfanim terminis confequeiitibus : quo 

theo- 



kx 



alterne effe Z : B—A:C; ergo & rationeni j4:C ex multfplicatione ratfonum 
A: B, B:C prodaci , feu ex rationibus A: B, B: C componf-, p. 175. fqn 
coQcIudit : ratfonem eDim , quas ex plurium rationum muItipHcatione pro« 
ducatur, eam effe, quam quantitas ex denominatorum multiplicatfone pro- 
dufta habeat ad unitatem feu confequens commune; pariterque (per^Deiin. 
§. ioo.) rationem, quae ex pluribus rationihus compouitur, eam effe, quam 
quantitas ex denominatorum multipUcatione produtta hab^at ad unitatem 
feu confcquens commune (p. 170. 173.)- ConM}regpr. a S. FinQent. p. 863, 
fqq- 877- 88a. 908. / ' . 

Praeter fignificatus vero haud proprios, 'vocibus: denominator mtia^ 
nif , multiplicare ,* tribotos; alio etiam fenfu, quam Theonic Eutocius 
leftionem xtyov (Not. 9 ) fupponentey Definitionem $. aoo. Tacquet accipit; 
Quibns conaeffir; rationem Z:B ^ ideoque etiam A:C^ ex ratfonlbus^rB 
B : C juxta Defin. §• aoo. componi, miffa ratfonum mujtfplicatione ambigua 
(JBarrow LeHionei habitce in feholii puhlicis Acad Cantabrig, anno 1666. 
Lond. 1684« l^^* V. p« 253. fqq. Hindenburg !n Lempii Erlciuterungen der 
' K^ftnerifchen Anfangrgr. der Arithm» Geom. «• Trigon. p. 308. fqq. Sc 
Praefat. fol. b. x fqq).» poterat iDferre. 

In Euclidis Elementon geometricor. Lib. XIIL ex traditione Najl^ 
ridini Tufini (feculo decfmo tertfo Vitelloni fer^ coaevf), Arabice impreC- 
fis Romae 1594« juxta yeriionem Definitionum Lfb. VL a Dno Hauber, Prof. 
Denkendorfenfiy mecum cpmmunicatam» compofitio rationis e duabus ratio- 
nibus homogeneis jam quoque dfcftur effeflio rationfs, cujus qnantftas (de«- ' 
nominator) iit ad quantitatem unius duarum, .nt quaotitas alterins ad uhi« 
tatem ; rationis quantitas (denominator) ad magnftodinem fpfi homogeneam 
prp unitate fumtam llatuitar effe.ut ratfonis terminus antecedens ad confe-» 
quentem (quod^ proprio denominatorfs figpfficato fumto recidit in multipii- 
cationis magnitudinum explfcationem ex Tacqueti fcholio p. 174. relatam); 
& his conformiter rationem A: C ex ratlonibus A: B^ B :C componi fic 
oftenditor^ Sit nt A ad B, Ita D ad unitatem ex magnltudinibus ejusdem 

gent- 






i6 



•v^. 



theoremace praxis etiam regulse trium , quam vpoant r •ompoiite 

nicir»>r. 



Qi4ppe G A:B = 
B:C = 
C'.D = 
D.E^ 


= j: a = 
= 1:4 = 
= 9:11= 
=aj: 7 = 

&C. 


=; 1H'.H 

= t-9 
= r :* 



deno- 



graeris afraoitam; & at £ ad C, ita £ ad onitateiii; & fiat F ad £^ ut D 
ad onitatem. Erit (V, %i.)^A sdB, utFtidK Sed eft fi ad C, ut £ 
ad onitatem. Igitor ex aequo ofidinate (V,2a.) ^ad C» utF ad onitatem. 
Quare F denonJnator eft rationii A : C. Cum &D, E lint rationom A: B, 
B : C denominatores ; ac F ad £ fituti D ad Uditatem :• componitar itaqae 
ratior A:C tx rationibus AiB &B:C. 

Utraque porro demonftratio {Nafiridiru & Tmequtti^ contra methodl 

aecoratae leges {Rob.Simfon p^j^^. Matth. p. 63.) fapponlt » q^uam inve- 

nire priua haud docuit, duabua propofitli magnitudinibus quibuscunque ter- 

t!am; tribus, quartam propbrtionalem. Qoarum fymboHca» ad analogiaiii 

numerorum^ repraefentatlon» fi acqufefcatur; dedaftionea iilae ad eam red^ 

eunt, qua Barrow in nota ad Pefin. 5. Lib. VI. & WaUis (Opp. math^ 

Pars I. Qxon. x6'57. Mathefis uruverfalis^ Cap. 30. p. 961« Advtrfus Meibo-' 

mii de proportionibui dialogum TraSatui. p, 06. fq.) utuntur: '*Ratlo 

■A B A *9 . 

A : C componitur ex rationibos A; B ik B : C; nam -^ x -^ == -j^ 

Conf. Not 19. 

Wallis quidem {^Adv. Meibom. TraS. ^. aj.) hoc seque de rattonibot 
numeris ineffabilibus valere contendlt, Verius autem Barrow alia occafione 
in LeSionibus fopra nomlnatls p. 332. profitetur :. "Quando rationum' ter« 
mini funt afymmetri: confequentes in antecedentibus non continentur ali* 
quoties; adeoque peragi nequeunt accuratae divifiones» nec ulli diftinfte 
comprehenfibiles quoti exhiberi^ Quoti vero fub confufione qoadam imagi* 
narii quando vel quomodo fibimet aequentur, haud ita fuerit in promtu di« 
feernere, vel ctiriiuKuxue oftendere/ Conf« ibid. p. a6i.fq. 



msmasssBSs^mmsttm Jf 

denotantibus m , n% p^ q^ t^ s^ ty t^ numeros dato$,eo$queintegr(Mi 
(quia rationes numero imegro & frado, vel duobus fn.dis expreflaefa» 
cile per V> i f • ad acquipoUentes numeris integris exprelTds reducuntur) : 
ob ^ 2ii = iB nA = mB (»^««i) 

45 = C qB =pC 

i\C =: 9i> iC = rD 

jD=i}E vD^tE 

&c. ' 

ideo- 



(ig) Ratfo tnutua duarum magnltudinaiii aequalium A^ B aequalis efl: 
rationi mutuaeduarum <}uaramcaiique aliarnm aequalium C^ D. Etenimob 
A^B, O^D (fopp.)f efttamiflil|«B, quammC^ADi proeoacm^i», 
tUb. I. Ax. 2. & V, I. CoroU ). 

Quare B:Bs= 1:1 

&hiw(V,i8.) aB:B=a:i 

3B:B»=3:x 

. ^r-^j)B;B^r-^Ki i,iirB:BW:xproBameroqaoeiiDqaeIntegro« 

Igitar mB:B=m:i^ 

& (V>4.Cor.) B:nB= i : /sV pro numeris quibascanque integria ^1^/1^ 
(V, 22.) mB :nB=m: nj 

|i.e. multipla ejusdem magnitudinis B funt at numeri^ jusita quos ea metian- 

tar magnitudinem B» 

Quare 1°. & A:B ™ m: n 
4>b ni4:»B=r-A:B (V, 15.) 

& mB: nB= m : n (demonftr.) 

«ft nA:nB=^mB:nB (V, li.) , 

ideoqae ii-4 ^mB (V, 9.) 

IP.Vtciifimfi n^=mB 
ideoquo • nAinB^ mB : nB (V, 7.) • 
ob nA: nB = A : B (V, 13.) 

iSc mB: n B «= m : » ( dem. ) ' 

aft ^ ; B s» m^: n (V, "•) ^ 

C - 



IM 



acM 



ideoque A=:-^B ^—T^ 

4 » 

D=i^E ^ D='^E 

&C 

fit(§. 104.) A= i-xiC = ^C A^ HLx-i-C = 2?C 

=±x^D=^D =^^l-D=^D 

• 8 II 88 nq s fup 

&C. -^ 

proinde %A = fC uqA = mpC 

SiA= %tD nqsA = mprD 

6^64 = 6i i£ nqsvA = mprtE 

&c. 

& hinc A\C= jig. = wj : «^ (»«»•• "•) 

A'.D= 27:88 .= mpr '.vqt 

A:E=:6ii :6i6 ^=^mfrtinqsv 

&c. 

Vel oh' A:B = 3 : a = »1 : » 



5:C=|* =4 => • ^ 

U J 8 /« : » 



•ft(V,22.)ii:C= j : 8 



(m : 



»j (.VII, 19. Cor. & V, II.) 

nq 



Tumob C:i)=<!^ * «x,, =i'' • ' ' 

C8 : — 7«f : :2f (Vjl,i9.Cor.&V,„.) 



.ft (V, 22.) A : Z>={j '' T^- ^i'»/' ' ^^ ' . « 

^%7'%% Wj««» (V, if.ii.) 



forro 



»> 



Porto ob DiE^ 



88 • 23 



1 



{ 



iMrxv (Vn, 19. Cor. & V, 11.) 
nqs : -^ 



fit (V, aaO /^ • ^ 



j Z/ . . 

U21: 6x6 



<! 



Lmpriinfiu (V, ij^ ii.) 



Vclob if:5 



eft (V. a>0 iJ : C 
Tum ob 



& 



fit (V, ai.) ^i^ 



Undeob ' i>:iP 
fit (V, ii.fATE 




fxn (V, I f .) 
»xf (VII, i6.) 

»xg (V, iQ 



X 



«? 



A : C ^^/ 
C:D 



rxnq (V, ij.) 
niptr (VII, i6.> 

M?X* (V, i f .) 



/xw^x (V, 15.) 
nqsXt (VII, 16.) 



t V 



\nqsy^ inqsXv (V, If.) 



mprt inqsv C^)' 



« • 



G X 



§. aog. 



(tq) Orontiut Finaeui {In fex priores Librot geometricor. EUmtnt. 
Euclidis Dtmonjtrationtt. Paris. 1544. primum 1536.) poftquam Definitlo- 
«lem $. Ltb. VI. (§. aoo.) »d fatione» numejis datis expreffarom quantitatom 
fea denominatorum eo, quo Thton (apt. *5.), modo p. 120. fqq. appllcuit: 



Striaiori §. aoi. n^. i. expofito fenfu Propofitio V, 12. fic poteft 
enuncuri: Rationes» qnse ex rationibus refpedive iisdem inter fe 

pom- 



'*Efl:"& alius", inquit p.iaa. fq. "rationalium quantitatum muJtipircandi mo- 
dufy fpfis potiflimum numeris, ad namerUmve relatis quantitatibus , pecu* 
llaris/-«* Nam ex numerorum fub datls rationibus conftitutornm multiplico- 
tione numeri procfeantur, f^B campoiita yel inde conftante ration» fe ba- 
bentes. Multiplicandi funt itaque primum antecedentes numeri ad invicem ; 
& antecedens ipiius compoiitae rationis efficietur: deinde canfequentes iti- 
dem inter fefe ducendi ,' ut confequens ejusdem rationis generetur." Quod 
pariter tantum exemplis quibusdam Orontiui illuftrat; Claviur in Appen* ' 
dici Libri IJC Ekment, (T. II. p. i^^rfq.) eo fere modo, qul §. 207. tra-' 
ditur, demonftrat. 

Hoc etiam modo , alterove praecedentium j tum ve^o etiam exception!* 
bus Notae 17. obnoxio, conver£a Propofitionis ;^« 305, Definitionis. Lib. VI« 
(§• aoo.) fuit accommodata. 

Sic Watlis {Adv. Meibom. p. 25. fqq.) de leftiooibus fnn, & rifuf Defin, 
IUius (S aoo. & Not. b.) prononciavit: ''Mlhi quidem (utut rW potxorem 
leftionem putem^ quam & fecutos videO interpretes) pefinde fere videtur^ 
ntrnmvis drcatur. Si leeatur Tstuii interpretandae erunt nr^yu^tnTH ipfae quan- 
titates comparatae, ftve ratfonum termini" [illae autem io Elementis voean- 
tur MyAn\ hi alibl ofdv : vid. §. 132. & Meibom. DiaL p. 95.] qui propterea 
erunt invicem duGendP, ut faciant tnoi^ (j^nXtKornTtit^f terminos alios -^ Puta 
fi componendae ratidnes fint a : b ic ui B : erit a x « compofitaff antecedena; 
& b ^ compofitae confequens; ipfaque propterea ratio compofita a>Cie:&x^« 
^in legatur ^iy(»'(quod potius credideriin), perjrationfs irnXtMTnTK iotelligeA- 
dum erit , quod ex antecedeotis ad coofequentem appticatione emerglt^ pota 

quotiens aut fraftio. Adeoque rationis a : b quantitas erit ^ ; & rationif 

o 

« : /8 quantitas ^ : qw x»yi0 wn)Jkwnrtt invicea du£be wmet rm {^n^Hvmt» 



M« 



az 



componuntur, caedem funt inter fe. (Rob. SimfQn Slem. Uh. V. VrO' 
pou F. p, 169. Mauh. p. 7zO 



5- ^05. 



>^y4f ; id enim fupplendum malim quam x«yov), efficiunt, inquam, compofit» 

* , CL ot dot 

rationis quantitatem (vcl , fi Hbet , compofitam ^tionem) g- x j •— ^/' 
Conf. ejusdem Mathtfit univerfalis. p. a6i. fq. 

Jac.Bernoulli Pofitiones inter mathematicas de rationihus & proporiio^ 
nibus (Bafii.1688. O^cvDuTora. I.Geaev. 1744.. p. ^61. fqq.) has propofuit 36i;am 
& feq. (p. 3^0.) : "Si quotcanque rationes proponantur; produftum omnium 
antecedentium ad produftum omnium confequentium habere dicitur ratio- 
cem compofitam ex rationibus propofitis. Hinc,datis quotcunqae magnitu* 
dinibus , ratio primsfe ad ultimam compofita ccnfetur ex ratione primae ad 
fecundam, fecundae ad tertiam, certiae ad quartam, & iic porro usqae ad 
ultimam." 

Definittotiem 5. Lib. Vt. juxta interpfetationem Watli/ianam ledtionie 
tiv«ff & Pofit. 36. BernoulUi informatam tradunfc Reyhers in Teutfcher Spra^ 
che vorgejtellter Euclides (Kiel 1699* p. 303.)! & Koenig (Elem. de geo* 
metrief contenant let fix prem. Livres d'EucUde. Haye.1758. p. 324 ft44.)« 
Pofterior in Appendice Lib.V^ praBmiiTi» (p 219. 222 ) Definitionibus: Multi- 
plier dans un fens general nVft autre chofe que trouver une grandeur, qul 
?oit & une grandeuii' homogcne dans la raifon donn^e d*une autre grandeor 
quelconque ^ uoe unite homogene; ies produits» qui refultent de la multipli- 
cation de deax grandeura par un meme fafteuf feront namm^s des Equiproduits; 
&haic addita obfervltione : U ne fiut pasconfondre ies equimultiplesavec les 
"leqaiprodaits-^; Propoiltionem i:-L^^a equiproduits mA icmUtont comme 
les faftears ^ & B , inde infert ; quod, ob |^^ ; ^j = 1» ; i (Defin.) , fit 

mA : A = mBx B (V, ii.)> ideoque mA :mB=^ A: B. Tum rationem 
A:C ex rationibus A:Bf B:C componi Propofitione 5. (^.425.) fic con- 
cludie: Compofant la raifon A: B avec la raifon BiC, il en refulte la raifoa 
AB:CB (DefiiK). Mais les termes AB, CB foot des equiproduits deJ 
fafteurs A&C (Defin ). Partant AiC^AB ; BC (Prop.i.> Conf. Not.a3« 



m 

Parijer fi dux pluresve rationes escdeniL funt totidera aliisj tcr- 
niinisque fingubrum ac magfiitudini datse vel aflumtaB quarta propor- 
tionalis inveniri poteft (^^}: lariori etiam fenfu §. aoi. n^. a. fq. 
eaedem inter fe erUnt rationes, quarum una ex prioribus> altera ex 
p^erioribus componitur. 

Quodfi enim A : If = E t F 

Q . D — G :H: 

fadtis A:B = K:L^Sc E:F = N:0 
C:D\= L:M G:H=^0:Pi 
ctiam funt (Vf ii.) K: L = N : O^ 

L :M=^ : P 

igitur (V, 22.) K:M= NyP . 

h. e. juxta §• loi. ti^. 2. ratio ex rationibus A:Bj Ct D compofita 

cadem eft rationi compoGtac cx rationibus £: jF» G: H (^*). 

Eodemquc modo atfertum de pluribus quam duabus rationibus» 
compofitioneque rationum juxta §. 201. n^. )« accepta, demonftra* 

tur. QRob. Simfon 1. c Profos. G. p. i^^.fq. McUth. p. 7}.). 

> 

§• 2IO. 

Exdem porro intcr fe funt rationes, quarum utraquc fenfu $.201» 
n^. 2* ex iisdem rationibus componitur. 

Hoc quippc fenfu fi tam ratio A: B ^ quam altcra C1D9 ex ra« 
tionibus E: Ff G: if componitur; fintque E: F := K: L . 

G:H:=L:M: 

crit 

(20) Eadein detcrininatio propoiitionibas analogis fequeQtibos efi appli» 
canda. Conf. Not. 25. 

(21) Ratlodcm ex dnabas pluribasye fenfa $• 201. nr. 2. 3. compoii- 
tam, ubl e ro erit , compendii caufa defignaSimus » bas ferie verticaii fcriptas 
uneis includendo. Sic propolitum §. 209. exprimetar modo feqaenti : 



» 

erittam ^'B\\^ j[:M ($,20i.n'>. i,), igitat J :B =^CiD 
. quam C illj 

5. aii. 

Sic propofitum §. abf. de duabus primum, tuin de pluribus nu 
tionibus per VIlI, f. (§• if^O C^) obtinetur, 

Pofitis enim A : B = tn -. n 

B :-C = p :,q'- 
litraque rario A:C, Sc mxp : «x^ componitur «x rationibus w : w ac 
f:qi illa juxta §. aoi n°. Xi hsec juxu Vill, f. pariterque fenfu 

S. 40I. n*. a. ($. 196- fqq): 

quare eft A : C = WXp : «X? (§■ zio.). 

Et firurfus C: D= r : s: . .' 

pariter utxaque ratio A:D, &.mpxr:»qys componitur^ex rauonibus 
mp:nqMr:s ($. aoi. n°.-2. & VIII, f .)• • 

Unde ii : D= mxpxr:nxqxs 

&c. 

I 

Rationem, qux ex duabus datia rationibws , per lineas redas nu- 
merosve expreffis, componitur, dari, h. c. {EucUd. Dator. Defin. i.) 
ipli 3&qualem lineis redis numerisve exhiberi pofle, efficiunc demoa- 
ftrationes Propofitionum VI, xj. VUI, f. (§. iJf-fqqO C^) ^ 

(^2) Seu A:B'^C:D, fitam if : B=:r g-^ , quam <^=^ = (g;^| 

(33) Afiamta Definitionls 5. Lib. V. (§. 200O tnterpretatione io Notrip. 
Gommemorata, identica foret Propofitlo VIII, 5.; per ambages igitur prorfus 
tncongruas io Elementis demonftraretur. Pofterius perftaret , admiira De- 
finitionis illius interpretatione in Not. 17. expofita ; a qua faclllimus eft ad 
priorem tranfitus {VfaUis loco in Not. 19. cit.): Conf. Rob. Simfon p. 374 

Matth. p. 85. 

(24) Idem fimiliter ad plurea, «luam duas, rationes fic datas, exiiiqae 
compofitas eoctenditur. Conf. S» 203, fqq. 



I 



%^ mimastfmmammmm ' 

Exdem coiifequentiae, invercendo folum ratioties pofteriores ip0c«>' 
que aequales (^^».4- CoroU.), neduutur, fi §. i^f. Fig. &f. fq. ratio* 
nes BF : FH, Br; TA, & ^. 196. rAtiones F: E, Z : A, dari fiippo- 
nuntur, 

Atque ita, ob parallelogr. < ^j- . p^^. _. nr : pA ^^''* ^-^* 
&niunerosplanos(J. 196.1 980< g ! a = Z : A (VII, 17. ig.)- 
confequuur (§. 19;. fqq.).: dari rationem mMtuzmf^^^^^ZT^^ ';"]' 

fi utriusiiue ratio ad /»'*""; parallelogrammum r©") j 
^ j^eundem nuraerum planum A / 

Hacque ipfa methodo EuclUes , pr?pmiflis Propofitiohibus (Dator^ 
1.2.): Duarum magnitudmum homogenearum dacarum dari rationem 
tnutuami & viciHim dari magnicudinem i cujus ad datam magnicudi^ 
nem ratio decur (^^); generacim duas magnicudines, quarum ratio» 
nes ad eaiidem tertiam dentur, pariter mutuo habere datam fattonem 
in Dator. Propos, g. (*^), (apud Rob, Simfon & Schwab Prop. 9.)^de.r 
mpnftrat. 

Denptantibus enim A , C magnitudin^s, quse ad eandem B dat;i9 
habemit rationes \ & aifumta quacunque magnitudine D : primum da^ 
t« rationi AtB aqualem fieri jubet D,iEs cujus terminum confi^. 
quentem E dari infert ex Dau 2,, Tura dat» ratioiii B : C jubet in- 
veniri aequalem jFri^^feu, iramediate datae C:iff sequalem FzE)i 
4c rurfus F dari per Daf. zi ideoque rationem D ( F dati per Da^. i ; 

huic 






(25) Sinempe, quod Rob, Simfon addiC, duabas magaitadinibus , qai<- 
bqs baec ratio exprimitur, & magnicadlnidatae, qaarta propottionalis pof&t 
juiveniri. 

^z6) T» ^fos «(vr« Xtycy ixffTtt hhnrfp 9iu$ itf^ «t^X» Uyti f$o Ithhffpi 




kuic vero , ob » ! 7> r J t' (conftn) , eandem efle rationem A : C 

per V, 22. concludit, 

Quo ni^us pcincipio Euclides deinde fuam Datorum tradatio* 
nem absque rationum compoGcione inftruit^ nominatim Propofitio- 
nis 70. partenf priorera (apud Roh. ^mfon & Sclwab Prop. 67.), jE&- 
nientm VI, aj^« refpondeutcm : Eair Jt/oiv 7ra{tfAAwAo7gflV*/t4av 7r€gi 
i^a^ -yay/ac — «< irXiv^§u ttjo^ aPrA»Aflt; A070V iX^o^i otSo/utifov , «cti 
at/Ttf Ta TraaaAAnAo^AajUfca 'xrgo^ oAAMa Ao^or i^fi itSo/Liftof^ fic ad« 
ftruit (^Os 

' Ad latus BC unius parallelograrami iiC (F/^« 89.) • ^"^ angula 
Cf ^ deinceps pofito angulo JBC^ E^ applicato parallelogrammo 
BH:=9 alteri DF (U 44.)^ eft paraUelogr. /f C : DF=AC:BHiV,7.^ 
^ABiBG (Vl i.). 
Atqui ob ang. O = -45(7 (I, 29.) = £ (fupp.) , & parallelogrammum 

BH^zDF (con^x.), ^^BGxDE^EFi^^ ^^^'^]^. 

Quare cum jCfupp.) detur ratio EFi BC, datur ratio BGi DE. 
Ypr fupp. vero etiam datur ratio AB : DE. 

(roinde datur ratio ABiBG (§• 214. feu Dat.Z.yy ipfique aequalis 
ACiDF. 

§. 216. 

Quatenus ab modo, rationem, ex laterum BT & TH^ AT ac TE 

(^i^* 8f«^0 rationibus compoGtam, lineis redlis numerisve datis ex^ 

hibendi, abftrahitur; demonftratio VI, 2}^*, prxeunte CandaUa (p« 

}29«)9 eo redigipoteft» ut obfervetur: r^tionem paralielogrammorum 

^AF^ rz componi ex rationibus parallelogrammi AF ad r@, & hujus 

ad 



(27) Rob.Simfon Eoclidese dedaftionl eam, qaam ex demonftratiooe 
VI, 23tiae confeqai $• 213. notavimas, ad normam demonftratlonia i)ar. gne 

((JW9.) compofiUm, fobftituit 

D . 



ad rz (§.Ml, n^ i.), qu« esedem Cnt rationibus laterum ipforum 
BrrFH, ArrTE (VI, i.)> itaqile etiani dici ex his componi (J. aox. 
H^. aO* ConFt Clavm p. f 581 Rob. Simfon p* 576. Matth. p. gy. - 

Quodfi defideratur, ut ^ratio parallelogrammorum Ar, TZ Teu 
compoGta ex rationibus laterum eorumi exhibeatur per ratidnem, 
quam ipfum prioris latus alterutrum Br habeat ad aliquam redam 
datam; hxc erit quarta proportionalis duobus reliquis parallelograra-i 
morum lateribus AF, TE, & lateri FH pofteriois rz, quod relpondet 
lateri BF prioris AF. 

Fadla enim (VI, ilO AF : FE = nj : I; 
crunt parallelogr. Ar:r0 = Br:rH(VI,i.) 

re;rz = Ar;rE(VLi.)=rH:t (V,ii.) 

jronidc ' AT^rZ == Br:I(V,a^> 

ff. 21 g. 

Si ab tt&x FB (producfla, quarido opus eft) abfcinditur rN=I 
Cquod jiixta ^.1^« ii^.fq. immediate fit, diagonali AH parallelam £M 
agendo per pundhim £> ac per N ducitur xt&x AF parallela :. £t pa« 
lallelogrammum TO = TZ (VI, 14.); 

& hinc Ar:rZ=: AF :ro (V, 7O = BF :/™ (VI, !.)• 

Quare IIc etiam poteft Propontio VI, «j. enunciari: Si parall^ 
logramma Ar, TZ fint sequiangula^ fiatque ut unum latus Ar prioris 
ad unum FE pofterioris» lichujus alterum latus TH ad redam I: erit 
parailelogrammum AT ad FZ ^ ut alterum latus BT priorii ad hano 
re(3am L 

Under ^ata ratione parallelogrammi Ar ad FZ datur ratio Iate<« 
ri$ Br prioris ad re(^am i % eftque ut unum latus AF prioris paralld* 

iogcam* 



f 



logrammi Ar ad unum latus TE pofterioris rZ. fic KujUs alterum Ja- 
.tus TH ad hanc redam I, ad quam alterum parallelogrammi prioris 
.Ar latus Br habet datam rationem mutuam paralJelogrammorum 

AT, rz» 

Quac eft Dator. Propofitio f6. (apud Rob^Simfon & Schrvabj pars 
prior djt>«): Eay Svo icroycjvia 7ragfltAAwAa>f a/^^u^ :t^oC aAAwAa Ao^or- 

^aV^ «T«C W AOiTT» ^iUTi^» TTMv^CL IT^OC^ m fl iTi^CL TH 'Tr^COTH TTXiV^CL 

^oyof %X^^ StSofJ^tfOf^ Of To wagaAAwPi07^a|U|U0K f;tf/ ^rfioc Trct^cLXKnXo* 
yqamuiOfi & analoge cum JDa/. 70. (§. aif.) fic dempnftratur (Ejf. 
89.)- Ab produ<ao latere AB parallclograrami Ad cujus augulus 
ABC^sJS^ abfcindatur BG quarta proportionalis alteri ejus lateri BC 
& lateribus £F, DE parallelogrammi DF-, ac finiatur parallelogram- 
nium CBGH. Erit hoc = DF (VI, I4.>j &AB:BG=: ACiBH 
(VI, I.) =i^C: Z?i^(V, 7. II.)- Lateribus igitur BC, EFy i?£quarta 
proportionalis BG esL eft, ad quam ifiS habet rationem datam paral- 
lelogrammi AC ad DF^ 

Propofitio VU Xj. juxta .demonftrationem ejus Euclideam fic quo- 
que poteft eiFerri: Si duo parallelogramma funt sequiangula; atque 
ut unum latus prioris ad unum pofterioris, fic reda quaepiam aflumta 
"fit ad fecundam s & uti alterum latus .prioris ad alterum pofterioris , 
'fic fecunda illa reda iit ad tertiam : prius parallelogrammum eft ad 
pofterius , ut redla primitus aflumta ad hanc tertiam {Rob. Sintfon p. 
37;, MatA* p. 86.)« 

Deaominatione ratioms contpofiu adhibita in compendium redigi j 

enunciata VI, 23^^ fimiliumque propofitionum , pracfertim fi plures 1 

quam duac rationes confiderandae occurrant', fponte ita apparet. Omnem 
tameti ejus vim unice hoc ufu terminare, quod Rob. Simfon velle vi- 
deri polfit (^^), obfervatis §. i^f.fqq. iOj.fqq. <^. ai2.fqq. haud eft ^ 
confentaneum. Conf. Viviani p. !$• Hindenburg p, }I7. 
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Cas) AfTereiis (p. 3751 ikf a/^A. p. S6«) "Nullii«j gaantamfcio^ propriam 

D a \x£uvii 



«» 
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Quippe ratio, quac ex aliis componi dicitur, eo ipfo ab his pen- 
dere» pe^ eas determinari indicaturs (ic ut ex his cognitis juxta nor» 
mam quandam conftantem coUigi atque^inferri poflit. Has porro & 
omnes » & fimpliciilimas defignari fupponttur, quas indoles |)iagnitudi« 
num, de quarym ratione ex iis componenda pr^cipitur, requirit; vel 
quas^datorum probjematis, cui enodando earum compofitio adhibetur» 
conditio fuggerit. 

Sicut rationifi ignotx inveftigatio compontione ejus ex rationibus 
lcopo congruis dirigitur; &, quando hae liquent, abfolvitur: ita vi- 
ciflim indagatio ' rationis , quam unam effe conftac earum, ex quibus 
xatio data componitur , ad determinandam alteram alterasve hanc 
componentes reducitur; quo fadlo illa divijwne^ quahi vocant, dat^ 
ratioftis compofiu per notam compon^ntem alteram vel ex alteris com- 
politatii innotefcit» 

Redudionem divinonis hujus ad compodtionem docet Tappi Prok 
pofitio J71. Lib. VIL Colle&. math. feu Lemma f. in Ivib. L Comcorm 
jtp&llonii: quo, G j^ Cit ad B in ratione compodta ex rationibus C: D9 
E: Fy viciffim rationem C: D ex rationibus A: B9 ac F:£, feu in- 
yerfa ipGus £: F, componi oftendit. 

Fado enira E: F=DiH\ erit ($. 20 1.) ratio, quse ex rationi- 
bus C1D9 £1 F componitut , h. e. (^'^PP') -4: B = C:iJi Quare cUrti 

ita 



nfum rationis compofitae bactenus oftendit , vel propttr qaaoi caufam im 
geometriam introdafta foerit; cumoinnia, in^quibus folet adhiberi ratio 
compofita » poilint etiam fine ejusdem auxilio tum enunciari , tam demoti« 
Itrari. Ufus autem rationls compofitae in hoc untcecohfiftit, quod ejus ope 
yerfphrafes evitentur ; & ita propofitione 8 poilint vel enunciari vel demoii>* 
firari brevlus , vel utrumque fieri poifit/' Ceterumeodem fere r^dit^ q<io4^ 
QuUlu p. j^8. 14% fq. 1 tSacchiriui p. x^7. itQ. moaent. 



f 

ilta fint C'.n=:A : B 

eft($.aoi.&Not.ai.) C:D=(^; J) ^*'^ 

. £odemque modo, ex quotcunque rationibus CiD^ E: F^- G: H 
&C. componatur ratio A:B', caeteris E:. F, G: H &c..ad unam P^ j^ ex 
iis compoGtam redudlis, demonftratur: rationem C: £) compoiii ex 
rationibus ^ : B & ^: P| feu C efle ad D in ratione compofita ex dk 
re<aa -4 ad B & inverfa 'rationis P ad j^» ' 

Hinc per §. lOg.' fq. & V, 4. Cor. eaedem eriara inter fe funt ra- 
tiones , quas rationibus iisdem inter fe i^: fi, C: D per alias E: F, G:H 
pariter inter fe easdem divifis obtinentur. 

Quippe, ob E: F= G: H(fupp.)> etiara eft F: E^JH: G (V, 4. Cor.) ' 
Quare cum (fupp.) quoque fit . A:B^C;D: 

ratio ex ^ : fi ac F:E compofita eadem eft rationi compofitae ez C: B 

' • • . & 
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(29) EucUdes Dator* Propofitionem 68« (apod Rgb. Simfon & Schwab 

^XiVfov h9ym txu ii&Mnnr* neu X«i^ wT^vfm Wfo^ rwf >^v!nt» ^X$vf«9 XMyw ffff^SticpLsfw » 

pariter ac jomam (§.21$.)» cujui converfam fiftit, eadem adhibita con^ 
itraftione, rediglt M Dat. 8vam ($.214.). Qaippe cam, iiidem , qaae S' 215. 
(Fig.iq) faais,fintparallelogr.-4C:jDF=^B:J5G, &BC:£jF=D'te:BO 
(S* ^*5)» <**^^* parallelogrammorum AC: DF, lateramqne BC : EF^mio^ 
nibas , dantar lateram AB , DE rationea ad eandem reCUm BQ ; ideoqa# 
•tiam ( Dat. 8* ) ratio AB : DE Cai in venlendae ji modas in Dat. gvA 
(S« 314*) praefcriptus applicatar ; refoltat , qaod Pappi Propofitio dicit : 

nempe ob AB:BG = AC: DF / - * 

& BG:DE=EF:BC^ . 

Simfonin demonftratione lu« 6stee r«aamflCrtantainjqxtafoam 63.($.-3a»> 
•iQut, & «x hac 63. argumeat^tur* 



& H: G (i. 209); h. e. ($. 22 f.) qute racionem A: B per alteram E: f 
dividendo prodit, ratio eadem eft raciooi dividone rationis CiD per 
alteram G : H oriundse. 

§. t27. 

Idem in Propofirionibus H, if, Elententor, Libro V. annexis (pi 
170. fqq. i in verfione MatthU^ ubi vero deeft Propof. Jf, p, 7f. fq.) 
Rob. Stmfon uberius fic enunciat : " Si ratio ex: quibusdam ratiouibus '* 
[fivp ftriiftiori, fiveiariori, $. 201. expofito fenfuj "compofita eadem 
fit rationi ex quibusidam aliis rationibus compofitce \ fueritque iina ra- 
tio ex prioribus, vel rario ex quibusdam ex prioribus compoGta, ea« 
dem uni rarioni ex pofterioribus , vel rationi ex quibusdam ex pofte- 
rioribus compofit» : erit reliqua ratio ex prioribus , vel rario ex reli- 
quis prioribus compofita, eadem rationi reliquae ex pofterioribus , vel 
rationi ex reliquis pofterioribus compofitas." 

S* 228« 

Uri parallelogramma xquiangula AT) TZ (Ftg. 8f«iq-) ope tertii 

. r© in rarione corapofita ex rationibus BiT : TH , Af : TE e& in de« 

monftrarione V^I, 2)tiae oftenduntur} fic eadem (quod enunciato Fro- 

pofitiouis comprehenditur) eriam efle in ratione compofita ex rarioni- 

Dus AF; r£ , BF : TH 9 fubfidio terrii parallelogrammi, r2 efficitun 

Et generatim, quando ^-^ ^ (v. f)'^ » 

Jgitur, faaisC:D=i::L,eftii:B = /^JfrlN _ r. aj- m •* % • 

E:¥--L:]ii \L:m) - J^ • ^ (V, 22.) : 

cb K: M quoque = Q;^) (V, 2j.) = (^;^ j 

pariter eOE ^: fi=s \r.jO* " 

Similitecque rarionem ex pluribus quam duabtts compofkam, *mu« 
tato harum ordine , haud mdtari ofte^^ditur. 

$• »2^ 

Inverfe parallelogr, Zr effi? ; TK =: (^! ^3) vels? (^! r^) » 

. ' ' ' 05^ 



ppe tertii paraUelogrammi r® vel rs, eodem modo, quo ratioms di» 
rease AF : rz coropofitio , demonftratur. 

Pariterque generatim, quando il : 5 =• (^'. fj=^\i '.^J^^'^* 

c{kB:A=Mi K(y. 4.Cor.)=(^ j^(V. a^>=(f ' £) (V, 4.Cor.). 

Quod rurfus fimilitcr ad rationem ex pluribus qnam duabus com<r 
poGtam extenditur. 

Si J, B, C, D funt magnitudines homogene* j eft (e ! n)=(c : ?)' 

Fa<aisenimil:if = Jf:Z . A:D=zK:0 

C:D==L:M * C:Bi=0:P 

«tfint (i\l)^K:M (^;J) = iS::PC§.^o,.). 

eb ' AiB = K:L 

B:C=PiO 
C:D=sL:M 

eft (Saoi.)^ : D fto (conltr.) KiO =i (flo^ 

Unde($.aaf.) (f:?) =» (fiir) 

h.e.(V,a»,) r:P = IT^iWj ideoque(^;g) = (^/J)» 

Si^:5 = (^r:r), a^ue£:P=si7:/j eft J:5==(J;i)* 

\G:By 

, Faao enim. GiH^IiKi St 
4:B-(|:|)(W)=C:JC(S.ao..)=(Jli)(S.a«.)=(S;i)(S.2<*). 

Sit if ad 5 in ratione coropofita ex ratiombu$ E:F& Giff', 

«tqu« 



atque BiC=T:Kt erit A ad C in ratione compofita et ratiombus 
£iFt GiHt I'.K. 

R:S = IiK PiS=:{G':s\ 

\.l:Ky 

erunt • • A: Z?= P: R (§. «lo.) 

i?:C="!;^ (y, II.) 

Idetnque fitnilitei- & ad plures magnitudines A^ B» C, Z), &c, 
& ad r:itiones ipfarnm rationibus mutuis xquipoUentes fimplices com- 
pofitasve quaslibet, extenditur. 



Si 



ob 



"^ 



B:E== B:E 



- 1 =( C:D ) 



■''^^"(fil) "=^1). KS!?) K?;?)»^^ 

{CaJlillioH Sut iine nouvelle froprietd des feBi^ns coniques^ in i^oftv. jJifeii». 
de PAcad. de Berlin. Annie 1776* p. 298«)* Ceterae,. qu« ibidetn ex 

-^5^ = ^;^) deducuntur rationes, ex §• aaf. aaj» 230. & nunc 
$• aj}« oftehfis- conlequimtur. 

' Ratio compofita ex ejusdpm rationis direaa & inVler& eft ratio 
^ualitatis, £eu ^quahunu 

Quippefi ii:J? = ^;F 
& . B.C^ FiE 

fit ^.(7_^.jy (V.2*.) 

f loind» ^=C (5i'w/b« Elem..V, Prop. A, p. |42t Mattk v. 48.>. • 



